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ಸಾಮಾನಯವಾಗಿ ಶಾಲೆಯಲ್ಲಲ ನಾವು 2 ರಿಂದ 12 ರವರೆಗಿನ (ಕೆಲವು ಪಠ್ಯಕರಮಗಳಲ್ಲಲ 7 ನುನ 
ಹೊರತುಪಡಿಸಿ) ಸಿಂಖ್ೆಯಗಳಿಂದ ಭಾಗವಾಗುವ ಸಿಂಖ್ೆಯಗಳ ಅಧ್ಯಯನ ಮಾಡುತೆತೋವೆ. 12ರ ಮುಿಂದಿನ ಸಿಂಯುಕತ 
ಸಿಂಖ್ೆಯಗಳಿಂದ ದತತ ಸಿಂಖ್ೆಯಯಿಂದು ಭಾಗವಾಗುವುದೊೋ ಇಲಲವೋ ಎಿಂದು ತಿಳಯಲು ಆ ಭಾಜ್ಕವನುನ ಎರಡು 
ಸಹ-ಅವಿಭಾಜ್ಯ ಸಿಂಖ್ೆಯಗಳ ಗುಣಲಬ್ಧವಾಗಿ ಬ್ರೆದು, ಪರತಿ ಸಹ-ಅವಿಭಾಜ್ಯ ಅಪವತತನದಿಿಂದಲೂ ದತತಸಿಂಖ್ೆಯಯ 
ಭಾಜ್ಯತೆಯನುನ ಪರೋಕ್ಷಿಸಿದರೆ ಆಯಿತು. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, 20 ನುನ ತೆಗೆದುಕೊಳೆ್ ಳೋಣ; 20 = 4 × 5 ಎಿಂದು 
ಬ್ರೆಯಬ್ಹುದಾದದರಿಂದ (ಇಲ್ಲಲ 4 ಮತುತ 5 ಸಹ-ಅವಿಭಾಜ್ಯಗಳು), ದತತ ಸಿಂಖ್ೆಯಯಿಂದು 20 ರಿಂದ  ಭಾಗವಾಗಲು 
4 ಮತುತ 5 ರಿಂದ ಭಾಗವಾದರೆ, ಹಾಗೂ ಭಾಗವಾದರೆ ಮಾತರ, ಸಾಧ್ಯ. ಇಲ್ಲಲ ಅಪವತತನಗಳು ಸಹ-
ಅವಿಭಾಜ್ಯಗಳಾಗಿರಬೆೋಕು ಎಿಂಬ್ುದು ನಿಣಾತಯಕ ಅಿಂಶ್ವಾಗುತತದೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, 10 × 2 = 20 ಎಿಂದು 
ಬ್ರೆಯಬ್ಹುದಾದರೂ, 10 ಮತುತ 2 ಸಹ-ಅವಿಭಾಜ್ಯಗಳಾಗಿರದೆೋ ಇರುವುದರಿಂದ, ದತತ ಸಿಂಖ್ೆಯಯಿಂದು 10 
ಮತುತ 2 ರಿಂದ ಭಾಗವಾದರೆ ಅದು 20 ರಿಂದಲೂ ಭಾಗವಾಗುತತದೆ ಎಿಂದು ಹೆೋಳಲಾಗುವುದಿಲಲ. ಇದಕೆೆ 
ಪರತುಯದಾಹರಣೆಯಿಂದನುನ ನಿೋವೆೋ ಕಿಂಡುಕೊಳಳಲು ಕಷ್ಟವಿಲಲ.  

7, 13, 17 ಮತುತ 19 ರಿಂತಹ ಅವಿಭಾಜ್ಯಗಳಿಂದ ಭಾಜ್ಯತೆಯ ಚಚಾತ ವಿಷ್ಯವನುನ ಶಾಲಾ 
ಪಠ್ಯಕರಮದಲ್ಲಲ ಸಾಮಾನಯವಾಗಿ ಕೆೈಬಿಡಲಾಗುತತದೆ. ಆದರೆ, “ವೆೈದಿಕ ಗಣಿತ”ದಲ್ಲಲ (“ಅತಿ ಶೋಘ್ರಗತಿಯ ಗಣಿತ” 
ಎಿಂದೂ ಇದನುನ ಹೆೋಳಲಾಗುತತದೆ; ಬಾಕ್ಸ್ 1ನುನ ನೊೋಡಿ) ಇಿಂತಹ ಅವಿಭಾಜ್ಯಗಳಿಂದ ಭಾಜ್ಯತೆಯನುನ 
ಪರೋಕ್ಷಿಸುವ ತಿಂತರಗಳನುನ ಚರ್ಚತಸಲಾಗಿದೆ. ಆದರೆ ಅಲ್ಲಲ ಯಾವುದೆೋ ಗಣಿತಿೋಯ ಸಾಧ್ನೆಗಳು ಲಭ್ಯವಿಲಲ. ಈ 
ಲೆೋಖನದಲ್ಲಲ ನಾವು ಈ ತಿಂತರಗಳಗೆ ಸಾಧ್ನೆಗಳನುನ ಮಿಂಡಿಸುವ ಬ್ಗೆೆ ಚರ್ಚತಸುತೆತೋವೆ. 
 

9ರಿಂದ ಕೆೊನೆಗೆೊಳ್ಳುವ ಸಿಂಖ್ೆೆಗಳ್ ಭಾಜ್ೆತೆಯ ಪರೀಕ್ಷೆ  
“ವೆೈದಿಕ ಗಣಿತ”ದ ಲೆೋಖಕರು 19, 29, 39,...ರಿಂತಹ (ಇವೆಲಲವೂ 9 ರಿಂದ ಕೊನೆಗೊಳುಳವ ಸಿಂಖ್ೆಯಗಳು) 

ಭಾಜ್ಕಗಳಿಂದ ಭಾಜ್ಯತೆಯ ಪರೋಕ್ಷೆ ಮಾಡುವುದು ಹೆೋಗೆ ಎಿಂದು ತಿಳಸುತಾತರೆ. ಈ ಎಲಲ ಪರೋಕ್ಷಾವಿಧಾನಗಳ್ 
ಒಿಂದೆೋ ಸವರೂಪದಾದಗಿವೆ. “ಏಕಾಧಿಕೆೋನ ಪೂವೆೋತಣ” (ಹಿಂದಿನದಕ್ೆಿಂತ ಒಿಂದು ಹೆಚುು) ಎಿಂಬ್ ಸೂತರಕೆೆ 
ಅನುಗುಣವಾಗಿ ನಾವು 19, 29, 39,...ಗಳಗೆ 1 ನುನ ಕೂಡುತೆತೋವೆ. ಹೋಗೆ ಮಾಡುವುದರಿಂದ 20, 30, 40,... 
ದೊರೆಯುತತವೆ. 19, 29, 39 ರ “ಸಪಷ್ತಕ”ಗಳು (20, 30, 40 ರಲ್ಲಲ ಸೊನೆನಯನುನ ಕಡೆಗಣಿಸಿದರೆ ಉಳಯುವ 
ಅಿಂಕ್ಗಳು) ಕರಮೋಣ 2, 3, 4 ಆಗುತತವೆ. ಈ ಸಪಷ್ತಕವನುನ ಬ್ಳಸುವ ವಿಧಾನವನುನ ಕೆಳಗೆ ವಿವರಸಲಾಗಿದೆ. 
 ಸಿಂಕೆೀತ. ಯಾವುದೆೋ ಸಾವಭಾವಿಕ ಸಿಂಖ್ೆಯ N ಅನುನ 10a + b ಎಿಂದು ಬ್ರೆಯಬ್ಹುದಾಗಿದೆ. ಇಲ್ಲಲ b ಎಿಂಬ್ುದು 
ಸಿಂಖ್ೆಯಯ ಬಿಡಿ-ಸಾಾನದ ಅಿಂಕ್ (ಅಿಂದರೆ, b ∈ {0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9}) ಹಾಗೂ a ಒಿಂದು ಪೂಣಾತಿಂಕ. 
ನಾವು a ಯನುನ ಸಿಂಖ್ೆಯಯ “ಉಳದ ಭಾಗ” (ಬಿಡಿ-ಸಾಾನದ ಅಿಂಕ್ಯನುನ ಕೆೈಬಿಟ್ಟ ಬ್ಳಕ ದೊರೆಯುವ ಸಿಂಖ್ೆಯ) 
ಎಿಂದು ಹೆೋಳುತೆತೋವೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, N = 2356 ಆದರೆ, b = 6 ಹಾಗೂ a = 235. ಭಾಜ್ಕ d ಯ ಸಪಷ್ತಕವನುನ k 
ಪರತಿನಿಧಿಸುತತದೆ.  
 



ಉದಾಹರಣೆ 1. ನಾವಿೋಗ  19 ರಿಂದ 114 ಭಾಗವಾಗುತತದೆಯೋ ಎಿಂದು ನೊೋಡೊೋಣ. ನಾವು ಇದಕಾೆಗಿ ಸಾಗುವ 
ಕರಮ ಹೋಗಿದೆ: 
  

ಹಿಂತ 0:  ಇದು “ಆರಿಂಭೋಕರಣದ ಹಿಂತ”ವಾಗಿದೆ. ಭಾಜ್ಕವಾದ d = 19 ಆಗಿದೆ, ಅದರ ಸಪಷ್ತಕ k = 2 ಆಗಿದೆ. 
N, b, a ಗಳ ಆರಿಂಭಕ ಬೆಲೆಗಳು: N = 114 (ದತತ ಸಿಂಖ್ೆಯ), b = 4 (ಬಿಡಿ-ಸಾಾನದ ಅಿಂಕ್) ಹಾಗೂ a = 11 
(“ಉಳದ ಭಾಗ”) ಆಗಿವೆ. N, b, a ಗಳ ಬೆಲೆಗಳು ಮುಿಂದಿನ ಹಿಂತಗಳಲ್ಲಲ ಬೆೋರೆಯಾಗುತಾತ ಹೊೋಗುತತವೆ. ಇದನುನ 
ಕೆಳಗೆ ತೊೋರಸಲಾಗಿದೆ. ಹಿಂತ 1: c ಬೆಲೆಯನುನ, c = (N ನ ಬಿಡಿಸಾಾನದ ಅಿಂಕ್  × 19 ರ ಸಪಷ್ತಕ), ಅಿಂದರೆ, c = 

b.k ಸೂತರದಿಿಂದ ಕಿಂಡುಕೊಳಳಬ್ಹುದು. ಹೋಗಾಗಿ, c = 4 × 2 = 8 ಆಗುತತದೆ.  
ಹಿಂತ 2: ಹಿಂತ 1 ರಲ್ಲಲ ದೊರೆತ c ಬೆಲೆಯನುನ a ಗೆ ಕೂಡಿ, ಅಿಂದರೆ, ಹಿಂತ 1 ರಲ್ಲಲನ ಕ್ರಯಗಾಗಿ ಪರಗಣಿಸಿದ b 

ಯನುನ ಕಡೆಗಣಿಸಿದ ಬ್ಳಕ ಉಳಯುವ N ನ ಭಾಗ; ಆದದರಿಂದ a + c = 11 + 8= 19 ಆಗುತತದೆ. ಇದು N ನ 
ಪರಷ್ೃತ ಬೆಲೆಯಾಗಿದೆ. ಈಗ ನಾವು N ನ ಈ ಪರಷ್ೃತ ಬೆಲೆಯನುನ ಬ್ಳಸಿ a ಮತುತ b ಗಳ ಬೆಲೆಯನುನ 
ಪರಷ್ೆರಸಿಕೊಳುಳತೆತೋವೆ.  
ಹಿಂತ 3: N ನ ಈ ಪರಷ್ೃತ ಬೆಲೆ 19 ರಿಂದ ಭಾಗವಾಗುತತದೆಯೋ ಎಿಂದು ಮಾನಸಿಕವಾಗಿ ಲೆಕೆಹಾಕ್ ನೊೋಡಿ. 
ಭಾಗವಾದರೆ, ನಾವು ಮೊದಲು ತೆಗೆದುಕೊಿಂಡ ಸಿಂಖ್ೆಯ 19 ರಿಂದ ಭಾಗವಾಗುತತದೆ ಎಿಂದು ತಿೋಮಾತನಿಸುತೆತೋವೆ. 
ನಮಗಿದು ಖರ್ಚತವಿರದಿದದರೆ, 19 ರಿಂದ ಭಾಗವಾಗುತತದೆ (ಅಥವಾ ಇಲಲ) ಎಿಂದು ಮಾನಸಿಕವಾಗಿ ಲೆಕೆಹಾಕ್ 
ಹೆೋಳುವಿಂತಹ ಸಿಂಖ್ೆಯ ದೊರೆಯುವವರೆಗೂ ಹಿಂತ 1–2–3 ಗಳನುನ ಪುನರಾವತಿತಸುತೆತೋವೆ. ಪರತಿ ಸಾರ ಈ 
ಹಿಂತಗಳನುನ ಪುನರಾವತಿತಸುವಾಗಲೂ ನಾವು N, a, b ಗಳ ಬೆಲೆಗಳನುನ ಪರಷ್ೆರಸಿಕೊಳುಳತಾತ ಹೊೋಗಬೆೋಕು 
ಎಿಂಬ್ುದನುನ ಗಮನಿಸಿ.  
 

ಉದಾಹರಣೆ 2. ನಾವಿೋಗ 19 ರಿಂದ ಸಿಂಖ್ೆಯ 2356 ಭಾಗವಾಗುತತದೆಯೋ, ಇಲಲವೋ ಪರೋಕ್ಷಿಸೊೋಣ. 

 

ಹಿಂತ 0: ಆರಿಂಭೋಕರಣ: d = 19; k = 2; N = 2356 (ದತತ ಸಿಂಖ್ೆಯ), b = 6 (ಬಿಡಿ-ಸಾಾನದ ಅಿಂಕ್), a = 235 

(‘ಉಳದ ಭಾಗ’). 

ಹಿಂತ 1: c = b.k = 6 × 2 = 12 ಎಿಂದು ಲೆಕೆಹಾಕುವುದು. 
ಹಿಂತ 2: a + c = 235 + 12 = 247 ಎಿಂದು ಲೆಕೆಹಾಕುವುದು. ಇದು ಈಗ N ನ ಪರಷ್ೃತ ಬೆಲೆ. ಹೋಗಾಗಿ, ಈ 
ಹಿಂತದ ಪರಷ್ೃತ ಬೆಲೆಗಳು: N = 247, b = 7, a = 24 ಆಗುತತವೆ. 
ಹಿಂತ 3: 19 ರಿಂದ 247 ಭಾಗವಾಗುತತದೆಯ? ನಮಗಿದು ಖರ್ಚತವಿಲಲದ ಕಾರಣ ನಾವಿೋಗ ಹಿಂತ 1–2–3 ನುನ 
ಪುನರಾವತಿತಸುತೆತೋವೆ. 
ಹಿಂತ 1: c = b.k = 7 × 2 = 14 ಎಿಂದು ಲೆಕೆಹಾಕುವುದು. 
ಹಿಂತ 2: a + c = 24 + 14 = 38 ಎಿಂದು ಲೆಕೆಹಾಕುವುದು. 
ಹಿಂತ 3: 19 ರಿಂದ 38 ಭಾಗವಾಗುತತದೆಯ? ಹೌದು. ಹೋಗಾಗಿ, 19 ರಿಂದ 2356 ಸಿಂಪೂಣತವಾಗಿ 
ಭಾಗವಾಗುತತದೆ.  
 

ಉದಾಹರಣೆ 3. 19 ರಿಂದ 1234 ಭಾಗವಾಗುತತದೆಯ ಎಿಂದು ಪರಶೋಲ್ಲಸೊೋಣ 

 



ಹಿಂತ 0: ಆರಿಂಭೋಕರಣ: d = 19; k = 2; N = 1234 (ದತತ ಸಿಂಖ್ೆಯ), b = 4 (ಬಿಡಿ-ಸಾಾನ), a = 123 (‘ಉಳದ 
ಭಾಗ’). 

ಹಿಂತ 1: c = bk = 1 × 2 = 2 ಎಿಂದು ಲೆಕೆಹಾಕುವುದು. 
ಹಿಂತ 2: a + c = 123 + 2 = 125 ಎಿಂದು ಲೆಕೆಹಾಕುವುದು. 
ಹಿಂತ 3: 125 ನುನ 19 ರಿಂದ ಭಾಗಿಸಬ್ಹುದೆ? ಇಲಲ. ಆದದರಿಂದ, 1234 ನುನ 19 ರಿಂದ ಭಾಗಿಸಲು ಆಗುವುದಿಲಲ. 
 

ಒಿಂದು ಸಿಂದೆೀಹ  

ಈ ಪರಕ್ರಯಯನುನ ಯಾವಾಗ ನಿಲ್ಲಲಸಬೆೋಕು ಎಿಂಬ್ುದು ತಿಳಯದೆೋ ಹೊೋಗಬ್ಹುದು. ನಾವು 19 ರಿಂದ 
ಭಾಗವಾಗುತತದೆ ಎಿಂದು ಹೆೋಳಬ್ಲಲ ಸಣಣ ಸಿಂಖ್ೆಯಯಿಂದನುನ ತಲುಪುವತನಕ ಹಿಂತ 1–2–3 ಗಳನುನ 
ಪುನರಾವತಿತಸುತತಲೆೋ ಇರಬೆೋಕು. ಈಗ 1121 ನುನ ಪರಶೋಲ್ಲಸೊೋಣ. ಮೊದಲ ಹಿಂತದ ಬ್ಳಕ ನಮಗೆ 114 
ದೊರೆಯುತತದೆ. ಆದದರಿಂದ, 114 ನುನ 19 ರಿಂದ ಭಾಗಿಸಬ್ಹುದು ಎಿಂದಾದರೆ, ಈ ಪರಕ್ರಯಯನುನ ಇಲ್ಲಲಗೆೋ 
ನಿಲ್ಲಲಸಬ್ಹುದು. ಇದನುನ ಮಾನಸಿಕವಾಗಿ ಮಾಡಲಾಗದಿದದರೆ, 114 ರಿಂದ ಆರಿಂಭಸಿ, ಉದಾಹರಣೆ 1 ರಲ್ಲಲ 
ತೊೋರಸಿರುವಿಂತೆ ಮೋಲ್ಲನ ಮೂರು ಹಿಂತಗಳನುನ ಮುಿಂದುವರಸಬ್ಹುದು.  

ಈ ಪರಕ್ರಯಯು 29, 39, 49, 59, . . . ಗಳಗೆ ಹೋಗೆೋ ಇರುತತದೆ. ಈ ಸಿಂಖ್ೆಯಗಳ ಸಪಷ್ತಕಗಳು 3, 4, 5, 6, 

. . . ಆಗಿರುತತವೆ. 
 

ಪರಕ್ರರಯೆಯ ಹಿಂದಿರುವ ತಾಕ್ರಿಕತೆ   
114 ನುನ ಪರಗಣಿಸಿ. ನಾವು 4 × 2 = 8 ಮಾಡಿ ಅದಕೆೆ 11 ನುನ ಕೂಡಿ 11 + 8 = 19 ನುನ ಪಡೆಯುವಾಗ 

ನಾವು “ನಿಜ್ವಾಗಿ” ಮಾಡುತಿತರುವುದು 110 + 80 ನುನ ಲೆಕೆಹಾಕುತಿತರುವುದಷ್ೆಟ. ಆದರೆ, 
 

110 + 80 = 114 − 4 + 80 = 114 + 76 = 190 
 

ಆಗುತತದೆ. ಆದದರಿಂದ, ನಿಜ್ವಾಗಿಯೂ ನಾವು ಮೂಲ ಸಿಂಖ್ೆಯಗೆ 76 ನುನ ಕೂಡಿದೆದೋವೆ ಎಿಂದಾಯಿತು. ಇಲ್ಲಲ 
ಗಮನಾಹತ ಸಿಂಗತಿಯಿಂದರೆ, 19 ರ ಅಪವತಯತಗಳಲ್ಲಲ 76 ಒಿಂದಾಗಿದೆ. 190 ಮತುತ 76 ಎರಡೂ 19 ರ 
ಅಪವತಯತಗಳಾಗಿರುವುದರಿಂದ, ಮೂಲಸಿಂಖ್ೆಯ 114 ಕೂಡ 19 ರ ಅಪವತಯತವಾಗಿರಬೆೋಕು.  

114 ರ ಬ್ದಲು ಬಿಡಿ-ಸಾಾನದಲ್ಲಲ 1 ಇರುವ 171ನುನ ತೆಗೆದುಕೊಳೆ್ ಳೋಣ. ನಾವು ಬಿಡಿ-ಸಾಾನದ 
ಅಿಂಕ್ಯನುನ ಸಪಷ್ತಕ 2 ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ, ಬ್ಿಂದ ಗುಣಲಬ್ಧಕೆೆ ಸಿಂಖ್ೆಯಯ ಉಳದ ಭಾಗವನುನ ಕೂಡಿದಾಗ ನಾವು 
ನಿಜ್ವಾಗಿಯೂ 20 ನುನ ಕೂಡಿ 1 ನುನ ಕಳೆಯುತಿತದೆದೋವೆ (ಏಕೆಿಂದರೆ, ನಾವು ಬಿಡಿ-ಸಾಾನದ 1 ನುನ 
ಕಡೆಗಣಿಸುತಿತದೆದೋವೆ). ಹೋಗಾಗಿ, ನಾವು ನಿಜ್ವಾಗಿಯೂ ಸಿಂಖ್ೆಯಗೆ 20 − 1 = 19 ನುನ  ಕೂಡುತಿತದೆದೋವೆ. 19 ರ 
ಅಪವತಯತಗಳಲ್ಲಲ 19 ಒಿಂದು! ಇದೆೋ ರೋತಿ, ಬಿಡಿ-ಸಾಾನದ ಅಿಂಕ್ ಬೆೋರೆ ಆಗಿದದರೆ, ಉದಾಹರಣೆಗೆ 5 ಆಗಿದದರೆ, ಈ 
ಲೆಕೆವು 5 × 2 = 10 ಎಿಂದಾಗುತತದೆ. ಅಿಂದರೆ, ನಾವು 100 – 5 = 95 ನುನ ಕೂಡುತಿತದುದ, ಅದು ಮತೊತಮೆ 19 ರ 
ಅಪವತಯತವಾಗಿದೆ.  

29, 39, 49, . . ಗಳಿಂದ ಭಾಜ್ಯತೆಯ ಪರೋಕ್ಷೆಗಳು ಹೋಗೆಯೋ ನಡೆಯುತತವೆ. ಸಾರಭ್ೂತವಾಗಿ, ಪರತಿ 
ಸಿಂಖ್ೆಯಯ ವಿಷ್ಯದಲೂಲ ಇದೆೋ ರೋತಿಯ ತಕತ ಕೆಲಸಮಾಡುತತದೆ. 
 

ಇತರ ಅವಿಭಾಜ್ೆಗಳ್ ಸಪರ್ಿಕಗಳ್ನ್ುು ಕಿಂಡುಕೆೊಳ್ಳುವುದು  



ಸಪಷ್ತಕಗಳನುನ ಪತೆತಮಾಡಿದ ಮೋಲೆ ಭಾಜ್ಯತೆಯ ಪರೋಕ್ಷಾಪರಕ್ರಯ ಮೋಲ್ಲನಿಂತೆಯೋ ನಡೆಯುತತದೆ. 
ಸಪಷ್ತಕವನುನ ಪತೆತಹಚುುವುದಷ್ೆಟೋ ನಾವಿೋಗ ಮಾಡಬೆೋಕ್ರುವುದು.  

ಬಿಡಿ-ಸಾಾನದಲ್ಲಲ 9 ಇರದಿಂತಹ ಅವಿಭಾಜ್ಯ ಸಿಂಖ್ೆಯಯಾದ 7 ನುನ ಪರಗಣಿಸಿ. ಇಿಂತಹ ಸಿಂಖ್ೆಯಗಳ 
ವಿಚಾರದಲ್ಲಲ, ನಾವು 9 ರಿಂದ ಕೊನೆಗೊಳುಳವ 7 ರ ಅಪವತಯತವನುನ ಪರಗಣಿಸುತೆತೋವೆ. ಅಿಂತಹ ಅತಿರ್ಚಕೆ 
ಸಿಂಖ್ೆಯಯಿಂದರೆ 49. ನಾವಿೋಗ “ಏಕಾಧಿಕೆೋನ ಪೂವೆೋತಣ” ಸುತಾರನುಸಾರ ಅದಕೆೆ 1 ನುನ ಕೂಡಿ 50 ನುನ 
ಪಡೆಯುತೆತೋವೆ. ಬಿಡಿ-ಸಾಾನದ 0 ಯನುನ ಕಡೆಗಣಿಸಿ 50 ರ ಉಳದ ಭಾಗವನುನ ಪರಗಣಿಸಿದರೆ 5 ದೊರೆಯುತತದೆ. 
ಹೋಗಾಗಿ, 7 ರಿಂದ ಭಾಜ್ಯತೆಯನುನ ಪರಶೋಲ್ಲಸಲು 5 ಸಪಷ್ತಕವಾಗುತತದೆ.  

ನಾವು ಗಮನವಿಟ್ುಟ ನೊೋಡಿದರೆ, ಈ ಪರಕ್ರಯ ಸರಳವಾಗಿದೆ. 5 ನುನ ಸಪಷ್ತಕವಾಗಿ ತೆಗೆದುಕೊಿಂಡಾಗ 
ನಿಜ್ವಾಗಿಯೂ ನಾವು ಪರಗಣಿಸಿರುವ ಸಿಂಖ್ೆಯ 49 ರಿಂದ ಭಾಗಿಸಲಪಡುತತದೆಯ ಎಿಂದು ಪರೋಕ್ಷಿಸುತಿತದೆದೋವೆ. ಸಿಂಖ್ೆಯ 
49 ರಿಂದ ಭಾಗವಾಗುವುದರಿಂದ 7 ರಿಂದಲೂ ಭಾಗವಾಗಲೆೋ ಬೆೋಕು.  

ಇದೆೋ ರೋತಿ 13, 17, 23, . . .ಗಳಗೆ ಸಪಷ್ತಕ ಗಳನುನ ಪತೆತಮಾಡಬ್ಹುದು; ಅವು ಕರಮವಾಗಿ 4, 12, 7, . .  
ಆಗಿವೆ. 

 

1 ರಿಂದ ಕೆೊನೆಗೆೊಳ್ಳುವ ಸಿಂಖ್ೆೆಗಳಿಗೆ ಭಾಜ್ೆತೆಯ ಪರೀಕ್ಷೆ 
ಈಗ ನಾವು 21, 31, 41, . . .ರಿಂತಹ ಸಿಂಖ್ೆಯಗಳಿಂದ ಭಾಜ್ಯತೆಯನುನ ಪರಶೋಲ್ಲಸೊೋಣ. ಇಲ್ಲಲ ಸಿಂಖ್ೆಯಗಳಗೆ 1 ನುನ 
ಕೂಡುವ ಬ್ದಲು (9 ರಿಂದ ಕೊನೆಗೊಳುಳವ ಸಿಂಖ್ೆಯಗಳ ಭಾಜ್ಯತೆಯ ವಿಷ್ಯದಲ್ಲಲ ಮಾಡಿದಿಂತೆ), 1 ನುನ 
ಕಳೆಯುತೆತೋವೆ. ಈ ಸೂಚನೆಯನುನ ನಿೋಡುವ ಸೂತರವೆಿಂದರೆ, “ಏಕನೂಯನೆೋನ ಪೂವೆೋತಣ” (ಹಿಂದಿನದಕ್ೆಿಂತ ಒಿಂದು 
ಕಡಿಮ). ಹೋಗಾಗಿ ನಾವು 21, 31, 41, . . .ರಿಂತಹ ಸಿಂಖ್ೆಯಗಳಿಂದ ಭಾಜ್ಯತೆ ಪರಶೋಲ್ಲಸಲು ಪರಗಣಿಸಬೆೋಕ್ರುವ 
ಸಿಂಖ್ೆಯಗಳು ಕರಮೋಣ 20, 30, 40 ಆಗಿವೆ. ಹಿಂದಿನಿಂತೆಯೋ ನಾವು ಸೊನೆನಯನುನ ಬಿಟ್ುಟ ಉಳವ ಅಿಂಕ್ಗಳನುನ 
ಸಪಷ್ತಕ ಎನುನತೆತೋವೆ. ಅಿಂದರೆ, 20, 30 ಮತುತ 40 ರ ಸಪಷ್ತಕಗಳು ಕರಮೋಣ 2, 3 ಮತುತ 4 ಆಗುತತವೆ. ಇದಾದ 
ಬ್ಳಕ ನಾವು 9 ರಿಂದ ಭಾಜ್ಯತೆ ಪರೋಕ್ಷೆಯ ವಿಷ್ಯದಲ್ಲಲ ಅನುಸರಸಿದ ಪರಕ್ರಯಯನೆನೋ ಇಲ್ಲಲಯೂ 
ಅನುಸರಸುತೆತೋವೆ. ಆದರೆ, ಇಲ್ಲಲ ನಾವು ಕೂಡುವ ಬ್ದಲು ಕಳೆಯುತೆತೋವೆ. ಉದಾಹರಣೆಯಿಂದು ಇದನುನ 
ಸಪಷ್ಟಪಡಿಸುತತದೆ.  
 

ಉದಾಹರಣೆ 4. 21 ರಿಂದ 441 ಭಾಗವಾಗುತತದೆಯೋ ಎಿಂದು ಪರೋಕ್ಷಿಸೊೋಣ.  
 

ಹಿಂತ 0: ಆರಿಂಭೋಕರಣ: d = 21; k = 2; N = 441 (ದತತ ಸಿಂಖ್ೆಯ), b = 1 (ಬಿಡಿ-ಸಾಾನದ ಅಿಂಕ್), a = 44 

(‘ಉಳದ ಭಾಗ’).  
ಹಿಂತ 1: c = bk = 1 × 2 = 2 ಎಿಂದು ಲೆಕೆಹಾಕುವುದು.  
ಹಿಂತ 2: a − c = 44 − 2 = 42 ಎಿಂದು ಲೆಕೆಹಾಕುವುದು. ಈಗ N = 42, b = 2, a = 4.  
ಹಿಂತ 3: 21 ರಿಂದ 42 ಭಾಗವಾಗುತತದೆಯ? ಹೌದು. ಹೋಗಾಗಿ,  21ರಿಂದ 441 ಭಾಗವಾಗುತತದೆ.  
ತಾಕ್ರಿಕತೆ. ತಾಕ್ತಕತೆ ಕೂಡ ಹಿಂದಿನಿಂತೆಯ. ಬಿಡಿ-ಸಾಾನದ ಅಿಂಕ್ 1 ನುನ 2 ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ 44 ರಿಂದ ಕಳೆದಾಗ 
ನಾವು ನಿಜ್ವಾಗಿಯೂ 440 − 20 = 441 − 1 − 20 = 441 – 21 ಎಿಂದು ಲೆಕೆಹಾಕುತಿತದೆದೋವೆ.  

ಹೋಗಾಗಿ ನಾವು ದತತ ಸಿಂಖ್ೆಯಯಿಿಂದ 21 ನುನ ಕಳೆದಿದೆದೋವೆ. 441 − 21 = 420 ಆಗುತತದೆ; ಹಾಗೂ 21 
ರಿಂದ 420 ಭಾಗವಾಗುವುದರಿಂದ, ಮೂಲಸಿಂಖ್ೆಯ 441 ಕೂಡ 21 ರಿಂದ ಭಾಗವಾಗುತತದೆ.  



ಸಿಂಖ್ೆಯಯಿಂದರ ಬಿಡಿ-ಸಾಾನದ ಅಿಂಕ್ ಏನಾದರೂ 3 ಆಗಿದುದ, ನಾವು 2 ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ ಸಿಂಖ್ೆಯಯ ಉಳದ 
ಭಾಗದಿಿಂದ ಕಳೆದಾಗ ನಿಜ್ವಾಗಿಯೂ ನಡೆಯುವ ಪರಕ್ರಯಯಿಂದರೆ 3 × 2 = 6 ಎಿಂಬ್ುದಾಗಿದೆ.  ಬಿಡಿ-ಸಾಾನದ 
ಅಿಂಕ್ಯನುನ ಕಡೆಗಣಿಸಿದಾಗ ನಾವು ಮೂಲಸಿಂಖ್ೆಯಯಿಿಂದ 3 ನುನ ಕಳೆಯುತಿತದೆದೋವೆ. ಸಿಂಖ್ೆಯಯ ಉಳದ ಭಾಗದಿಿಂದ 
6 ನುನ ಕಳೆಯುವಾಗ ನಾವು ನಿಜ್ವಾಗಿಯೂ (ದಶ್ಮಾಿಂಶ್ ಸಾಾನಬೆಲೆ ಪದಧತಿಯ ಕಾರಣದಿಿಂದಾಗಿ) 60 ನುನ 
ಕಳೆಯುತಿತದೆದೋವೆ. 3 ನುನ ಕಡೆಗಣಿಸುವುದರಿಂದ ನಾವು 3 ನೂನ ಕಳೆಯುತಿತದೆದೋವೆ. ಇದರಿಂದಾಗಿ, ಒಟ್ುಟ 63ನುನ 
ಕಳೆಯುತೆತೋವೆ. 21 ರ ಅಪವತಯತಗಳಲ್ಲಲ 63 ಬ್ರುವುದರಿಂದ, ಅಿಂತಿಮ ಸಿಂಖ್ೆಯಯು 21 ರ ಅಪವತಯತವಾಗಿದದರೆ, 
ಮೂಲ ಸಿಂಖ್ೆಯಯೂ 21 ರ ಅಪವತಯತವಾಗಿರಬೆೋಕು. ಇದು ಉಳದ ಬಿಡಿ-ಸಾಾನದ ಅಿಂಕ್ಗಳಗೂ ಅನವಯಿಸುತತದೆ.  

ಟಿಪಪಣಿ. 7 ರ ಸಪಷ್ತಕವನುನ ಕಿಂಡುಕೊಳಳಲು ನಾವು, ಮೋಲೆ ನೊೋಡಿರುವಿಂತೆ, 49 ರ ಸಪಷ್ತಕವನುನ 
ಬ್ಳಸಬ್ಹುದಾಗಿದೆ. ಆದರೆ ಇದಕಾೆಗಿ ನಾವು 21ರ ಸಪಷ್ತಕವನೂನ ಬ್ಳಸಬ್ಹುದು, ಏಕೆಿಂದರೆ, ಇದೂ ಸಹ 7 ರ 
ಅಪವತಯತವಾಗಿದೆ. ಹೋಗಾಗಿ, ನಾವು ಗುಣಾಕಾರ ಮತುತ ಸಿಂಕಲವನುನ ಬ್ಳಸುತೆತೋವೆಯೋ ಅಥವಾ ಗುಣಾಕಾರ 
ಮತುತ ವಯವಕಲವನುನ ಬ್ಳಸುತೆತೋವೆಯೋ ಎಿಂಬ್ುದನುನ ಆಧ್ರಸಿ ಪರತಿ ಅವಿಭಾಜ್ಯ ಸಿಂಖ್ೆಯಗೂ ಎರಡು ಸಪಷ್ತಕಗಳು 
ಇರುತತವೆ. ಕೆಳಗೆ ಕೆಲವು ಭಾಜ್ಕಗಳು ಹಾಗೂ ಅವುಗಳ ಎರಡು ಸಪಷ್ತಕಗಳನುನ ತೊೋರಸುವ ಕೊೋಷ್ಟಕವನುನ 
ನಿೋಡಲಾಗಿದೆ: 
 
 

ಭಾಜ್ಕ 7 13 17 23 27 37 

9 ರಿಂದ ಕೊನೆಗೊಳುಳವ ಅಪವತಯತ 49 39 119 69 189 259 

ಅದರ ಸಪಷ್ತಕ 5 4 12 7 19 26 

1 ರಿಂದ ಕೊನೆಗೊಳುಳವ ಅಪವತಯತ 21 91 51 161 81 111 

ಅದರ ಸಪಷ್ತಕ 2 9 5 16 8 11 

 

ಮೋಲ್ಲನ ಕೊೋಷ್ಟಕವನುನ ಅಧ್ಯಯನ ಮಾಡಿದರೆ, ಯಾವುದೆೋ ಭಾಜ್ಕದ ಎರಡು ಸಪಷ್ತಕಗಳ ಮೊತತ 
ಭಾಜ್ಕಕೆೆ ಸಮನಾಗಿರುತತದೆ ಎಿಂಬ್ುದು ತಿಳಯುತತದೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, 13 ರ ಸಪಷ್ತಕಗಳು 4 ಮತುತ 9 ಆಗಿದುದ, 4 

+ 9 = 13 ಆಗುತತದೆ. ಯಾವ ಸಪಷ್ತಕವನುನ ಬ್ಳಸಿದರೆ ಅನುಕೂಲವಾಗುವುದೊೋ ಅದನುನ ಆಯೆಮಾಡುವ 
ಸಾವತಿಂತರಯ ನಮಗಿದೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, 17 ರ ವಿಷ್ಯದಲ್ಲಲ ನಾವು ಸಪಷ್ತಕವಾಗಿ 12 ನುನ ಆರಸಿಕೊಿಂಡರೆ ಲೆಕೆ 
ಅನಗತಯವಾಗಿ ಉದದವಾಗುತತದೆ. ಬ್ದಲ್ಲಗೆ ನಾವು ಸಪಷ್ತಕ 5 ನುನ ಆರಸಿಕೊಿಂಡರೆ ಲೆಕೆ ಸುಲಭ್ವಾಗುತತದೆ.  

ವೆೈದಿಕ ಗಣಿತದಲ್ಲಲ ಈ ತೆರನ ವಿಧಾನದಿಿಂದ ಯಾವ ಸಿಂಖ್ೆಯಗಾದರೂ ಭಾಜ್ಯತೆಯ ಪರೋಕ್ಷೆಯನುನ 
ರೂಪಿಸಿಕೊಳಳಬ್ಹುದಾಗಿದೆ. 
 
. 

ವೆೈದಿಕ ಗಣಿತ 

 

ವೆೈದಿಕ ಗಣಿತವೆಿಂದರೆ 16 ಸಿಂಸೃತ ಸೂತರಗಳನುನ ಬ್ಳಸಿ ಗಣಿತದ ಲೆಕೆಗಳನುನ ಬಿಡಿಸುವ ಒಿಂದು ವಿಧಾನ. 
ಇದನುನ ಶರೋಶ್ಿಂಕರಮಠಾಧಿೋಶ್ವರರಾದ ಸಾವಮೋ ಭಾರತಿೋಕೃಷ್ಣತಿೋಥತರು 1911– 1918 ರಲ್ಲಲ ಅನೆವೋಷಿಸಿದರು. 



ನಾವಿಿಂದು ಸಪಷ್ತಕ ಎಿಂದು ಕರೆಯುವುದನುನ ಭಾಗಾಕಾರದ ಪರೋಕ್ಷೆಗಾಗಿ ಆದಯಪರವತತಕರಾದ ಸಾವಮಗಳು 
ಬ್ಳಸುತಾತರೆ. 
 

ಸಿಂಪಾದಕರ ಟಿಪಪಣಿ. ಹೆರ್ಚುನ ಮಾಹತಿಗಾಗಿ ಓದುಗರು ವಿಕ್ಪಿೋಡಿಯ ಉಲೆಲೋಖ [1] ನುನ ಪರಾಮಶತಸಬ್ಹುದು. 
ಅದರ  ಮೊಟ್ಟಮೊದಲ ಪಾಯರಾದಲ್ಲಲ ಹೋಗೆ ಹೆೋಳಲಾಗಿದೆ:  

ವೆೈದಿಕ ಗಣಿತವೆಿಂಬ್ುದು ಹಿಂದೂ ಸಾವಮೋ ಭಾರತಿೋಕೃಷ್ಣತಿೋಥತರಿಂದ ರರ್ಚತವಾದ ಪುಸತಕದ ಹೆಸರು. 
ಇದನುನ ಮೊದಲು 1965 ರಲ್ಲಲ ಪರಕಟಿಸಲಾಯಿತು. ಈ ಪುಸತಕದಲ್ಲಲ ವೆೋದಗಳ ಆಧಾರದ ಮೋಲೆ 
ರರ್ಚತವಾದುವು ಎಿಂದು ಹೆೋಳುವ ಮಾನಸಿಕ ಲೆಕಾೆಚಾರಕೆೆ ಬ್ಳಸುವ ವಿಧಾನಗಳ ಪಟಿಟ ಇದೆ. ಈ 
ಪುಸತಕದಲ್ಲಲ ಕಾಣಸಿಗುವ ಮಾನಸಿಕ ಲೆಕಾೆಚಾರದ ಪದಧತಿಯನೂನ “ವೆೈದಿಕ ಗಣಿತ” ಎಿಂದೆೋ 
ಕರೆಯಲಾಗುತತದೆ. “ವೆೈದಿಕ”ವೆಿಂಬ್ ಇದರ ವಗಿೋತಕರಣವನುನ ಟಿೋಕ್ಸುವ ಪಿಂಡಿತವಗತವು ಭಾರತಿೋಯ 
ಶಾಲಾಪಠ್ಯಕರಮದಲ್ಲಲ ಇದರ ಸೆೋಪತಡಿಕೆಯನುನ ಕೂಡ ವಿರೊೋಧಿಸಿದೆ.  

 

ಉಲೆಲೋಖಗಳು 
 
ವಿನ್ಯ್ ನಾಯರ್ ಅವರು “ರೆೋಝಿಂಗ್ ಎ ಮಾಯಥಮಟಿೋಷ್ನ್ ಫೌಿಂಡೆೋಶ್ನ್” (ಗಣಿತಜ್ಞನನುನ ಹುಟ್ುಟಹಾಕುವ ಸಿಂಸ ಾೆ) ಸಿಂಸ ಾೆಯ ಸಹ-
ಸಾಾಪಕರು. ಇವರು ಗಣಿತದಲ್ಲಲ ವಿವರಣಾತೆಕ ಕಲ್ಲಕೆ ಮತುತ ಪುರಾತನ ಭಾರತಿೋಯ ಗಣಿತಗಳನುನ ಕುರತು ದೆೋಶ್ದ ವಿವಿಧ್ ಭಾಗಗಳಲ್ಲಲ 
ಆನ್ ಲೆೈನ್ ಹಾಗೂ ಆಫ್ ಲೆೈನ್ ಕಾಯತಕರಮಗಳನುನ ನಡೆಸುತಾತರೆ. ಶಾಲಾ ಮಕೆಳಲ್ಲಲ ಸಿಂಶೆ ೋಧ್ನೆಯ ಮನಃಸಿಾತಿಯನುನ 
ಹುಟ್ುಟಹಾಕುವ ಆಕಾಿಂಕ್ಷೆ ಹೊಿಂದಿದಾದರೆ. ಇವರನುನ ಸಿಂಪಕ್ತಸಬ್ಹುದಾದ ಮಿಂಚಿಂಚೆ ವಿಳಾಸ, vinay@sovm.org. 
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