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ಪರಿಹಾರವಿಲಲದಿರುವುದೂ ಒಳ್ೆೆಯ ಪರಿಹಾರವೆೋ 
 

ಗಣಿತಕೆಕ ಸಂಬಂಧಿಸ್ಸದ ಒಗಟುಗಳನ್ುನ ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ ಗಣಿತಕ್ೆೋತರದ ಗೌಣ ಭಾಗದಂತೆ, ಅದರ 
ತಿರುಳಲಲವೆಂಬಂತೆ ಭಾವಿಸಲಾಗುತುದೆ. ನಾವು ಕೆಲವೊಮೆ ಪರಿಹಾರವಿರದ ಒಗಟುಗಳನ್ುನ 
ಕಾಣಬಹುದಾಗಿರುವುದಕೆಕ ಈ ಭಾವನೆಯು ಸಂಬಂಧಿಸ್ಸರಬಹುದು. ಗಣಿತದ ಎಲಾಲ ಸಮಸೆಯಗಳಿಗೂ 
ಪರಿಹಾರ ಇದೆದೋ ಇರುತುದೆ ಎಂಬುದು ಗಣಿತದೊಂದಿಗೆ ವಯವಹರಿಸುವವರಲಿಲ ಹಾಗೂ ಶಾಲಾ ಮಕಕಳಲಿಲ 
ಮನೆಮಾಡಿರುವ ಸಾವವತಿರಕ ನಿರಿೋಕ್ೆಯೋ ಆಗಿದೆ. ಈ ಲೆೋಖನ್ದಲಿಲ ನಾವು ಕೆಲವು ಸಾರಭೂತ 
ಗಣಿತಿೋಯ ಕಲಪನೆಗಳನ್ುನ ಕಲಿಯಲು ಇಂತಹ ಒಗಟುಗಳು ಒಂದು ಮುಖಯಮೂಲವೆೋ ಆಗಬಲಲದು ಎಂದು 
ಪರತಿಪಾದಿಸುತೆುೋವೆ. ಪರಿಹಾರವಿರುವ ಸಮಸೆಯಗಳು ಗಣಿತ ಬೊೋಧನೆಗೆ ಮತುು ಕಲಿಕೆಗೆ ಎಷ್ುು 
ಮುಖಯವೊೋ, ಅಷೆುೋ ಪರಿಹಾರವಿರದ ಸಮಸೆಯಗಳೂ ಮುಖಯ ಎಂಬ ನ್ಮೆ ವಾದವನ್ುನ 
ಸಮರ್ಥವಸ್ಸಕೊಳೆಲು ನಾವು ಆದಶ್ವಪಾರಯ ಉದಾಹರಣೆಯಂದನ್ುನ ಮಂಡಿಸುತೆುೋವೆ. 

 

ಪರಿಚಯ 

ಹಲವು ಬಾರಿ ಒಗಟುಗಳನ್ುನ ಗಣಿತ ತರಗತಿಗಳಲಿಲ ಆಟದಂತೆಯೋ, ವಾಡಿಕೆಯ ಗಣಿತದಿಂದ 
ಬಿಡುವಿಗಾಗಿ ಇರುವ ಉಪಾಯದಂತೆಯೋ ಪರಿಗಣಿಸುತೆುೋವೆ. ಉದೆದೋಶ್ವಾದರೂ ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ ಯಾರು, ಎಷ್ುು 
ಬೆೋಗ ಒಗಟನ್ುನ ಬಗೆಹರಿಸುತಾುರೆ ಎಂಬುದನ್ುನ ಕಂಡುಕೊಳುೆವುದು ಅಥವಾ ಅದನ್ುನ ಅತಿಕ್ಷಿಪರವಾಗಿ ಹಾಗೂ 
ಚೊಕಕವಾಗಿ ಬಗೆಹರಿಸಲು ಇರುವ ವಿಧಾನ್ವನ್ುನ ಕಂಡುಕೊಳುೆವುದೊೋ ಆಗಿರುತುದೆ. ಇವುಗಳ ಸವರೂಪ 
ಗಣಿತಿೋಯವೆಂದು ತಿಳಿದಿದೂದ, “ಅಪಪಟ ಗಣಿತಕೂಕ ಇವಕೂಕ ಸಂಬಂಧ” ಇದೆಯಂಬಂತೆ ನಾವು ನೊೋಡುವುದೆೋ 
ಇಲಲ.  

ಇವುಗಳಲಿಲ ಅನೆೋಕ ಒಗಟುಗಳು ಗಣಿತದ ಎಲಾಲ ಎಳ್ೆಗಳನ್ೂನ, ಎಲಾಲ ಸಾಮಗಿರಗಳನ್ುನ 
ಒಳಗೊಂಡಿರುತುವೆ: ಸಾಧನೆ, ಸಾಮಾನಿಯೋಕರಣ, ವಿನಾಯಸ-ಗುರುತಿಸುವಿಕೆ, ಹೆೋಳಿಕೆಯಂದರ ಸತಯವನ್ುನ 
ಒಪ್ಪಪಕೊಂಡು ಅದರ ವಯತಿರಿಕು ಹೆೋಳಿಕೆಗೆ ಸಾರುವುದು, ಪರಿಹಾರವಿಲಲದಿರುವುದು, ಇವೆೋ ಮೊದಲಾದವು. ಈ 
ಲೆೋಖನ್ದಲಿಲ ನಾವು ಎರಡು ಸಾವವಜನಿಕ ಕಾಯವಕರಮಗಳಲಿಲ ಭಾಗವಹಿಸ್ಸದವರ ಜೊತೆ ಗಣಿತಕೆಕ ಸಂಬಂಧಿಸ್ಸದ 
ವಿಚಾರಗಳ ತಿರುಳನ್ುನ ಚರ್ಚವಸಲು ಬಳಸ್ಸಕೊಂಡ ಒಗಟೊಂದನ್ುನ ಇಲಿಲ ಪರಸುುತಪಡಿಸುತಿುದೆದೋವೆ. ಇವುಗಳಲಿಲ 
ನಾಲಕನೆೋ ತರಗತಿಯ ವಿದಾಯರ್ಥವಗಳಿಂದ ಹಿಡಿದು ಬಿ.ಎಡ್. ಪದವಿೋಧರರವರೆಗೂ ಜನ್ ಭಾಗವಹಿಸ್ಸದದರು. ಈ 
ಕಾಯವಕರಮಗಳಿಗಾಗಿ ನಾವು ಅನೌಪಚಾರಿಕ ಸಮಸಾಯ-ಪರಿಹಾರದ ವಿಧಾನ್ಗಳನ್ುನ ಆಗರಹಿಸುವಂತಹ ಕೆಲವು 
ಒಗಟುಗಳನ್ುನ ರೂಪ್ಪಸ್ಸಕೊಂಡೆವು.  

ಇಲಿಲ ನಾವು “ಅನೌಪಚಾರಿಕ” ಎನ್ುನವುದು ಈ ಒಗಟುಗಳ ಪರಿಹಾರ ಕಂಡುಕೊಳುೆವ ಪರಕ್ರರಯಯು 
ಯಾವುದೆೋ ಸರಳ ಸವರೂಪದ ಗಣಿತಕಾಕಗಲಿೋ, ಸುನಿಶಿಿತ ಪಠಯಕಾಕಗಲಿೋ, ಕರಮಾವಳಿಗಾಗಲಿೋ ಸ್ಸೋಮಿತವಾಗಿರುವ 
ಅಗತಯವಿಲಲ ಎಂಬುದಷೆುೋ ಆಗಿದೆ. ಗಣಿತದ ಕೆಲವು ಮುಖಯ ಪರಿಕಲಪನೆಗಳನ್ುನ ವಿದಾಯರ್ಥವಗಳು ಕಲಿಯಲು ಅವಕಾಶ್ 
ಕಲಿಪಸುವಂತೆ ಈ ಒಗಟುಗಳಿರಬೆೋಕು ಎಂಬುದು ಕೂಡ ನ್ಮೆ ಪಯಾವಲೊೋಚನೆಯ ಪರಧಾನ್ ಉದೆದೋಶ್ವಾಗಿತುು.  



 

ಒಗಟು::ವೃತ್ತಗಳು ಮತ್ುತ ಕಾಯಿಗಳು.  
 

ಕೆಳಗೆ ನಿೋಡಲಾಗಿರುವ ಒಗಟನ್ುನ ನಾವು [1, ಪು. 125] ರಿಂದ ತೆಗೆದುಕೊಂಡಿದೆದೋವೆ.  
ವೃತುವೊಂದನ್ುನ ಆರು ವಲಯಗಳ್ಾಗಿ ವಿಭಜಿಸಲಾಗಿದುದ, ಪರತಿ ವಲಯದಲೂಲ ಒಂದು ಕಾಯಿ / 

ಗುಂಡಿಯಿದೆ (ರ್ಚತರ 1ನ್ುನ ನೊೋಡಿ). ವಲಯದಿಂದ ವಲಯಕೆಕ ಜಿಗಿಯುತಾು ಎಲಾಲ ಆರು ಕಾಯಿಗಳನ್ೂನ 
ಒಂದೆೋ ವಲಯಕೆಕ ಸೆೋರಿಸಬೆೋಕು. ಹಾಗೆ ಮಾಡುವಾಗ ಈ ಎರಡು ನಿಯಮಗಳಿಗೆ ನಾವು 
ಬದಧರಾಗಿರಬೆೋಕಾಗುತುದೆ: (1) ಪರತಿ ಜಿಗಿತದಲೂಲ ಕಾಯಿಯನ್ುನ ಅದರ ಪಕಕದ ವಲಯಗಳಿಗೆ ಮಾತರ 
ನ್ಡೆಸಬಹುದು  (2) ಪರತಿ ನ್ಡೆಯಲೂಲ ಎರಡು ಜಿಗಿತಗಳಿಗೆ ಅವಕಾಶ್ವಿದೆ. 

 
ರ್ಚತರ 1. ವೃತುವನ್ುನ ಆರು ವಲಯಗಳ್ಾಗಿ ವಿಭಜಿಸಲಾಗಿದುದ, ಪರತಿ ವಲಯದಲೂಲ ಒಂದೊಂದು ಕಾಯಿಯಿದೆ. 

 

ಈ ಒಗಟಿನ್ ಪರಧಾನ್ ಲಕ್ಷ್ಯವು “ಅನ್ುರೂಪತೆ” ಮತುು “ಬದಲಾಗದ ಲಕ್ಷ್ಣ”ಗಳನ್ುನ ಎತಿು 
ತೊೋರುವುದಾಗಿದೆ. ಈ ಒಗಟಿಗೆ ಪರಿಹಾರ ಇಲಲದಿರುವುದೆೋ ಪರಿಹಾರವಾಗಿದೆ! ಈ ಹೆೋಳಿಕೆಯನ್ುನ ಹಿೋಗೆ ಸಾಧಿಸ್ಸ 
ತೊೋರಿಸಬಹುದು:  

ವಲಯಗಳನ್ುನ ಒಂದರಿಂದ ಆರರವರೆಗೆ ಹೆಸರಿಸ್ಸ. ಪರತಿ ವಲಯದ ಸಂಖೆಯ ಹಾಗೂ ಆ ವಲಯದಲಿಲರುವ 
ಕಾಯಿಗಳ ಸಂಖೆಯಗಳ ಗುಣಲಬಧವನ್ುನ ಕಂಡುಕೊಳಿೆ. ಈ ಗುಣಲಬಧಗಳ ಮೊತು s ಆಗಿರಲಿ. ಈ ಮೊತುವನ್ುನ “ಅಂಕ” 
ಎಂದು ಕರೆಯೋಣ. ಆಟವನ್ುನ ಆರಂಭಿಸುವಾಗ ಪರತಿ ವಲಯದಲೂಲ ಒಂದೊಂದು ಕಾಯಿಯಿದುದ, ಅಂಕ, 1 + 2 + 

3 + 4 + 5 + 6 = 21 ಆಗಿದೆ.  
ಒಂದು ನ್ಡೆಯ ಬಳಿಕ ಒಂದು ಕಾಯಿ 2ರಿಂದ 3ಕೆಕ ಹಾಗೂ ಮತೊುಂದು ಕಾಯಿ 4ರಿಂದ 5ಕೆಕ ಜಿಗಿದಿದೆ 

ಎಂದುಕೊಳ್ೂೆ ೆೋಣ. ಆಗ, ಹೊಸ ಅಂಕ, 1 + 0 + (2×3) + 0 + (2×5) + 6 = 23 ಆಗುತುದೆ. ಅಂದರೆ, ಅಂಕಗಳ 
ವಯತಾಯಸ 2 ಎಂಬುದನ್ುನ ಗಮನಿಸ್ಸ. ಇದರ ಬಗೆೆ ಕೊಂಚ ಯೋರ್ಚಸ್ಸದರೆ, ಕಾಯಿಗಳನ್ುನ ನಿೋವು ಹೆೋಗೆೋ 
ನ್ಡೆಸ್ಸದರೂ ಅಂಕಗಳ ವಯತಾಯಸ ಒಂದು ಸಮಸಂಖೆಯಯಾಗಿರುತುದೆ ಎಂಬುದನ್ುನ ಅರಿಯುವಿರಿ. ಇನ್ೂನ 
ನಿದಿವಷ್ುವಾಗಿ ಹೆೋಳುವುದಾದರೆ, ಅಂಕಗಳ ವಯತಾಯಸ ಯಾವಾಗಲೂ 0, 2, 4 ಅಥವಾ 6 ಆಗಿರುತುದೆ.  

s ನ್ ಆರಂಭಿಕ ಬೆಲೆ 21 ಆಗಿರುವುದರಿಂದ, ಪರತಿ ಹಂತದಲೂಲ s ನ್ ಬೆಲೆ ಒಂದು ಅಸಮಸಂಖೆಯ 
ಆಗಿರುತುದೆ. ಆದರೆ ಕಾಯಿಗಳ್ೆಲಲವೂ ಒಂದೆೋ ವಲಯಕೆಕ ಸೆೋರಿಸಲಪಟಾುಗ s ನ್ ಬೆಲೆಯು 6ರ 
ಗುಣಲಬಧವಾಗಬೆೋಕ್ರದುದ, ಒಂದು ಸಮಸಂಖೆಯಯಾಗುತುದೆ. ಹಿೋಗಾಗಿ, ಈ ಒಗಟಿಗೆ ಯಾವುದೆೋ ಪರಿಹಾರ 
ಇರುವುದಿಲಲ. 

 ಈ ಒಗಟಿಗೆ ಪರಿಹಾರವಿಲಲದಿರುವುದು ನ್ಮೆ ಆಸಕ್ರುಯನ್ುನ ಕೆರಳಿಸ್ಸತು. ಈ ರಿೋತಿ ಯಾವುದೆೋ 
ಪರಿಹಾರವಿರದ ಗಣಿತ ಸಮಸೆಯಯನ್ುನ ಶಿಕ್ಷ್ಕರು ಹಾಗೂ ಮಕಕಳು ಹೆೋಗೆ ನೊೋಡುತಾುರೆ ಎಂದು 
ಯೋರ್ಚಸುವಂತಾಯಿತು. ಹಲವು ಬಾರಿ ಇಂತಹ ಸಮಸೆಯಗಳನ್ುನ ತಪುಪ ಎಂದೊೋ, ನಿೋಡಲಾದ ಮಾಹಿತಿ 
ಅಪಯಾವಪುವೆಂದೊೋ ತಿರಸಕರಿಸಲಾಗುತುದೆ. ಆದರೆ, “ಪರಿಹಾರವಿಲಲದಿರುವುದೂ ಪರಿಹಾರವೆೋ” ಎಂಬುದನ್ುನ 
ಅರಿಯುವುದು ಗಣಿತದ ದೃಷ್ಟುಯಿಂದ, ವಿದಾಯರ್ಥವಗಳಿಗೆ ಮತುು ಶಿಕ್ಷ್ಕರಿಗೆ ಆಸಕ್ರುಪರದವೂ, ಮುಖಯವೂ ಆಗಿದೆ.  



ಜೊತೆಗೆ, ಸಮಸೆಯಯಂದಕೆಕ ಪರಿಹಾರವಿಲಲ ಎಂದು ಘೂೋಷ್ಟಸಲು ಅಂತಹ ತಿೋಮಾವನ್ಕೆಕ ಅಗತಯವಿರುವ 
ಸಪಷ್ುವಾದ “ಸಾಧನೆ”ಯಂದು ಇದಾದಗ ಮಾತರ ಸಾಧಯವಾಗುತುದೆ.  

ನಾವು ಪರಿಶಿೋಲಿಸುತಿುರುವ ಈ ಎರಡೂ ಗಣಿತಕೆಕ ಸಂಬಂಧಿಸ್ಸದ ಮುಖಯ ವಿಚಾರಗಳು: ಮೊದಲಿಗೆ 
“ಪರಿಹಾರ ಇಲಲದಿರುವುದ”ನ್ುನ ಸ್ಸಂಧವೆಂದು ಗಣಿತಶಾಸರದಲಿಲ ಅಂಗಿೋಕರಿಸಲಾಗಿದೆ. ಎರಡನೆಯದಾಗಿ, ಸಮಸೆಯಗೆ 
ಪರಿಹಾರ ಇಲಲ ಎಂದು ಘೂೋಷ್ಟಸಲು “ಸಾಧನೆ”ಯ ಅಗತಯವಿದೆ.  

ಈ ಎರಡೂ, ಸದಯಕೆಕ ಗಣಿತ ಬೊೋಧನೆಯನ್ುನ ಕುರಿತಾದ ನ್ಮೆ ತಿಳುವಳಿಕೆಯ (ಅದರಲೂಲ 
ವಿಶೆೋಷ್ವಾಗಿ, ಪಾರಥಮಿಕ ಶಾಲಾ ಹಂತದಲಿಲ) ಭಾಗವಾಗಿಲಲ. “ಸಾಧನೆ”ಗಳನ್ುನ ಅಮೂತವವೆಂದು 
ಪರಿಗಣಿಸ್ಸರುವುದರಿಂದ ಶಾಲಾ ಪಠಯಕರಮದಲಿಲ ಅವುಗಳನ್ುನ ಪರಿಚಯಿಸುವುದು  ಬಹಳ ವಿಳಂಬವಾಗುತುದೆ. 
ಅದಲಲದೆ, ಪರಿಹಾರವಿರದ ಅಥವಾ ಅನೆೋಕ ಪರಿಹಾರಗಳಿರುವ ಸಮಸೆಯಗಳನ್ುನ ಚರ್ಚವಸುವುದು ವಿರಳ.  

ಈ ಪರಿಗಣನೆಗಳನ್ುನ ಮನ್ಸ್ಸಿನ್ಲಿಲ ಇಟುುಕೊಂಡು ಒಗಟೊಂದನ್ುನ ಹುಟುುಹಾಕುವ ಕಾಯವದಲಿಲ 
ತೊಡಗಿದಾಗ ಅಂತಹ ಒಗಟು ಒಳಗೊಳೆಬಹುದಾದ ವಿವಿಧ ಚರಾಂಶ್ಗಳ ಬಗೆೆ ನಾವು ತಲೆಕೆಡಿಸ್ಸಕೊಂಡಿದದಲಲದೆ, 
ಅವುಗಳನ್ುನ ಬದಲಿಸ್ಸದರೆ ಸಮಸೆಯ ಹೆೋಗೆ ಬದಲಾಗುತುದೆ ಎಂಬುದನ್ುನ ಕುರಿತು ಸಹ ರ್ಚಂತಿಸ್ಸದೆವು. ಈ 
ಚರಾಂಶ್ಗಳು ಕಾಯಿಗಳ ಸಂಖೆಯಯಾಗಿರಬಹುದು ಅಥವಾ ಅದರ ಸಾಾನ್ಗಳ್ಾಗಿರಬಹುದು, ಇಲಲವೆೋ 
ಜಿಗಿತಗಳ್ಾಗಿರಬಹುದು.  

ಉದಾಹರಣೆಗೆ, ಮೋಲಿನ್ ಒಗಟಿನ್ಲಿಲ, ಪರತಿ ವಲಯದಲೂಲ ಒಂದು ಕಾಯಿಯಿದೆ. ಬದಲಾಗಿ ಎರಡು 
ಅಥವಾ ಹೆರ್ಚಿನ್ ಕಾಯಿಗಳಿದದರೆ ಏನಾಗಬಹುದು? ಪರತಿ ನ್ಡೆಯಲಿಲನ್ ಜಿಗಿತಗಳನ್ುನ ಹೆರ್ಚಿಸ್ಸದರೆ ಏನಾಗಬಹುದು?  

ನಾವು ಈ ಬದಲಾವಣೆಗಳನ್ುನ ಮಾಡಿನೊೋಡಿದಾಗ ಮೋಲಿನ್ ಎರಡೂ ಅಷೆುೋನ್ೂ ಆಸಕ್ರುದಾಯಕವಾಗಿ 
ಕಾಣಲಿಲಲ. ಏಕೆಂದು ವಿವರಿಸೊೋಣ. ಪರತಿ ವಲಯದಲೂಲ ಹೆರ್ಚಿನ್ ಸಂಖೆಯಯ ಕಾಯಿಗಳನ್ುನ ಇಡುವುದರಿಂದ ಒಗಟು 
ಹೆರ್ಚಿನ್ ಸವಾಲನೆನೋನ್ೂ ಒಡಡದೆ, ಬುದಿಧಯನ್ುನ ಬಳಲಿಸುವ ಸಮಸೆಯಯಾಗಿ ಮಾಪವಡುತುದಷೆುೋ. ಜೊತೆಗೆ, ತುಂಬಾ 
ರ್ಚಕಕ ಮಕಕಳಿಗೆ ಒಗಟಿನ್ ಈ ವಿಸುರಣೆಯು ಸೂಕುವಾದದೂದ ಅಲಲ (ನ್ಮೆ ಗುರಿ ರ್ಚಕಕ ಮಕಕಳ ಕಡೆಗಿತುು; ಏಕೆಂದರೆ, 
“ಸಾಧನೆ” ಅಥವಾ “ಸಾಧಿಸ್ಸ ತೊೋರಿಸುವುದು” ಎಂಬ ವಿಚಾರಗಳು ಇನ್ೂನ ಅವರಿಗೆ ಪರಿಚಯವಾಗಿರುವುದಿಲಲ). ಈ 
ವಿಸುರಣೆಗಳಿಂದ ಒಗಟು ಬಿಡಿಸಲು ಯತಿನಸುವವರನ್ುನ ಇನ್ೂನ ತೊಡಗಿಸ್ಸಕೊಳುೆವಂತೆ ಮಾಡುತುದೆ ಎಂಬುದರ 
ಬಗೆೆ ನ್ಮಗೆ ಸಂದೆೋಹವಿತುು.  

ಎರಡನೆಯ ವಿಸುರಣೆಯ ವಿಚಾರವಾಗಿ ಹೆೋಳುವುದಾದರೆ, ಜಿಗಿತಗಳು ಸಮ ಅಥವಾ ಅಸಮ 
ಸಂಖೆಯಗಳ್ಾಗಿರಬಹುದು: ಅಸಮ ಸಂಖೆಯಯ ಜಿಗಿತಗಳು ಒಂದು ಜಿಗಿತಕೆಕ ಸದೃಶ್ವಾಗಿದುದ, ಸಮ ಸಂಖೆಯಯ 
ಜಿಗಿತಗಳು ಎರಡು ಜಿಗಿತಗಳಿಗೆ ಸದೃಶ್ವಾಗಿರುತುವೆ. ಇದರಿಂದ, ಇನ್ುನ ಇಲಿಲ ಒಗಟಾಗಿ ಉಳಿಯವಂಥದುದ ಏನ್ೂ 
ಇರುವುದಿಲಲ.  

ಅದರೆ, ವೃತುದಲಿಲನ್ ವಲಯಗಳ ಸಂಖೆಯಯನ್ುನ ಬದಲಿಸುವುದು ನ್ಮಗೆ ಹೆಚುಿ ಆಸಕ್ರುಪರದವಾಗಿ 
ಕಂಡುಬಂದಿತು. n ಎಂಬುದು 2 ಮತುು 10 ರ ನ್ಡುವಿನ್ ಒಂದು ಸಂಖೆಯಯಾಗಿರಲಿ; ವೃತುವನ್ುನ n ವಲಯಗಳ್ಾಗಿ 
ವಿಭಜಿಸ್ಸದರೆ ಈ ಸಮಸೆಯಯನ್ುನ ಪರಿಹರಿಸಲು ಸಾಧಯವೆೋ ಎಂದು ಪರಯತಿನಸ್ಸ ನೊೋಡಿದೆವು. ಬಳಿಕ 
ವಿನಾಯಸವೊಂದನ್ುನ ಕಂಡುಕೊಳೆಲು ಯತಿನಸ್ಸದೆವು. ಈ ಒಗಟಿನ್ ವಿಸುರಣೆಯ ವಿಷ್ಯವಾಗಿ ನಾವು 
ಕಾಯವನಿರತರಾಗಿದಾದಗ ಕೆಲವು ಆಸಕ್ರುದಾಯಕ ಗಣಿತಿೋಯ ಪರಕ್ರರಯಗಳನ್ುನ ಗಮನಿಸ್ಸದೆವು. ಇದು ಆಟವಾಡುವ, 
ಸಾಮಾನಿಯೋಕೃತ ವಿನಾಯಸವೊಂದನ್ುನ ಗುರುತಿಸುವ, ಪರಿಹಾರವಿರುವ n ಬೆಲೆಗಳು ಹಾಗೂ ಪರಿಹಾರವಿರದಿರುವ n 

ಬೆಲೆಗಳು ಯಾವುವು ಎಂದು ಕಂಡುಕೊಳುೆವ, ಪರತಿ ಸಂದಭವದಲೂಲ ಸಾಧಿಸ್ಸ ತೊೋರಿಸುವ ಇವೆೋ ಮೊದಲಾದ 



ವಿಷ್ಯಗಳನ್ುನ ಇದು ಒಳಗೊಂಡಿತುು. ಗಣಿತಿೋಯವಾಗಿ ನ್ಮೆನ್ುನ ತೊಡಗಿಸ್ಸಕೊಳುೆವಂತೆ ಮಾಡುವ ಎಲಾಲ 
ಅಂಶ್ಗಳ ಅನ್ುಭವವನ್ೂನ ಇಲಿಲಯೋ ನಾವು ಪಡೆದಿದುದ. 
 

ಪರಿವರ್ತಿತ್ ಸಮಸ್ಯೆ ಹಾಗೂ ವಿದ್ಾೆರ್ಥಿಗಳ ಪರಿಹಾರಗಳು 
 

ಬೆೋರೆ -ಬೆೋರೆ ವಯಸ್ಸಿನ್ ಮಕಕಳಿಗೆ ನಾವು ಈ ಪರಿವತಿವತ ಸಮಸೆಯಯನ್ುನ ನಿೋಡಿ, ಬಳಿಕ, ಅವರು 
ಬಗೆಹರಿಸಲು ಬಳಸ್ಸದ ತಂತರಗಳನ್ುನ ಪರಿಶಿೋಲಿಸ್ಸದೆವು. ನಾವು ನಿೋಡಿದ ಸಮಸೆಯ ಹಿೋಗಿತುು:  

 

ವೃತುವೊಂದನ್ುನ n ವಲಯಗಳ್ಾಗಿ ವಿಭಜಿಸಲಾಗಿದುದ, ಪರತಿ ವಲಯದಲೂಲ ಒಂದು ಕಾಯಿಯನ್ುನ 
ಇಡಲಾಗಿದೆ. ಜಿಗಿತಗಳ ಮೂಲಕ ನಿೋವು ಅವುಗಳ್ೆಲಲವನ್ೂನ ಒಂದೆೋ ವಲಯಕೆಕ ತರಬೆೋಕ್ರದೆ. ನಿೋವು 
ಅನ್ುಸರಿಸಬೆೋಕ್ರರುವ ನಿಯಮಗಳ್ೆಂದರೆ: 1) ಒಂದು ಜಿಗಿತದಲಿಲ ಒಂದು ಕಾಯಿಯನ್ುನ ಪಕಕದ ವಲಯಕೆಕ 
ಮಾತರ ನ್ಡೆಸಬಹುದು 2) ಪರತಿ ನ್ಡೆಯು ಎರಡು ಜಿಗಿತಗಳಿಂದ ಆಗಿದೆ. ಹಾಗಾದರೆ, ನ್ಡೆಗಳ ಸಂಖೆಯ n 
ನ್ ಯಾವ ಬೆಲೆಗಳಿಗೆ ನಾವು ಎಲಾಲ ಕಾಯಿಗಳನ್ೂನ ಒಂದೆೋ ವಲಯಕೆಕ ತರಲು ಸಾಧಯ? ಹಾಗೆ ಹೆೋಳಲು 
ಕಾರಣವೆೋನ್ು?  
ವಿವಿಧ ತರಗತಿಗಳ ವಿದಾಯರ್ಥವಗಳ ಒಂದು ದೊಡಡ ಗುಂಪ್ಪನೊಂದಿಗೆ ಒಡನಾಡಲು ನ್ಮಗೆ ಅವಕಾಶ್ 

ದೊರೆತಿದುದ ವರವಾಗಿ ಪರಿಣಮಿಸ್ಸತು. ಇಂತಹ ಅವಕಾಶ್ವು ನ್ಮಗೆ ಎರಡು ಸಂದಭವಗಳಲಿಲ ಒದಗಿಬಂತು.  
ಮುಂಬೆೈ ನ್ಗರದ ಹೊೋಮಿ ಭಾಭಾ ವಿಜ್ಞಾನ್ ಶಿಕ್ಷ್ಣ ಕೆೋಂದರದಲಿಲ ಆಚರಿಸಲಾದ ರಾಷ್ಟರೋಯ ವಿಜ್ಞಾನ್ 

ದಿವಸದ ಕಾಯವಕರಮವು ಅಂತಹ ಒಂದು ಸಂದಭವವಾಗಿತುು. ಮತೊುಂದು “ಚಾಯ್ ಅಂಡ್ ವೆೈ” ಎಂಬ ಜನ್ಪ್ಪರಯ 
ಉಪನಾಯಸ ಮಾಲಿಕೆಯ ಸಂದಭವವಾಗಿತುು (ಈ ಸಾವವಜನಿಕ ಚಟುವಟಿಕೆಯನ್ುನ ಟಾಟಾ ಮೂಲಭೂತ 
ಸಂಶೆ ೋಧನಾ ಸಂಸೆಾಯ ಸದಸಯರು ನ್ಡೆಸ್ಸಕೊಡುತಾುರೆ. ಪರತಿ ತಿಂಗಳ ಎರಡನೆೋ ಹಾಗೂ ನಾಲಕನೆೋ 
ಭಾನ್ುವಾರಗಳಂದು ಕರಮವಾಗಿ ಜುಹು ಕಡಲತಿೋರದ ಪರೃರ್ಥಿ ರ್ಥಯೋಟರ್ ಹಾಗೂ ಮಾಟುಂಗ ಬಡಾವಣೆಯ 
ರುಪಾರೆಲ್ ಕಾಲೆೋಜಿನ್ಲಿಲ ನ್ಡೆಸಲಾಗುತುದೆ. ಈ ಕಾಯವಕರಮದ ಮೂಲಭೂತ ಗುರಿಯು ಗಣಿತ ಹಾಗೂ 
ವಿಜ್ಞಾನ್ಗಳನ್ುನ ಜನ್ಪ್ಪರಯಗೊಳಿಸುವುದಾಗಿದೆ). ಈ ಕಾಯವಕರಮಗಳಲಿಲ ಮಕಕಳಿಂದ ಹಿಡಿದು ವಯಸಕರವರೆಗೆ 
(ಗಣಿತಜ್ಞರು, ಭೌತಶಾಸರಜ್ಞರೂ ಒಳಗೊಂಡಂತೆ) ಎಲಲರೂ ಪಾಲೊೆಂಡಿದದರಿಂದ ಒಡನಾಡಲು ನ್ಮಗೆ ದೊರೆತ 
ಹರಹು ನಿಡಿದಾಗಿತುು ಎನ್ನಬಹುದು.  

 

 
“ಚಾಯ್ ಅಂಡ್ ವೆೈ” ಕಾಯವಕರಮದ ಕೆಲವು ರ್ಚತರಗಳು 

 

ಬೆೋರೆ-ಬೆೋರೆ ಹಂತದ ಕಲಿಕಾರ್ಥವಗಳಿಂದ ಹೊಮುೆವ “ಸಾಧನೆ”ಯ ರಿೋತಿಗಳನ್ುನ ನೊೋಡಲು ನಾವು 
ಉತುಿಕರಾಗಿದೆದವು. ನಾವಿಲಿಲ ಪಾರತಿನಿಧಿಕವೂ, ಆಸಕ್ರುದಾಯಕವೂ ಆದ ಎರಡು ಪರಿಹಾರಗಳನ್ುನ ನಿಮೊೆಂದಿಗೆ 
ಹಂರ್ಚಕೊಳುೆತೆುೋವೆ. 



ಎಲಲರಿಗೂ ಸಾಕಷ್ುು ಸಮಯ ದೊರೆತಿದದರಿಂದ, ನಾಲಕನೆೋ ತರಗತಿಯ ಮಕಕಳು ಕೂಡ ಇದರಲಿಲ ಒಂದು 
ಸಾಮಾನಿಯೋಕೃತ ವಿನಾಯಸವನ್ುನ ಗುರುತಿಸುವಂತೆ ಆಯಿತು. ಅಸಮ ಹಾಗೂ ನಾಲಕರಿಂದ ಭಾಗವಾಗುವ ಎಲಾಲ n 

ಬೆಲೆಗಳಿಗೆ ಪರಿಹಾರ ಇರುತುದೆ ಎಂದು ಅವರು ಕಂಡುಕೊಂಡರು. ಆದರೆ, ಅವರಲಿಲ ಅನೆೋಕರು ನಾಲಕರಿಂದ 
ಭಾಗವಾಗದ ಸಮಸಂಖೆಯಗಳಿಗೆ (ಉದಾಹರಣೆಗೆ,n=10ಕೆಕ) ಪರಿಹಾರವಿರುವುದಿಲಲ ಎಂಬುದನ್ುನ 
ವಿಶಾವಸಾತೆಕವಾಗಿ ಹೆೋಳಲು ಸಮಥವರಾಗಲಿಲಲ. ನಾಲಕರಿಂದ ಭಾಗವಾಗುವ ಎಲಾಲ ಸಂಖೆಯಗಳಿಗೂ ಪರಿಹಾರ 
ಇದೆ ಎಂದು ಹೆೋಗೆ ಹೆೋಳುತಿುೋರಿ ಎಂದು ಕೆೋಳಿದಾಗ, ರ್ಚಕಕ ಸಂಖೆಯಗಳಿಗೆ ಮಾತರ ಇದನ್ುನ ಪರಿೋಕ್ಷಿಸುವುದರಲಿಲ 
ಬಹುತೆೋಕ ವಿದಾಯರ್ಥವಗಳು ನಿರತರಾದರು. ಅವರು ಸಮಸೆಯಯನ್ುನ ಬಗೆಹರಿಸುವ ಸಾಮಾನ್ಯ ವಿಧಾನ್ವು  
ಪರಿೋಕ್ಷಿಸ್ಸ ನೊೋಡುವುದಾಗಿತುು: n < 10 ಆದಾಗ ಪರಿಹಾರವನ್ುನ ಹುಡುಕ್ರ ಕಂಡುಕೊಂಡು, ಬಳಿಕ, ಅದರ 
ಸಾಮಾನಿಯೋಕರಣವನ್ುನ ಊಹಿಸುವುದಾಗಿತುು. n = 2 ಹಾಗೂ n = 6 ಆದಾಗ ಪರಿಹಾರ ಏಕೆ ಇರುವುದಿಲಲ 
ಎಂಬುದನ್ುನ ಸುಗಮವಾಗಿ ವಿವರಿಸಲು ಯಾರಿಂದಲೂ ಸಾಧಯವಾಗಲಿಲಲ.  

ಓವವ ವಿದಾಯರ್ಥವ “ಸಾಧನೆ”ಯಂದನ್ುನ ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವುದರಲಿಲದದ. ಉಳಿದ ಸಂದಭವಗಳಿಗಿಂತಲೂ n = 

6 ಹೆೋಗೆ ಭಿನ್ನ ಎಂಬುದಕೆಕ ಆಧಾರವು ಅವನ್ ಈ ವಿೋಕ್ಷ್ಣೆಯಲಿಲತುು: ಎಲಾಲ ಕಾಯಿಗಳೂ ತಲುಪಬೆೋಕ್ರರುವ 
ಗುರಿಯಾಗಿ ವಲಯವೊಂದನ್ುನ ಆಯುದಕೊಳ್ೂೆ ೆೋಣ. ಅಂದರೆ, ಆ ವಲಯದಲಿಲದದ ಕಾಯಿಗೆ ಅಲಿಲಗೆ ತಲುಪಲು 
ಯಾವುದೆೋ ಜಿಗಿತದ ಆವಶ್ಯಕತೆಯಿಲಲ. ಹಾಗೆಯೋ, ಅದರ ಅಕಕ-ಪಕಕದ ಎರಡು ವಲಯಗಳಲಿಲನ್ ಕಾಯಿಗಳಿಗೆ 
ತಲಾ 1 ಜಿಗಿತದ ಆವಶ್ಯಕತೆಯಿದೆ; ಅವುಗಳ ಪಕಕದ ಎರಡು ವಲಯದ ಕಾಯಿಗಳಿಗೆ ತಲಾ 2 ಜಿಗಿತಗಳ 
ಅಗತಯವಿದೆ, ಇತಾಯದಿ. ಇದೆೋ ರಿೋತಿ ಲೆಕಕಮಾಡುತಾು ಹೊೋದರೆ n = 6 ಅಥವಾ 2 ಆದಾಗ ಗುರಿ ವಲಯವನ್ುನ 
ತಲುಪಲು ಬೆೋಕ್ರರುವ ಒಟುು ಜಿಗಿತಗಳ ಸಂಖೆಯ ಅಸಮವಾಗಿರುತುವೆ; ಹಾಗೂ ಉಳಿದ n ಬೆಲೆಗಳಿಗೆ ಇದು 
ಸಮಸಂಖೆಯಯಾಗಿರುತುದೆ ಎಂದು ಕಂಡುಕೊಳುೆತೆುೋವೆ. ಅಂತಿಮ ವಲಯಕೆಕ ತಲುಪಲು 1 ಜಿಗಿತದ 
ಆವಶ್ಯಕತೆಯಿರುವ ವಲಯದ ಕಾಯಿಯನ್ುನ ವಿರುದಧ ದಿಕ್ರಕನ್ಲಿಲ ಸಾಗಿದರೆ, ಅದಕೆಕ 5 ಜಿಗಿತಗಳ ಅಗತಯವಿದೆ 
ಎಂಬುದು ಸಪಷ್ು. ಆದರೆ, ಇದರಿಂದ ಜಿಗಿತಗಳ ಮೊತುದ ಅನ್ುರೂಪತೆಗೆ ಯಾವುದೆೋ ಭಂಗಬರುವುದಿಲಲ. 
(ಅನ್ುರೂಪತೆ ಎಂಬುದು ಒಂದು ಸಂಖೆಯಯು ಅಸಮವೊೋ, ಸಮವೊೋ ಎಂಬುದನ್ುನ ತಿಳಿಸುವುದಾಗಿದೆ. 
ಸಂಖೆಯಯಂದಕೆಕ ಸಮಸಂಖೆಯಯನ್ುನ ಕೂಡಿದರೆ ಮೂಲ ಸಂಖೆಯಯ ಅನ್ುರೂಪತೆ ಬದಲಾಗುವುದಿಲಲ, ಆದರೆ, 
ಅಸಮಸಂಖೆಯಯನ್ುನ ಕೂಡಿದರೆ ಅನ್ುರೂಪತೆ ತಿರುಗುಮುರುಗಾಗುತುದೆ. ಸಮಸೆಯಗಳನ್ುನ ಬಗೆಹರಿಸುವಾಗ 
ಹಾಗೂ “ಸಾಧನೆ”ಗಳನ್ುನ ರರ್ಚಸುವಾಗ ಅನ್ುರೂಪತೆಯು ಬದಲಾಗದೆೋ ಉಳಿಯುವ ಸಂಗತಿಯನ್ುನ 
ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ ಬಳಸಲಾಗುತುದೆ.)  

ಆ ಬಾಲಕನ್ “ಸಾಧನೆ”ಯು ಅಲಿಲಂದಾಚೆಗೆ ಮುಂದುವರಿಯಲಾಗದಿದದರೂ, ಅವನ್ ವಿೋಕ್ಷ್ಣೆಯು 
ನಾಯಯಯುತ “ಸಾಧನೆ”ಯಂದಕೆಕ ತಲುಪಬಲಲ ಉತುಮ ಆರಂಭಿಕ ಹಂತವಾಗಿದೆ. ಇನ್ೂನ ಕಾಲಾವಕಾಶ್ವಿದಿದದದರೆ 
ಆತ ಬಹುಶ್ಃ ತನ್ನ “ಸಾಧನೆ”ಯನ್ುನ ಪೂಣವಗೊಳಿಸುತಿುದದನೆೋನೊೋ. ಅವನ್ “ಸಾಧನೆ”ಯನ್ುನ ಅಥವಮಾಡಿಕೊಂಡು 
ಅದನ್ುನ ವಿಸುರಿಸಲು ನಾವು ಅವನ್ ವಾದವನ್ುನ ಇಲಿಲ ಮುಂದುವರಿಸುತೆುೋವೆ. n ಬೆಲೆ ಅಸಮವಾಗಿದಾದಗ, ಒಂದು 
ದಿಕ್ರಕನ್ಲಿಲ ಸಾಗಿ ಗುರಿ ತಲುಪಲು ಒಂದು ವಲಯದಲಿಲನ್ ಕಾಯಿಗೆ ಅಸಮ ಸಂಖೆಯಯ ಜಿಗಿತಗಳು ಬೆೋಕಾದರೆ, 
ಅದರ ವಿರುದಧ ದಿಕ್ರಕನ್ಲಿಲ ಸಾಗಿ ಗುರಿ ತಲುಪಲು ಅದೆೋ ಕಾಯಿಗೆ ಸಮಸಂಖೆಯಯ ಜಿಗಿತಗಳು ಬೆೋಕಾಗುತುವೆ. 
ಹಿೋಗಾಗಿ, ನಾವು ಪರತಿ ಕಾಯಿಯನ್ೂನ ಅದರ ಗುರಿಗೆ ಸಮಸಂಖೆಯಯ ಜಿಗಿತಗಳಲಿಲ ತಲುಪ್ಪಸಲು ಸೂಕು ದಿಕ್ರಕನ್ಲಿಲ 
ಸಾಗುವಂತೆ ನೊೋಡಿಕೊಳೆಬಹುದಾಗಿದೆ. n ನಾಲಕರಿಂದ ಭಾಗವಾದರೆ, ಗುರಿಯ ವಲಯಕೆಕ ವಿರುದಧದ ವಲಯದ 
ಕಾಯಿಗೆ ಗುರಿ ತಲುಪಲು ಸಮಸಂಖೆಯಯ ಜಿಗಿತಗಳ ಆವಶ್ಯಕತೆ ಇದೆ. ಉಳಿದ ವಲಯಗಳು ಸಮಮಿತಿ 



ಕಾಯುದಕೊಳುೆತುವಾದದರಿಂದ, ಉಳಿದ ಪರತಿ ವಲಯಕೂಕ (ಗುರಿ ತಲುಪಲು) ಅದರಷೆುೋ ಜಿಗಿತಗಳು  ಅಗತಯವಿರುವ 
ಅನ್ುರೂಪ ವಲಯವೊಂದು ಇದೆದೋ ಇರುತುದೆ. 
 

ನಮಮ “ಸ್ಾಧನಯ”.  

 
ರ್ಚತರ 2. ವೃತುವನ್ುನ n = 5 ವಲಯಗಳ್ಾಗಿ ವಿಭಜಿಸ್ಸ, ಅತಿ ಕೆಳಗಿನ್ ವಲಯ “ಗುರಿ”ಯಾಗಿರುವುದು 

 

ನ್ಮೆ “ಸಾಧನೆ”ಯು ಮೋಲೆ ಉಲೆಲೋಖಿಸ್ಸದ ವಿದಾಯರ್ಥವಯ “ಸಾಧನೆ”ಯ ರೂಪುರೆೋಖೆಗಳನ್ುನ 
ಹೊೋಲುತುದೆ. ವೃತುದ ವಲಯಗಳ ಸಂಖೆಯ n ಆಗಿರಲಿ. ಇದು ಒಂದು ಅಸಮಸಂಖೆಯ ಅಥವಾ ನಾಲಕರಿಂದ 
ಭಾಗವಾಗುವ ಅಥವಾ ನಾಲಕರಿಂದ ಭಾಗವಾಗದ ಒಂದು ಸಮಸಂಖೆಯಯಾಗಿರುತುದೆ. 
 

n ಅಸಮಸಂಖ್ಯೆಯಾದ್ಾಗ: ಯಾವುದಾದರೂ ಒಂದು ವಲಯವನ್ುನ ಗುರಿಯನಾನಗಿ ಆಯಕಮಾಡೊೋಣ (ರ್ಚತರ 2ನ್ುನ 
ನೊೋಡಿ). ನಾವಿೋಗ ಸಮಸಂಖೆಯಯ ಕಾಯಿಗಳನ್ುನ ಗುರಿಯ ವಲಯಕೆಕ ನ್ಡೆಸಬೆೋಕ್ರದೆ. ಈ ವಲಯಗಳು 
ಸಮಮಿತಿಯನ್ುನ ಪರದಶಿವಸುವ ಕಾರಣದಿಂದ ಕಾಯಿಗಳನ್ುನ ತಮೆ ಗುರಿಗೆ ಎರಡು ಜಿಗಿತಗಳ ನ್ಡೆಗಳಲಿಲ 
ನ್ಡೆಸಬಹುದಾಗಿದೆ: ಗುರಿಯ ಕಡೆಗೆ ಒಂದು ಕಾಯಿಯ ಒಂದು ಜಿಗಿತವನ್ುನ ಅದರ ಅನ್ುರೂಪ ಕಾಯಿಯ ಜಿಗಿತವು 
ಸಮಮಿತಿ ಕೆಡದಂತೆ ಅನ್ುಸರಿಸುತುದೆ. ಇಂತಹ ಮೊದಲ ನ್ಡೆಯ ಬಳಿಕ ಕಂಡುಬರುವ ಸಮಸೆಯಯ ಸ್ಸಾತಿಯನ್ುನ 
ರ್ಚತರ 3ರಲಿಲ ತೊೋರಿಸಲಾಗಿದೆ. ಹಿೋಗಾಗಿ, n ಒಂದು ಅಸಮಸಂಖೆಯಯಾದರೆ,ಎಲಾಲ ಕಾಯಿಗಳನ್ೂನ ಕೊನೆಗೆ ಒಂದು 
ಸಮಾನ್ ವಲಯದಲಿಲ ಕೂಡಿಸಲು ಸಾಧಯ.  

 
ರ್ಚತರ 3. n = 5 ಆದಾಗ ಒಂದು ನ್ಡೆಯ ಬಳಿಕ (ಅಂದರೆ, ಎರಡು ಜಿಗಿತಗಳ ಬಳಿಕ)  

ಕಂಡುಬರುವ ಸಮಸೆಯಯ ಸ್ಸಾತಿ. 
 

n ನಾಲ್ಕರಿಂದ ಭಾಗವಾಗುವಾಗ: ಯಾವುದಾದರೂ ಒಂದು ವಲಯವನ್ುನ ಗುರಿ ಎಂದಿಟುುಕೊಳ್ೂೆ ೆೋಣ. n ಈಗ 4ರ 
ಅಪವತಯವವಾಗಿರುವುದರಿಂದ ನಾವು ಗುರಿ ಎಂದುಕೊಂಡಿರುವ ವಲಯಕೆಕ ನೆೋರವಾಗಿ ಎದುರಿರುವ ವಲಯದ 
ಕಾಯಿಯನ್ುನ ಸಮಸಂಖೆಯಯ ಜಿಗಿತಗಳಲಿಲ ಗುರಿಗೆ ಸೆೋರಿಸಬಹುದಾಗಿದೆ. ಇಲಿಲಯೂ ನಾವಿೋಗ ಸಮಸೆಯಯನ್ುನ 
ಸಮಮಿತಿ ಪರದಶಿವಸುವ ಸಮಸಂಖಾಯತೆಕ ಕಾಯಿಗಳ ಸಂದಭವಕೆಕ ಇಳಿಸ್ಸದೆದೋವೆ. ಇವುಗಳನ್ುನ ಮೋಲೆ ವೃತುವನ್ುನ 
ಅಸಮ ವಲಯಗಳ್ಾಗಿ ವಿಭಜಿಸ್ಸದ ಸಂದಭವದಲಿಲ ವಿವರಿಸ್ಸದ ವಿಧಾನ್ವನೆನೋ ಅನ್ುಸರಿಸ್ಸ ಗುರಿಗೆ 
ಸೆೋರಿಸಬಹುದಾಗಿದೆ. ಹಿೋಗಾಗಿ, n ನಾಲಕರಿಂದ ಭಾಗವಾಗುವ ಸಂದಭವದಲಿಲ ಸಹ ವಿದಾಯರ್ಥವಯ “ಸಾಧನೆ”ಯ 
ಮಾದರಿಯಲೆಲೋ ಒಗಟಿಗೆ ಪರಿಹಾರವೊಂದನ್ುನ ಕಂಡುಕೊಳೆಬಹುದಾಗಿದೆ. 
 



n ನಾಲ್ಕರಿಂದ ಭಾಗವಾಗದ ಸಮಸಂಖ್ಯೆಯಾದ್ಾಗ: ಉದಾಹರಣೆಗೆ, n = 6 ಆದಾಗ ಮೋಲಿನ್ ವಾದವನ್ುನ 
ಬಳಸಲಾಗುವುದಿಲಲ. ಆದರೆ, ಹಾಗೆಂದ ಮಾತರಕೆಕ ಸಾಧಿಸ್ಸ ತೊೋರಿಸ್ಸದಂತೆ ಆಗುವುದಿಲಲ. ನ್ಮಗೆ ಈ 
ಸಂದಭವದಲಿಲ ಪರಿಹಾರ ಸ್ಸಗುವುದಿಲಲ ಎಂದು ಸಾಧಿಸ್ಸ ತೊೋರಿಸಲು ಪರತಿ ವಲಯಕೂಕ ಒಂದು ಸಂಖೆಯಯನ್ುನ ಇಲಿಲ 
ಸೂರ್ಚಸ್ಸರುವ ಕರಮಾನ್ುಸಾರ ನಿೋಡೊೋಣ: ಯಾವುದಾದರೊಂದು ವಲಯದಿಂದ ಮೊದಲುಮಾಡಿ ಅವುಗಳಿಗೆ 
ಕರಮಾನ್ುಗತವಾಗಿ 0 ಮತುು 1 ನ್ುನ ನಿೋಡುತಾು ಹೊೋಗಿ. ಇಲಿಲ n ಸಮಸಂಖೆಯಯಾದದರಿಂದ ಇದು ಸಾಧಯ. ಅಲಲದೆ, 
ಪರತಿ 1 ಕೆಕ 0 ಮಾತರ ಅದರ ನೆರೆಯ ಸಂಖೆಯಯಾಗಿರುತುದೆ, ಹಾಗೆಯೋ, ಪರತಿ ಸೊನೆನಗೆ 1 ಮಾತರ ಅದರ ನೆರೆಯ 
ಸಂಖೆಯ ಆಗಿರುತುದೆ.  

ಈಗ ನಾವು ಪರತಿ ವಲಯದ ಸಂಖೆಯ ಹಾಗೂ ಅದರಲಿಲರುವ ಕಾಯಿಗಳ ಸಂಖೆಯಗಳ ಗುಣಲಬಧಗಳ 
ಮೊತುವನ್ುನ (s) ಕಂಡುಹಿಡಿಯೋಣ. ಮೊದಲಿಗೆ, ಎಲಾಲ ವಲಯಗಳಲಿಲಯೂ ಒಂದೊಂದೆೋ ಕಾಯಿಗಳಿರುವುದರಿಂದ, 
s ನ್ ಬೆಲೆ 1+0+1+0+1+0+... = n/2 ಒಂದು ಅಸಮಸಂಖೆಯಯಾಗಿರುತುದೆ. ಪರತಿ ನ್ಡೆಯಲಿಲ ನಾವು ಎರಡು ಬಾರಿ 
ಜಿಗಿಯುತೆುೋವೆ. ಪರತಿ ಜಿಗಿತದಲೂಲ ಕಾಯಿಯು 0 ಯಿಂದ 1ಕೆಕ ಇಲಲ, 1ರಿಂದ 0 ಗೆ ಸಾಗುತುದೆ. ಹಿೋಗಾಗಿ, ಪರತಿ 
ಜಿಗಿತವೂ s ಬೆಲೆಯನ್ುನ ಸಮಸಂಖೆಯಯಿಂದ ಅಸಮಸಂಖೆಯಗೆ ಬದಲಿಸುತುದೆ ಅಥವಾ ಅಸಮದಿಂದ ಸಮಕೆಕ 
ಬದಲಿಸುತುದೆ. ಅಂದರೆ, s ನ್ ಅನ್ುರೂಪತೆಯನ್ುನ ತಿರುಗುಮುರುಗು ಮಾಡುತುದೆ.  

ಆದದರಿಂದ ಎರಡು ಜಿಗಿತಗಳು s ನ್ ಅನ್ುರೂಪತೆಯನ್ುನ ಕಾಪಾಡಿಕೊಳುೆತುವೆ. ಇಲಿಲ ವಲಯಗಳ 
ಸಂಖೆಯಯನ್ುನ 4 ರಿಂದ ಭಾಗಿಸಲು ಆಗದೆೋ ಇರುವುದರಿಂದ, ಅಸಮಸಂಖೆಯಯ ಸೊನೆನಗಳು ಹಾಗು 
ಅಸಮಸಂಖೆಯಯ “ಒಂದು”ಗಳಿರುತುವೆ. ಹಿೋಗಾಗಿ, ಅಸಮಸಂಖೆಯಯ s ನೊಂದಿಗೆ ಅರಂಭಿಸುವುದಲಲದೆ, s ನ್ 
ಅನ್ುರೂಪತೆ ಬದಲಾಗದೆೋ ಉಳಿಯುತುದೆ. ಈ ಸಮಸೆಯಗೆ ಪರಿಹಾರವಿದೆ ಎಂದಾದರೆ ನಾವು ಗುರಿ ತಲುಪ್ಪದಾಗ s 
ನ್ ಬೆಲೆ ಒಂದು ಸಮಸಂಖೆಯಯಾಗಿರಬೆೋಕಾಗುತುದೆ. ಇದು ನ್ಮೆ ಪಾರರಂಭಿಕ ಹೆೋಳಿಕೆಗೆ ವಿರುದಧವಾಗಿರುವುದರಿಂದ 
ಈ ಸಂದಭವದಲಿಲ ಯಾವುದೆೋ ಪರಿಹಾರ ಇರುವುದಿಲಲ. 
 

ಈ ಚಟುವಟಿಕಯಯ ಸೂಚೆರ್ಿಗಳು 
 

 “ಪರಿಕಲಪನಾಧಾರಿತ ಒಗಟು”ಗಳನ್ುನ ಬಳಸ್ಸಕೊಂಡು ಮಕಕಳ ನ್ಡುವೆ ಔಪಚಾರಿಕ “ಸಾಧನೆ”ಯ 
ವಿಕಾಸವನ್ುನ ಹುರಿದುಂಬಿಸುವಂತಹ ಸವಾಲುಗಳನ್ುನ ಸೃಷ್ಟುಸುವುದು ಈ ಚಟುವಟಿಕೆಯ ಗುರಿಯಾಗಿತುು.  

ಕೆಲವು ವಿದಾಯರ್ಥವಗಳು ಪರಿಹಾರವಿಲಲದಿರುವುದಕೆಕ ಸಮಥವನೆಗಳನ್ುನ ಸಪಷ್ುವಾಗಿ ವಯಕುಪಡಿಸ್ಸದ 
ಸಂಗತಿಯು ಗಣಿತಕೆಕ ಸಂಬಂಧಿಸ್ಸದ ಒಗಟುಗಳು ಗಣಿತದ ಸವಭಾವಕೆಕ ಹೊಂದಿಕೊಳುೆವ ಸಮಸಾಯಪೂರಣ 
ಚಟುವಟಿಕೆಗಳನ್ುನ ನಿಭಾಯಿಸಲು ವಿದಾಯರ್ಥವಗಳನ್ುನ ಪರಚೊೋದಿಸಬಲಲದು ಎಂಬುದಕೆಕ ಒಂದಿಷ್ುು ಸಾಕ್ಷ್ಯಗಳನ್ುನ 
ಒದಗಿಸ್ಸತು.  

ಮಹತುವದ ಗಣಿತ ಸಂಬಂಧಿತ ವಿಚಾರಗಳನ್ುನ ಗುರುತಿಸಲು ಒಗಟುಗಳನ್ುನ ಬಳಸ್ಸಕೊಳುೆವ ಪರಕ್ರರಯ 
ಹಾಗೂ ಅವುಗಳನ್ುನ ಬಳಸ್ಸ “ಸಾಧನೆ”ಯ ಅಗತಯವನ್ುನ ಸೃಷ್ಟುಸುವ ಪರಕ್ರರಯಯು ಆಸಕ್ರುಪರದವೂ, ಒಳನೊೋಟ 
ನಿೋಡುವಂತದೂದ ಆಗಿದೆ. ಅತಿ ರ್ಚಕಕ ಮಕಕಳೂ “ಸಾಧನೆ”ಯ ಕಲಪನೆಯಲಿಲ ಮಗನರಾಗುವಂತೆ ಹಾಗೂ ಗಣಿತದಲಿಲ 
“ಸಾಧನೆ”ಗಿರುವ ಮಹತುವದೊಡನೆ ತಮೆನ್ುನ ತೊಡಗಿಸ್ಸಕೊಳುೆವಂತೆ ಮಾಡುವುದು ಸಾಧಯ ಎಂಬುದನ್ುನ 
ಕಂಡುಕೊಳುೆತಿುದೆದೋವೆ. ಕಲಿಕಾರ್ಥವಗಳಿಗೆ ತಮೆದೆೋ “ಸಾಧನೆ”ಗಳನ್ುನ ರರ್ಚಸ್ಸಕೊಳೆಲು ನಿೋಡಲಾಗುವ ಅವಕಾಶ್ವು 
ಗಣಿತದಲಿಲ ಕ್ರರಯಾಶಿೋಲರಾಗುವ ಸಂಸೃತಿಯಲಿಲ ಅವರ ನಾಯಯಯುತ ಪಾಲೊೆಳುೆವಿಕೆಯನ್ುನ 



ಹುಟಿುಹಾಕುವುದಲಲದೆ, ಅಂತಹ ವಾತಾವರಣವು ಗಣಿತದ ವಿಷ್ಯದಲಿಲ ಕಟುುನಿಟಾುಗಿರುವುದರ ಮಹತುವವನ್ುನ 
ಅವರು ಮಚುಿವಂತೆ ಮಾಡಬಲಲದು. 
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ಶಿಖ್ಾ ಠಕ್ಕರ್ ಅವರು ಟಾಟಾ ಮೂಲಭೂತ ಸಂಶೆ ೋಧನಾ ಸಂಸ ಾೆಯ ಹೊೋಮಿ ಭಾಭಾ ವಿಜ್ಞಾನ್ ಶಿಕ್ಷ್ಣ ಕೆೋಂದರದಲಿಲ ತಮೆ ಡಾಕುರೆೋಟ್ಸ 
ಪದವಿಗಾಗಿ ಕೆಲಸ ಮಾಡುತಿುದಾದರೆ. ವಿದಾಯರ್ಥವಗಳ ಗಣಿತ ರ್ಚಂತನೆಗೆ ಸಂಬಂಧಿಸ್ಸದ ವಿಷ್ಯಗಳ ವಿಚಾರವಾಗಿ ಅವರು ಪಾರಥಮಿಕ 
ಹಾಗೂ ಮಾಧಯಮಿಕ ಶಾಲಾ ಶಿಕ್ಷ್ಕರೊಂದಿಗೆ ಒಡನಾಡುತಾುರೆ. ದೆಹಲಿಯ ದಿ ಹೆರಿಟೆೋಜ್ ಶಾಲೆಯಲಿಲ ಗಣಿತ ಶಿಕ್ಷ್ಕ್ರಯಾಗಿ ಸೆೋವೆ 
ಸಲಿಲಸುತಿುರುವ ಇವರು ಪರಸುುತ ಮುಂಬೆೈನ್ ಸಮಾಜವಿಜ್ಞಾನ್ದ ಟಾಟಾ ಸಂಸ ಾೆಯ ಶಿಕ್ಷ್ಣಕ್ೆೋತರದ ಸಾನತಕೊೋತುರ ವಿದಾಯರ್ಥವಗಳಿಗೆ 
ಶಿಶ್ುವಿಕಾಸ ಮತುು ಸಂವೆೋದನೆ ಎಂಬ ವಿಷ್ಯವನ್ುನ ಬೊೋದಿಸುತಿುದಾದರೆ. ಅನ್ುಪಾತ, ಪಾರಥಮಿಕ ಬಿೋಜಗಣಿತ ಹಾಗೂ ದಶ್ಮಾಂಶ್ 
ಭಿನ್ನರಾಶಿಗಳ ವಿಷ್ಯವಾಗಿ ವಿದಾಯರ್ಥವಗಳ ರ್ಚಂತನ್ಪರಕ್ರರಯಗೆ ಸಂಬಂಧಿಸ್ಸದ ವಿಷ್ಯದಲಿಲ ಸಂಶೆ ೋಧನಾಭಿರುರ್ಚ ಹೊಂದಿರುವ ಇವರನ್ುನ 
shikha@hbcse.tifr. res.in ಮಿಂಚಂಚೆ ವಿಳ್ಾಸದಲಿಲ ಸಂಪಕ್ರವಸಬಹುದಾಗಿದೆ. 
 

ರಾಸ್ಸಿ ಅವರು ಟಾಟಾ ಮೂಲಭೂತ ಸಂಶೆ ೋಧನಾ ಸಂಸ ಾೆಯ ಹೊೋಮಿ ಭಾಭಾ ವಿಜ್ಞಾನ್ ಶಿಕ್ಷ್ಣ ಕೆೋಂದರದಲಿಲ ಸಂಶೆ ೋಧನಾ 
ವಿದಾಯರ್ಥವಯಾಗಿದುದ, ಗಣಿತ ಶಿಕ್ಷ್ಣದಲಿಲ ಡಾಕೊುರೆೋಟ್ಸ ಪದವಿಗಾಗಿ ಕೆಲಸ ಮಾಡುತಿುದಾದರೆ. ಮೊದಲು ಪಾರಧಾಯಪಕರಾಗಿ, ಬಳಿಕ 
ನಾರಾಯಣ ಹೃದಯಾಲಯ ಆಸಪತೆರಯಲಿಲ ಉಪಕರಣಗಳ ದುರಸ್ಸುಗಾರನಾಗಿ, ತದನ್ಂತರ ವಿಜ್ಞಾನ್ ಎಕ್ಸಿ ಪೆರಸ್ ರೆೈಲಿನ್ಲಿಲ ವಿಜ್ಞಾನ್ 
ಸಂವಹನ್ಕಾರರಾಗಿ ಕೆಲಸ ಮಾಡಿರುವ ಇವರು ಪುಣೆ ವಿಶ್ವವಿದಾಯಲಯದಿಂದ ಮಾಡಲಿಂಗ್ ಮತುು ಸ್ಸಮುಯಲೆೋಷ್ನ್ ವಿಭಾಗದಲಿಲ ತಾಂತಿರಕ 
ಸಾನತಕೊೋತುರ ಪದವಿ ಪಡೆದಿದುದ, ಕಾಂಪುಯಟೆೋಷ್ನ್ಲ್ ಜಿನೊಮಿಕ್ಸಿ ಕ್ೆೋತರದಲಿಲ ವಿಶೆೋಷ್ ತರಬೆೋತಿ ಪಡೆದು ಕಾಯವನಿರತರಾಗಿದಾದರೆ. 
ಪದವಿಪೂವವ ಗಣಿತ ಶಿಕ್ಷ್ಣ ಹಾಗೂ ಗಣಿತಕೆಕ ಸಂಬಂಧಿಸ್ಸದ ಒಗಟುಗಳು ಮತುು ಆಟಗಳನ್ುನ ರೂಪ್ಪಸುವುದು ಇವರ 
ಸಂಶೆ ೋಧನಾಭಿರುರ್ಚಯಾಗಿದೆ. ಇವರನ್ುನ rossi@hbcse.tifr.res.in ಮಿಂಚಂಚೆ ವಿಳ್ಾಸದಲಿಲ ಸಂಪಕ್ರವಸಬಹುದಾಗಿದೆ. 
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