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ತಕಕಮಟ್ಟಿಗೆ ಮುಂದ್ುವರಿದ್ ಯಾವುದೆೀ ತಂತರಜ್ಞಾನವು  
ಇಂದ್ರಜಾಲದಂದ್ ಬೆೀಪಪಡಿಸಲಾಗ್ದ್ಂತ್ರರುತತದೆ  
—ಆರ್ಪರ್ ಸ್ ಕಾಲರ್ಕಪ, “ಪ್ರರಫೆೈಲ್ಸ್ ಆಫ್ ದ್ ಫ್ಯಯಚರ್:  

ಇಂಕವಯಿರಿ ಇಂಟು ದ್ ಲಿಮಿಟ್ಸ್ ಆಫ್ ದ್ ಫ್ಯಯಚರ್”  

 

ಇಂದ್ರಜಾಲ ಅರ್ವಾ ಕಣ್ಕಟುಿಗ್ಳು ಮಕಕಳ ಹಾಗ್ೂ ವಯಸಕರ ಗ್ಮನವನುನ ಒಂದೆೀ ರಿೀತ್ರ ಸೆಳೆಯುವ 
ಸಾಮರ್ಯಪ ಹೊಂದರುತತವೆ. ಅದ್ು ಟೊೀಪಿಯಿಂದ್ ಮೊಲಗ್ಳನುನ ಹೊರಸೆಳೆಯುವುದಾಗಿರಬಹುದ್ು ಅರ್ವಾ 
ಇಸ್ಪೀಟೆಲೆಗ್ಳನುನ ಬಳಸ್ ತೊೀರಿಸುವ ಇನೂನ ಸಂಕೀಣ್ಪರೂಪದ್ ಇಂದ್ರಜಾಲವಾಗಿರಬಹುದ್ು. ನಾವು ನಮಮ 
ಶಾಲೆಯಲಿಲ ಮಕಕಳು ಗ್ಣಿತದ್ ಬಗೆೆ ಆಸಕತ ಕೆರಳಿಸಲು ಇಸ್ಪೀಟೆಲೆಯ ಕಣ್ಕಟಿನುನ ಬಳಸುವ ಯೀಜನೆಯಂದ್ನುನ 
ಹಮಿಮಕೊಂಡೆವು. ಎಲಾಲ ತರಗ್ತ್ರಯ ಮಕಕಳಿಂದ್ಲೂ ಇದ್ಕೆಕ ಕಂಡುಬಂದ್ ಗ್ುಣಾತಮಕ ಪರತ್ರಕರಯಯಿಂದ್ ನಮಗಾದ್ 
ಅಚಚರಿ ಹಿತ ನೀಡಿತುತ.  

ಒಂಬತತನೆೀ ತರಗ್ತ್ರಯ ಮಕಕಳಿಗೆ 27 ಇಸ್ಪೀಟೆಲೆಗ್ಳನುನ ಬಳಸ್ ಮಾಡುವ ಕಣ್ಕಟ್ಟಿನ ಮೂಲಕ 
ತ್ರರಮಾನಪದ್ಧತ್ರಯನುನ ಪರಿಚಯಿಸ್ದ್ುು ಹೆೀಗೆ ಎಂದ್ು ಈ ಲೆೀಖನದ್ಲಿಲ ವಿವರಿಸುತೆತೀನೆ.  
 

ಇಸ್ಪೀಟೆಲೆ ಕಣ್ಕಟ್ಟು  
ಇಸ್ಪೀಟೆಲೆಗ್ಳ ಒಂದ್ು ಇಡಿೀ ಕಟಿನುನ ತೆಗೆದ್ುಕೊಂಡು ಅದ್ರಲಿಲನ ಜೊೀಕರ್ ಗ್ಳನುನ ತೆಗೆದ್ುಹಾಕ 

ಎಲೆಗ್ಳನುನ ಚೆನಾನಗಿ ಕಲಸ್. ಅದ್ರಿಂದ್ 27 ಎಲೆಗ್ಳನುನ ಆರಿಸ್ಕೊಳಿಿ. ಅವನುನ ನಮಮ ತರಗ್ತ್ರಯ ಮುಂದೆ ಬಿಡಿಸ್ 
ಇಟುಿ, ವಿದಾಯರ್ಥಪಯಬಬನಗೆ ಯಾದ್ೃಚ್ಛಿಕವಾಗಿ ಒಂದ್ು ಎಲೆಯನುನ ಆರಿಸ್ಕೊಂಡು ಅದ್ನುನ ತರಗ್ತ್ರಗೆ ತೊೀರಿಸುವಂತೆ 
ಹೆೀಳಿ (ವಿದಾಯರ್ಥಪ ಆರಿಸ್ಕೊಂಡ ಎಲೆಯನುನ ನೀವು ನೊೀಡಿಲಲ ಎಂಬುದ್ು ಸಪಷ್ಿವಾಗ್ುವಂತೆ ತರಗ್ತ್ರಗೆ ಬೆನುನ ಮಾಡಿ 
ನಂತ್ರರಿ ಅರ್ವಾ ನಮಮ ಕಣ್ುುಗ್ಳನುನ ಮುಚ್ಛಚಕೊಂಡಿರಿ). ಅದ್ನುನ ಮರಳಿ ಕಟ್ಟಿಗೆ ಸೆೀರಿಸುವಂತೆ ತ್ರಳಿಸ್. ಇನುನ ಮುಂದೆ 
ಈ ಎಲೆಯನುನ ರಹಸಯದೆಲೆ ಎನನಲಾಗ್ುತತದೆ. ಇದ್ನುನ ನೊೀಡುತ್ರತರುವ ವಿದಾಯರ್ಥಪಗ್ಳಿಗೆ ರಹಸಯದೆಲೆಯು ಕಟ್ಟಿನಲಿಲ 
ಕಳೆದ್ುಹೊೀಗಿದೆ ಎಂದ್ು ಅನಸುವವರೆಗ್ೂ ಎಲೆ ಎತ್ರತತೊೀರಿದ್ ವಿದಾಯರ್ಥಪಗೆ ಕಟ್ಟಿನ ಎಲೆಗ್ಳನುನ ಮತೆತ-ಮತೆತ ಕಲಸಲು 
ಹೆೀಳಿ. ಈಗ್ ಕಟಿನುನ ಹಿಂದ್ಕೆಕ ಪಡೆದ್ು ಮೂರು ಹಂತಗ್ಳಲಿಲ ನೀವು ರಹಸಯದೆಲೆಯನುನ ಬಯಲುಮಾಡುವವರಿದುೀರಿ 
ಎಂದ್ು ನಾಟಕೀಯವಾಗಿ ಘೂೀಷಿಸ್.  

ನಮಮ ಉದಾಹರಣೆಯಲಿಲ ರಹಸಯದೆಲೆ “ಇಸ್ಪೀಟ್ಸ. 9” ಆಗಿರಲಿ. ಇದ್ಕೆಕ ನಾವು 9S ಎಂಬ ಸಂಕೆೀತ 
ಬಳಸುತೆತೀವೆ. ಇದೆೀ ರಿೀತ್ರ 9D “ಡಯಮಂಡ್ 9”ಕೆಕ, 9C “ಕಳಾವರು 9”ಕೆಕ ಹಾಗ್ೂ 9H “ಆಟ್ಟೀನು 9”ಕೆಕ 
ಸಂಕೆೀತಗ್ಳಾಗಿರಲಿ. ಮೊದ್ಲ ಹಂತದ್ಲಿಲ ಎಲೆಗ್ಳು ಕಾಣ್ುವಂತೆ ಮೂರು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳಲಿಲ (ಪರತ್ರ ಗ್ುಂಪಿನಲೂಲ 9 

ಎಲೆಗ್ಳಿರುವಂತೆ) ಹಂಚ್ಛ. ಪೆರೀಕ್ಷಕರು ಏನಾಗ್ುತ್ರತದೆ ಎಂದ್ು ನೊೀಡುತ್ರತರಲಿ.  
 

FIGURE 1 
 

ಚ್ಛತರ 1ರಲಿಲ ತೊೀರಿಸ್ರುವಂತೆ, ಮೊದ್ಲ ಎಲೆ 9D, ಎರಡನೆಯದ್ು 4D, ಮೂರನೆಯದ್ು 3S, ಹಾಗ್ೂ ನಾಲಕನೆಯದ್ು 
10S ಇತಾಯದ. ಇಲಿಲನ 25, 26, 27ನೆೀ ಎಲೆಗ್ಳು ಕರಮವಾಗಿ 4S, 7S ಮತುತ 5D ಆಗಿವೆ. ಈಗ್ ಮೊದ್ಲ ಗ್ುಂಪಿನ 
ಎಲೆಗ್ಳನುನ ಜೊೀಡಿಸ್ಕೊಳಿಿ. ಇದ್ನುನ ಮಾಡುವಾಗ್ 25ನೆೀ ಎಲೆಯು ಕಾಣ್ುವಂತೆ ಮೊದ್ಲು ಬರುವಂತೆಯೂ, 1ನೆೀ 



ಎಲೆ ಗ್ುಂಪಿನ ತಳದ್ಲಿಲ ಬರುವಂತೆಯೂ ನೊೀಡಿಕೊಳಿಿ. ಇದೆೀ ರಿೀತ್ರ ಉಳಿದ್ ಎರಡು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳ ಎಲೆಗ್ಳನೂನ 
ಜೊೀಡಿಸ್ಕೊಳಿಿ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, 27ನೆೀ ಎಲೆ ಮೂರನೆೀ ಗ್ುಂಪಿನ ಮೀಲಿನ ಎಲೆಯಾಗಿರುತತದಾದ್ರೆ, 3ನೆೀ ಎಲೆ 
ತಳದ್ ಎಲೆಯಾಗಿರುತತದೆ.  ಈಗ್ ಎಲೆ ಎತ್ರತದ್ ವಿದಾಯರ್ಥಪ ಯಾವ ಗ್ುಂಪಿನಲಿಲ ರಹಸಯದೆಲೆ ಇದೆ ಎಂಬುದ್ನುನ 
ಸೂಚ್ಛಸುತಾತನೆ.  
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ಮೂರೂ ಗ್ುಂಪುಗ್ಳ ಎಲೆಗ್ಳನೂನ, ಎಲೆಗ್ಳು ಕಾಣ್ದ್ಂತೆ ಮಗ್ುಚ್ಛ ಇಡಿ. ಅವುಗ್ಳನುನ ನಮಮ ಅಂಗೆೈ ಮೀಲೆ 
ಒಂದ್ರ ಮೀಲೊಂದ್ರಂತೆ ಜೊೀಡಿಸ್ಕೊಳಿಿ. ಹಿೀಗೆ ಮಾಡುವಾಗ್ ರಹಸಯದೆಲೆ ಇರುವ ಗ್ುಂಪು ಉಳಿದೆರಡು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳ 
ಮಧ್ಯದ್ಲಿಲ ಬರುವಂತೆ ನೊೀಡಿಕೊಳಿಿ. ನಮಮ ಉದಾಹರಣೆಯಲಿಲ ರಹಸಯದೆಲೆ ಮೂರನೆೀ ಗ್ುಂಪಿನಲಿಲ ಇರುವುದ್ರಿಂದ್, 
ಈ ಗ್ುಂಪನುನ ಒಂದ್ು ಮತುತ ಎರಡನೆೀ ಗ್ುಂಪುಗ್ಳ ನಡುವೆ ಸೆೀರಿಸಬೆೀಕು. ನೀವು ಮೊದ್ಲು ಎರಡನೆೀ ಗ್ುಂಪನುನ 
ಅಂಗೆೈಯಲಿಲ ತೆಗೆದ್ುಕೊಂಡು, ಬಳಿಕ ಮೂರನುನ ಅದ್ರ ಮೀಲಿಟುಿ, ಕೊನೆಗೆ ಒಂದ್ನೆೀ ಗ್ುಂಪನುನ ಎಲಲದ್ರ ಮೀಲೆ 
ಇಡಬೆೀಕು. ಬೆೀರೆ ರಿೀತ್ರ ಹೆೀಳುವುದಾದ್ರೆ, ಎರಡನೆೀ ಗ್ುಂಪು ಅಡಿಯಲಿಲಯೂ, ಮೂರನೆ ಗ್ುಂಪು ಮಧ್ಯದ್ಲಿಲಯೂ, 
ಒಂದ್ನೆೀ ಗ್ುಂಪು ಮೀಲೆಯೂ ಇರುವಂತೆ ಜೊೀಡಿಸ್ಕೊಳಿಬೆೀಕು.  

ಹಂತ 2 ಮತುತ 3ರಲಿಲ ನಾವು 27 ಎಲೆಗ್ಳನುನ ಕಾಣ್ುವಂತೆ ಮೂರು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳಲಿಲ ಹಂಚುವ ಪರಕರಯಯನುನ 
ಪುನರಾವತ್ರಪಸುತೆತೀವೆ. ಪರತ್ರ ಬಾರಿಯೂ ಎಲೆ ಆಯಕಮಾಡಿದ್  ವಿದಾಯರ್ಥಪಯನುನ ರಹಸಯದೆಲೆ ಯಾವ ಗ್ುಂಪಿನಲಿಲ ಇದೆ 
ಎಂದ್ು ಸೂಚ್ಛಸುವಂತೆ ಕೆೀಳಲಾಗ್ುತತದೆ. ಆ ಹಂತದ್ ಗ್ುಂಪುಗ್ಳನುನ ಕೆೈಗೆತ್ರತಕೊಂಡು ಜೊೀಡಿಸ್ಕೊಳುಿವಾಗ್ ಮತೆತ 
ರಹಸಯದೆಲೆ ಇರುವ ಗ್ುಂಪು ಉಳಿದೆರಡು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳ ಮಧ್ೆಯ ಇರುವಂತೆ ನೊೀಡಿಕೊಳಿಲಾಗ್ುತತದೆ. ಮೂರು ಹಂತಗ್ಳ 
ಬಳಿಕ ನಾವಿೀಗ್ ರಹಸಯದೆಲೆಯ ಅನಾವರಣ್ಕೆಕ ಸ್ದ್ಧರಾಗಿದೆುೀವೆ.  
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ಚ್ಛತರ 2ರಲಿಲ ಎರಡನೆೀ ಹಂತದ್ಲಿಲ ಹಂಚ್ಛರುವ ಎಲೆಗ್ಳು ಹೆೀಗೆ ಕಾಣ್ುತತವೆ ಎಂಬುದ್ನುನ ಚ್ಛತರ 2ರಲಿಲ 
ತೊೀರಿಸ್ದೆ. ಈ ಹಂತದ್ಲಿಲ ರಹಸಯದೆಲೆ ಒಂದ್ನೆೀ ಗ್ುಂಪಿನಲಿಲ ಇರುವುದ್ರಿಂದ್, ಅವುಗ್ಳನುನ ಜೊೀಡಿಸ್ 
ಕೆೈಗೆತ್ರತಕೊಳುಿವಾಗ್ ಒಂದ್ನೆೀ ಗ್ುಂಪು ಉಳಿದೆರಡು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳ ನಡುವೆ ಸೆೀರುವಂತೆ ನೊೀಡಿಕೊಳಿಬೆೀಕಾಗ್ುತತದೆ. 
ನೀವು ಎತ್ರತಕೊಳುಿವ ರಿೀತ್ರಯಲಿಲ ಎರಡನೆೀ ಗ್ುಂಪು ಮೀಲಿದೆ ಎಂದ್ೂ, ಒಂದ್ನೆೀ ಗ್ುಂಪು ಮಧ್ಯದ್ಲೂಲ, ಮೂರನೆೀ 
ಗ್ುಂಪು ಕೆಳಗಿದೆ ಎಂದ್ು ಅಂದ್ುಕೊಳೆ್ ಿೀಣ್. ಮೂರನೆೀ ಹಂತದ್ಲಿಲ ಹಂಚ್ಛರುವ ಎಲೆಗ್ಳನುನ ಚ್ಛತರ 3ರಲಿಲ 
ತೊೀರಿಸಲಾಗಿದೆ. ಈಗ್ ರಹಸಯದೆಲೆ ಮತೆತ ಮೂರನೆ ಗ್ುಂಪಿನಲಿಲದೆ. ಹಿೀಗಾಗಿ, ನೀವು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳನುನ ಕೆೈಗೆತ್ರತಕೊಳುಿವ 
ಕರಮದ್ ಪರಕಾರ ಮತೊತಮಮ ಮೂರನೆೀ ಗ್ುಂಪು ಮಧ್ಯದ್ಲಿಲ ಬರುತತದೆ. ಮೂರನೆೀ ಹಂತದ್ ಕೊನೆಗೆ ರಹಸಯದೆಲೆ ಸದಾ 
ಮೀಲಿನಂದ್ (ಅರ್ವಾ ಕೆಳಗಿನಂದ್) 14ನೆೀ ಎಲೆಯಾಗಿರುತತದೆ ಎಂಬುದ್ನುನ ಗ್ಮನಸ್. ಅಂದ್ರೆ, ಇದ್ು ಕಟ್ಟಿನ 
ಮಧ್ಯದೆಲೆಯಾಗಿರುತತದೆ. ಇದ್ು ಚ್ಛತರ 3ರಿಂದ್ ಸಪಷ್ಿವಾಗ್ುತತದೆ.  
 
FIGURE 4 

ಈಗ್ ನಮಮ ಕೆೈಯಲಿಲರುವ ಕಟ್ಟಿನ ಎಲೆಗ್ಳನುನ ಯಾವುದೆೀ ಕರಮವಿಲಲದೆಯೀ ಮೀಜಿನ ಮೀಲೆ ಹರವಿ 
(ಎಲೆಗ್ಳು ಕಾಣ್ುವಂತೆ ಅರ್ವಾ ಕಾಣ್ದ್ಂತೆ ಹರವುವುದ್ು ನಮಮ ಇಚೆಿಗೆ ಬಿಟಿದ್ುು), ಆದ್ರೆ 14ನೆೀ ಎಲೆಯ ಸಾಾನವನುನ 
ಮಾತರ ಎಚಚರಿಕೆಯಿಂದ್ ಗ್ಮನಸ್ಕೊಳಿಿ. ಎಲಾಲ ಎಲೆಗ್ಳನೂನ ಹರವಿದ್ ಬಳಿಕ ರಹಸಯದೆಲೆ ಎಲಿಲದೆ ಎಂದ್ು ತ್ರಳಿಯದ್ಂತೆ 
ಸೊೀಗ್ುಹಾಕ. ನೀವು ಇಂದ್ರಜಾಲ ತೊೀರಿಸುವಿರೆಂದ್ು ಘೂೀಷಿಸ್ ಸೊೀತ್ರದುೀರಿ ಎಂದ್ು ಪೆರೀಕ್ಷಕರು ಇನೆನೀನು 
ನಧ್ಪರಿಸಲಿದಾುರೆ ಎನುನವಷ್ಿರಲಿಲ 14ನೆೀ ಎಲೆಯತತ ಬೊಟುಿಮಾಡಿ, ಅದೆೀ ರಹಸಯದೆಲೆ ಎಂದ್ು ಎಲಲರಿಗ್ೂ 



ತ್ರಳಿಯುವಂತೆ ಘೂೀಷಿಸ್. ಪೆರೀಕ್ಷಕರಿಂದ್ ಅಚಚರಿಯ ಚಪಾಪಳ  ೆಗಿಟ್ಟಿಸ್ಕೊಳುಿವ ಗ್ಮಮತತನುನ ಸವಿಯುವುದ್ು ಈಗ್ ನಮಮ 
ಸರದ. 
 

ಈ ಕಣ್ಕಟ್ಟುನ ಹಿಂದಿನ ತಕಕವೆೀನಟ? 

ಈ ಕಣ್ಕಟ್ಟಿನ ಹಿಂದನ ತಕಪವೆೀನು? ನಮಮ ಕಟ್ಟಿನಲಿಲ, ಎಲೆ ಆಯಕಮಾಡಿದ್ ವಿದಾಯರ್ಥಪಯು ಕಟಿನುನ 
ಮನದ್ಣಿಯ ಕಲಸ್ ನಮಗೆ ಹಿಂದರುಗಿ ಇತತ ಬಳಿಕ ಕಟ್ಟಿನಲಿಲ ರಹಸಯದೆಲೆಯ ಸಾಾನವನುನ n ಇಂದ್ ಸೂಚ್ಛಸೊೀಣ್ 
(ಮೀಲಿನನಂದ್ ಎಣಿಸ್ದಾಗ್). ಹಿೀಗಾಗಿ, 1 ≤ n ≤ 27. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, n = 15 ಆದ್ರೆ, ರಹಸಯದೆಲೆಯ ಮೀಲೆ 
ಕಟ್ಟಿನಲಿಲ 14 ಎಲೆಗ್ಳಿವೆ ಹಾಗ್ು ಕೆಳಗೆ 12 ಎಲೆಗ್ಳಿವೆ ಎಂದ್ರ್ಪ. ಈಗ್ ನಾವು ಮೊದ್ಲನೆೀ ಹಂತದ್ ಬಳಿಕ, ಅಂದ್ರೆ, 
ಮೊದ್ಲಸಲ ಎಲೆಗ್ಳನುನ ಹಂಚ್ಛ, ರಹಸಯದೆಲೆಯ ಗ್ುಂಪು ಉಳಿದೆರಡು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳ ಮಧ್ಯದ್ಲಿಲರುವಂತೆ ಕೆೈಗೆತ್ರತಕೊಂಡು 
ಅವುಗ್ಳನುನ ಮತೊತಮಮ ಕಟುಿಕಟ್ಟಿದಾಗ್ ರಹಸಯದೆಲೆ ಎಲಿಲರುತತದೆ ಎಂದ್ು ಲೆಕಕಹಾಕೊೀಣ್.  

ಎಲೆಗ್ಳನುನ ಮೂರು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳಾಗಿ ಹಂಚ್ಛದಾಗ್ ಕಟ್ಟಿನ ಮೊದ್ಲ, ಎರಡನೆಯ ಹಾಗ್ೂ ಮೂರನೆಯ 
ಎಲೆಗ್ಳು ಕರಮೀಣ್ ಹೊಸ ಗ್ುಂಪು I,II ಮತುತ IIIರ ಮೊದ್ಲ ಎಲೆಗ್ಳಾಗಿರುತತವೆ. ಇದೆೀ ರಿೀತ್ರ ನಾಲಕನೆಯ, ಐದ್ನೆಯ 
ಹಾಗ್ೂ ಆರನೆಯ ಎಲೆಗ್ಳು ಕರಮೀಣ್ ಹೊಸ ಗ್ುಂಪು I,II ಮತುತ IIIರ ಎರಡನೆಯ ಎಲೆಗ್ಳಾಗಿರುತತವೆ. ಇದೆೀ ರಿೀತ್ರ 
ಮುಂದೆಯೂ ಎಲೆಗ್ಳ ಸಾಾನಗ್ಳನುನ ಲೆಕಕಹಾಕಬಹುದ್ು. ಕಟ್ಟಿನ ಹದನಾರನೆೀ, ಹದನೆೀಳನೆೀ ಹಾಗ್ೂ ಹದನೆಂಟನೆೀ 
ಎಲೆಗ್ಳು ಕರಮೀಣ್ ಹೊಸ ಗ್ುಂಪು I,II ಮತುತ IIIರ ಆರನೆೀ ಎಲೆಗ್ಳಾಗಿರುತತವೆ ಎಂದ್ು ನೀವು ಪರಿಶೀಲಿಸಬಹುದ್ು.  

ಇದ್ನುನ ಬಳಸ್ಕೊಂಡು ನಾವು ಗ್ಣಿತ್ರೀಯ ಉತಪನನವಂದ್ರ ರಚನೆಗೆ ಮುಂದಾಗ್ುತೆತೀವೆ. ಇದ್ು ನಾವು 
ಆಯಕಮಾಡಿದ್ ಎಲೆಗೆ ಕಟ್ಟಿನ 27 ಎಲೆಗ್ಳನುನ ಒಂಬತತರ ಮೂರು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳಾಗಿ ಹಂಚ್ಛದಾಗ್ ಆಯು ಎಲೆಯ 
ಗ್ುಂಪಿನಲಿಲ ಅದ್ರ ಸಾಾನವನುನ ಹೊಂದಸುತತದೆ.  

• n ಏನಾದ್ರೂ 3ರ ಅಪವತಯಪವಾಗಿದ್ುರೆ, ಅಂದ್ರೆ, n = 3m ಆದ್ರೆ, n ನ ಹೊಸ ಸಾಾನ ಮೂರನೆಯ 
ಗ್ುಂಪಿನಲಿಲದ್ುು, ಅದ್ು ಅಲಿಲ m ನ ಸಾಾನವನುನ ಅಲಂಕರಿಸ್ರುತತದೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, ಮೊದ್ಲಿಗೆ ರಹಸಯದೆಲೆಯ 
ಸಾಾನ n = 12 ಆಗಿರಲಿ. ಆಗ್, ಮುಂದನ ಹಂತದ್ ಗ್ುಂಪುಗ್ಳಲಿಲ ಈ ರಹಸಯದೆಲೆ ಮೂರನೆೀ ಗ್ುಂಪಿನಲಿಲ 
ನಾಲಕನೆೀ ಎಲೆಯಾಗಿರುತತದೆ.  

• ಈಗ್ n ಎಂಬುದ್ು 3ರಿಂದ್ ಭಾಗ್ವಾಗ್ುವುದಲಲ ಎಂದಟುಿಕೊಳೆ್ ಿೀಣ್. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, n = 20 ಆಗಿರಲಿ. 20 

ಎಂಬುದ್ು 18 ಮತುತ 21ರ ನಡುವೆ ಇದೆ ಎಂದ್ು ಗ್ಮನಸ್ (ಈ ಎರಡು ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳು 20ರ ಹಿಂದನ ಹಾಗ್ೂ 
ಮುಂದನ 3ರ ಕರಮಾನುಗ್ತ ಅಪವತಯಪಗ್ಳು). ಈಗಾಗ್ಲೆೀ 18 ಎಲೆಗ್ಳನುನ ಮೂರರ ಗ್ುಂಪಿನಲಿಲ (ಪರತ್ರ 
ಗ್ುಂಪಿನಲೂಲ ಆರರಂತೆ) ಹಂಚ್ಛರುವುದ್ರಿಂದ್, 19ನೆೀ ಎಲೆ ಮೊದ್ಲ ಗ್ುಂಪಿನ 7ನೆೀ ಎಲೆಯಾಗ್ುತತದೆ, 20ನೆೀ 
ಎಲೆ ಎರಡನೆೀ ಗ್ುಂಪಿನ 7ನೆೀ ಎಲೆಯಾಗ್ುತತದೆ ಹಾಗ್ೂ 21ನೆೀ ಎಲೆ ಮೂರನೆೀ ಗ್ುಂಪಿನ 7ನೆೀ 
ಎಲೆಯಾಗ್ುತತದೆ.  
ಈಗ್, 

 
ಎಂದ್ು ಗ್ಮನಸ್. 
 

ಹಿೀಗಾಗಿ, ನಾವು ಹುಡುಕುತ್ರತರುವ ಉತಪನನ f ನ ಬೆಲೆಗ್ಳು: f(19) = 7, f(20) = 7 ಮತುತ f(21) = 7 
ಆಗಿರಬೆೀಕು. ಈ ವಿೀಕ್ಷಣೆಗ್ಳಿಂದ್ ನಮಗೆ ಬೆೀಕರುವ ಉತಪನನವು, “ಸ್ೀಲಿಂಗ್” ಉತಪನನವಾಗಿದೆ:  

 



(⌈x⌉ ನ ಬೆಲೆ x ಗಿಂತ ಹೆಚ್ಛಚನ ಅರ್ವಾ ಅದ್ಕೆಕ ಸಮನಾಗಿರುವ ಅತಯಂತ ಸಣ್ು ಪೂಣಾಪಂಕ. ಉದಾಹರಣೆಗ್ಳು: 
⌈1.7⌉ = 2, ⌈π⌉ = 4, ⌈8⌉ = 8.)  

ಕೆಳಗಿನ ನಮಮ ಚಚೆಪಯಲಿಲ ಈ ಸ್ೀಲಿಂಗ್ ಉತಪನನದ್ ಅತಯಂತ ಮುಖಯ ಗ್ುಣ್ಲಕ್ಷಣ್ವನುನ ಮತೆತ-ಮತೆತ 
ಬಳಸಲಿದೆುೀವೆ. ಇದ್ನುನ ಸಾಧಿಸ್ ತೊೀರಿಸುವುದ್ು ಹೆೀಗೆ ಎಂದ್ು ನೀವೆೀ ಕಂಡುಕೊಳಿಲು ಯತ್ರನಸ್: 

 

ಪ್ರಮೀಯ. m ಮತುತ n ಎರಡು ಧ್ನಾತಮಕ ನಜಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳಾಗಿರಲಿ, ಆಗ್ 

 
 
 

ಒಿಂದನೆೀ ಹಿಂತದ ಬಳಿಕ ಆಯ್ಕಕಮಾಡಿದ ಎಲೆಯ ಸ್ಾಾನ 

ಮೀಲೆ ನಾವು ಪರಿಗ್ಣಿಸ್ದ್ ಸಂಗ್ತ್ರಗ್ಳಿಂದ್ ಇದ್ನುನ ತಕಪಬದ್ಧವಾಗಿ ಸಾಧಿಸಬಹುದ್ು: ಆಯಕಮಾಡಿದ್ 
ಎಲೆಯ ಆರಂಭಿಕ ಸಾಾನ n0   ಆಗಿರಲಿ. ಒಂದ್ನೆೀ ಹಂತದ್ ಬಳಿಕ ರಹಸಯದೆಲೆ ಇರುವ ಗ್ುಂಪಿನ ಮೀಲೆ ಇನೂನ 9 
ಎಲೆಗ್ಳು ಇರುತತವಾದ್ುರಿಂದ್, ಅದ್ರ ಹೊಸ ಸಾಾನವನುನ n1 ಎಂದ್ು ಕರೆದ್ರೆ,  

 
ಎಂದಾಗ್ುತತದೆ. 

ಈ ಕರಯಯನುನ ನಾವು M ಎಂದ್ು ಕರೆಯೀಣ್. ರಹಸಯದೆಲೆ ಇರುವ ಗ್ುಂಪನುನ ಮಧ್ಯದಲ್ಲ ಿ ಸೆೀರಿಸ್ದೆುೀವೆ 
ಎಂಬುದ್ಕೆಕ ಗ್ಮನಸೆಳೆಯಲು ಇದ್ನುನ M ಎಂದ್ು ಕರೆಯಲಾಗಿದೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, ರಹಸಯದೆಲೆಯೀನಾದ್ರೂ n0 = 23 
ಎಂಬ ಆರಂಭಿಕ ಸಾಾನದ್ಲಿಲದ್ುು, ಒಂದ್ನೆೀ ಹಂತದ್ ಬಳಿಕ ಎಲೆಯ ಸಾಾನವು n1 ಎಂದಾದ್ರೆ, 
 

 
ಆಗ್ುತತದೆ. 

ಎರಡನೆೀ ಹಂತದ್ ಕೊನೆಯಲಿಲ ಈ ಎಲೆ ಮೀಲಿನಂದ್ n2  ಸಾಾನದ್ಲಿಲ ಇರುತತದೆ ಎಂದ್ುಕೊಂಡರೆ, ಆಗ್:  
 

 
ಹಿೀಗಾಗಿ, 23ನೆೀ ಎಲೆ 15ನೆೀ ಸಾಾನಕೆಕ ಹೊೀಗ್ುತತದೆ. ಮೂರನೆೀ ಹಂತದ್ ಬಳಿಕ ಈ ಎಲೆಯ ಸಾಾನ n3 

ಎಂದಾದ್ರೆ, 

 
 

ಅಂದ್ರೆ, ಈ ಕಣ್ಕಟುಿ ಕೆಲಸಮಾಡಲು, 1 ಮತುತ 27 ರ ನಡುವಿನ ಯಾವುದೆೀ n0 ನ ಬೆಲೆಗೆ, 
 

 



 

ಆಗ್ಬೆೀಕಾಗ್ುತತದೆ.  
ಇದ್ನುನ ತೊೀರಿಸಲು ನಾವು ಗ್ಮನಸಬೆೀಕಾಗಿರುವುದ್ು ಏನೆಂದ್ರೆ: 

 

 
ಇದೆೀ ರಿೀತ್ರ, ಮುಂದೆ: 

 
ಇದ್ಕೆಕ ಕಾರಣ್, [n0/27] = 1 ಹಾಗ್ೂ n0 ನ ಬೆಲೆ 1ರಿಂದ್ 27ರ ನಡುವೆ ಇರುವುದೆೀ ಆಗಿದೆ. ಇದ್ರಿಂದ್ ನಮಗೆ: 
 

 
ದೊರೆಯುತತದೆ. 

ನಾವಿೀಗ್ ಗ್ಮನಸಬೆೀಕರುವುದೆೀನೆಂದ್ರೆ, 27 ಎಲೆಗ್ಳಿರುವ ಕಟ್ಟಿನಲಿಲ 14ನೆೀ ಎಲೆ ಕಟ್ಟಿನ ಮಧ್ಯದ್ಲಿಲರುತತದೆ 
ಎಂಬುದಾಗಿದೆ. ಇದೆೀ ರಿೀತ್ರ ಕಣ್ಕಟಿನುನ 21 ಎಲೆಗ್ಳ ಕಟಿನುನ ಬಳಸ್, ಎಲೆಗ್ಳನುನ 7 ರ ಮೂರು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳಲಿಲ ಹಂಚ್ಛ, 
ಮೀಲೆ ವಿವರಿಸ್ದ್ ಹಂತ I,II ಮತುತ IIIನುನ ಪುನರಾವತ್ರಪಸುವ ಮೂಲಕವೂ ತೊೀರಿಸಬಹುದತುತ. ಮೂರು ಹಂತಗ್ಳ 
ಬಳಿಕ ಆಯಕಮಾಡಿಕೊಂಡ ಎಲೆಯು 11ನೆೀ ಸಾಾನದ್ಲಿಲರುತತದೆ. ಇದ್ು 21 ಎಲೆಗ್ಳ ಕಟ್ಟಿನ ಮಧ್ಯದ್ ಸಾಾನವೂ ಹೌದ್ು 
([1] ನೊೀಡಿ). 
 
 

ಕಣ್ಕಟ್ಟುನ ವಿಸ್ತರಣೆ 
ನಾವಿೀಗ್ ಮೀಲಿನ ಕಣ್ಕಟಿನುನ ತ್ರರಮಾನಪದ್ಧತ್ರಯ ವಿಕಸನಕೆಕ ಎಡೆಮಾಡುವಂತೆ ಬದ್ಲಿಸಲಿದೆುೀವೆ. (ತ್ರರಮಾನ 

ಎಂದ್ರೆೀನು ಎಂಬ ವಿವರಣೆಗಾಗಿ ಬಾರ್ಕ್ 1ನುನ ನೊೀಡಿ) ನಾವಿೀಗ್ ಉತತರಿಸಲಿರುವ ಪರಶೆನಯಂದ್ರೆ: ಆಯಕಮಾಡಿದ್ 
ಎಲೆಯನುನ 14ನೆೀ ಸಾಾನಕೆಕ (ಅಂದ್ರೆ, ಕಟ್ಟಿನ ಮಧ್ಯಭಾಗ್ಕೆಕ) ತರುವ ಬದ್ಲು ನಾವು ಈ ಎಲೆಯನುನ ಬೆೀರೆ 
ಯಾವುದಾದ್ರೂ ಅಪೆೀಕ್ಷಿತ ಸಾಾನಕೆಕ ತರಲು ಹಂತಗ್ಳಲಿಲನ ಪರಕರಯಯನುನ ಹೊಂದಸ್ಕೊಳಿಲು ಸಾಧ್ಯವೆೀ 
ಎಂಬುದಾಗಿದೆ. ಒಂದ್ು ಉದಾಹರಣೆಯನುನ ನೊೀಡೊೀಣ್:  

ಹಿಂದನಂತೆಯೀ 27 ಎಲೆಗ್ಳನುನ ಮುಖ ಕೆಳಗೆ ಮಾಡಿ ಮೀಜಿನ ಮೀಲೆ ಹರವಿ, ವಿದಾಯರ್ಥಪಯಬಬನನುನ 
ಕರೆದ್ು ಒಂದ್ು ಎಲೆಯನುನ ಆಯಕಮಾಡಿಕೊಂಡು, ಅದ್ನುನ ಪೆರೀಕ್ಷಕರಿಗೆ ತೊೀರಿಸ್ ಪುನಃ ಮೀಜಿನ ಮೀಲೆ ಹರವಿರುವ 



ಕಟ್ಟಿಗೆ ಸೆೀರಿಸಲು ತ್ರಳಿಸ್. ಅವನು ಇದ್ನುನ ಮಾಡುವಾಗ್ ಆ ರಹಸಯದೆಲೆಯನುನ ನೀವು ಯಾವುದೆೀ ಕಾರಣ್ಕೂಕ 
ನೊೀಡಿಲಲ ಎಂಬುದ್ು ಸಪಷ್ಿವಾಗ್ಲು ನಮಮ ಬೆನುನ ಪೆರೀಕ್ಷಕರ ಕಡೆಗಿರಲಿ.  ಈಗ್ ವಿದಾಯರ್ಥಪಗೆ 1ರಿಂದ್ 27ರ ಒಳಗಿನ 
ಯಾವುದಾದ್ರೂ ಸಂಖ್ೆಯಯನುನ (n ಎಂದ್ು ಕರೆಯೀಣ್) ಆಯಕಮಾಡಲು ಹೆೀಳಿ. ಅವನು ಅದ್ನುನ ಆರಿಸ್ಕೊಳುಿವ 
ಸಮಯದ್ಲಿಲ ನೀವು ಪೆರೀಕ್ಷಕರಿಗೆ ಕಾಣ್ುವಂತೆ 27 ಎಲೆಗ್ಳ ಕಟಿನುನ ಚೆನಾನಗಿ ಕಲಸ್. ಹಿಂದನ ಕಣ್ಕಟ್ಟಿಗಿಂತ ವಿಧ್ಾನ 
ಸವಲಪ ಭಿನನವಾಗಿದೆ. ಈಗ್ ನಮಮ ಕೆಲಸ ಮೊದ್ಲಿನಂತೆಯೀ ಮೂರು ಹಂತಗ್ಳಲಿಲ 9 ಎಲೆಗ್ಳ ಮೂರು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳನುನ 
ಮೀಜಿನ ಮೀಲೆ ಹರವಿ, ಅವುಗ್ಳನುನ ಒಂದ್ು ನದಪಷ್ಿ ಕರಮದ್ಲಿಲ ಕೆೈಗೆತ್ರತಕೊಳುಿವ ಮೂಲಕ ಮೂರನೆ ಹಂತದ್ 
ಕೊನೆಯಲಿಲ ರಹಸಯದೆಲೆ n ನ ಸಾಾನಕೆಕ (ಮೀಲಿನಂದ್) ಬರುವಂತೆ ನೊೀಡಿಕೊಳುಿವುದಾಗಿರುತತದೆ. ಸಹಜವಾಗಿಯೀ, 
ಪರತ್ರ ಹಂತದ್ಲೂಲ ನೀವು ಎಲೆಗ್ಳ ಗ್ುಂಪನುನ ಎತ್ರತಕೊಳುಿವ ಕರಮ ಈ ಕಣ್ಕಟುಿ ಕೆಲಸಮಾಡಲು 
ನಣಾಪಯಕವಾಗಿರುತತದೆ.  

ನಾವಿದ್ನುನ ಮೂರು ಉದಾಹರಣೆಗ್ಳ ಮೂಲಕ ವಿಶ್ದ್ಪಡಿಸುತೆತೀವೆ. 
 

ಉದಾಹರಣೆ 1: n = 23 ಆಗಿರಲಿ. ಅಂದ್ರೆ, ಮೂರನೆ ಹಂತ ಮುಗಿಯುವಲಿಲ ನಮಮ ರಹಸಯದೆಲೆ 23ನೆೀ ಸಾಾನಕೆಕ 
ಬಂದರಬೆೀಕು.  

ಮೂರನೆೀ ಹಂತದ್ಲಿಲ ನಾವು ಈ ಎಲೆಗ್ಳನುನ ಮೂರು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳಲಿಲ ಹಂಚ್ಛ, ವಿದಾಯರ್ಥಪಯನುನ ರಹಸಯದೆಲೆ 
ಇರುವ ಗ್ುಂಪನುನ ಸೂಚ್ಛಸುವಂತೆ ಕೆೀಳಿ, ಈ ಗ್ುಂಪುಗ್ಳನುನ ಕರಮಬದ್ಧವಾಗಿ ಕೆೈಗೆತ್ರತಕೊಂಡು ಕಟುಿಕಟುಿವುದ್ು 
ಎಂಬುದ್ನುನ ಸಮರಿಸ್ಕೊಳಿಿ. ಈ ಗ್ುಂಪುಗ್ಳನುನ ಮತೆತ ಕಟ್ಟಿಗೆ ಸೆೀರಿಸುವುದ್ನುನ ಮೂರು ವಿಧ್ಾನಗ್ಳಲಿಲ 
ಮಾಡಬಹುದಾಗಿದೆ ಎಂದ್ು ಗ್ಮನಸ್:  

 

T: ರಹಸಯದೆಲೆ ಇರುವ ಗ್ುಂಪನುನ ಉಳಿದೆರಡು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳ ಮೀಲಿರಿಸುವುದ್ು.  
M: ರಹಸಯದೆಲೆ ಇರುವ ಗ್ುಂಪನುನ ಉಳಿದೆರಡು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳ ಮಧ್ಯದ್ಲಿಲರಿಸುವುದ್ು  
B: ರಹಸಯದೆಲೆ ಇರುವ ಗ್ುಂಪನುನ ಉಳಿದೆರಡು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳ ತಳದ್ಲಿಲರಿಸುವುದ್ು.  

 

ರಹಸಯದೆಲೆಯೀನಾದ್ರೂ 23ನೆೀ ಸಾಾನಕೆಕ ಬರಬೆೀಕಾದ್ರೆ ಅದ್ರ ಮೀಲೆ 22 ಎಲೆಗ್ಳಿರಬೆೀಕು. ಪರತ್ರ 
ಗ್ುಂಪಿನಲಿಲಯೂ 9 ಎಲೆಗ್ಳಿರುವುದ್ರಿಂದ್ ನಾವು ರಹಸಯದೆಲೆ ಇರದರುವ ಎರಡು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳನುನ ಮೊದ್ಲು 
ಕೆೈಗೆತ್ರತಕೊಂಡು (ಅಂದ್ರೆ, ಒಟುಿ 18 ಎಲೆಗ್ಳನುನ) ಅವುಗ್ಳನುನ ರಹಸಯದೆಲೆ ಇರುವ ಗ್ುಂಪಿನ ಮೀಲೆ 
ಜೊೀಡಿಸ್ಕೊಳಿಬೆೀಕು. ಇದ್ು ಕರಮ (B) ಆಗಿದೆ. ಇಷ್ಿರಿಂದ್ಲೆೀ ರಹಸಯದೆಲೆ 23ನೆೀ ಸಾಾನಕೆಕ ಬರಲಾರದ್ು 
ಎಂಬುದ್ಂತೂ ಸಪಷ್ಿವಿದೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, ರಹಸಯದೆಲೆ 1ನೆೀ ಗ್ುಂಪಿನಲಿಲ 7ನೆೀ ಸಾಾನದ್ಲಿಲದೆ ಎಂದಟುಿಕೊಳೆ್ ಿೀಣ್. 
ನಾವಿೀಗ್ 2 ಮತುತ 3ನೆೀ ಗ್ುಂಪುಗ್ಳನುನ 1ನೆೀ ಗ್ುಂಪಿನ ಮೀಲಿರಿಸ್ ಎಲೆಗ್ಳನುನ ಹಂಚ್ಛದ್ರೆ, ರಹಸಯದೆಲೆ 18 + 7 = 25 

ಸಾಾನದ್ಲಿಲರುತತದೆ. ಇದ್ನುನ 23ನೆೀ ಸಾಾನದ್ಲಿಲ ಕಂಡುಕೊಳಿಲು ನಾವು ಮೂರನೆೀ ಹಂತದ್ಲಿಲ ಎಲೆಗ್ಳನುನ ಹಂಚ್ಛದಾಗ್ 
ರಹಸಯದೆಲೆ ತನನ ಗ್ುಂಪಿನ 5ನೆೀ ಎಲೆಯಾಗ್ುವಂತೆ ನೊೀಡಿಕೊಳಿಬೆೀಕಾಗ್ುತತದೆ.  

ಇದ್ನುನ ಮಾಡುವುದಾದ್ರೂ ಹೆೀಗೆ? ಮೂರನೆ ಹಂತದ್ ಮೊದ್ಲಲಿಲ ನಾವು 27 ಎಲೆಗ್ಳನುನ ಮೂರು 
ಗ್ುಂಪುಗ್ಳಾಗಿ ಹಂಚಲು ಪಾರರಂಭಿಸುವಾಗ್ 1, 2 ಮತುತ 3ನೆೀ ಗ್ುಂಪಿನ 5ನೆೀ ಸಾಾನಗ್ಳನುನ ಕರಮವಾಗಿ ಕಟ್ಟಿನ 13, 14, 
ಮತುತ 15ನೆೀ ಎಲೆಗ್ಳು ಅಲಂಕರಿಸುತತವೆ. ಹಿೀಗಾಗಿ, ಎರಡನೆೀ ಹಂತದ್ ಕೊನೆಯಲಿಲ ನಾವು ಮೂರು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳನೂನ 
ಕೆೈಗೆತ್ರತಕೊಳುಿವಾಗ್ ರಹಸಯದೆಲೆ ಕಟ್ಟಿನ 13, 14 ಅರ್ವಾ 15ನೆೀ ಎಲೆಯಾಗಿರಬೆೀಕು. ಅಂದ್ರೆ, ಎರಡನೆೀ ಹಂತದ್ 
ಕೊನೆಯಲಿಲ ರಹಸಯದೆಲೆ ಕಟ್ಟಿನ 13, 14 ಅರ್ವಾ 15ನೆೀ ಎಲೆಯಾಗಿರುವಂತೆ ನೊೀಡಿಕೊಂಡರಾಯಿತು. 
ಇದಾಗ್ಬೆೀಕಾದ್ರೆ, ನಾವು ಎರಡನೆೀ ಹಂತದ್ಲಿಲ (M) ಪರಕರಯಯನುನ ಅನುಸರಿಸಬೆೀಕು: ರಹಸಯದೆಲೆ ಇರುವ 9 
ಎಲೆಗ್ಳ ಗ್ುಂಪನುನ ಉಳಿದೆರಡು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳ ಮಧ್ಯದ್ಲಿಲ ಸೆೀರಿಸಬೆೀಕು. ಎರಡನೆೀ ಹಂತದ್ ಕೊನೆಗೆ ರಹಸಯದೆಲೆ 13, 



14 ಅರ್ವಾ 15ನೆೀ ಸಾಾನದ್ಲಿಲ ಇರುತತದೆ ಎಂಬುದ್ನುನ ಖ್ಾತ್ರರಪಡಿಸ್ಕೊಳಿಲು ಇಷ್ುಿ ಸಾಕೆ? ಎರಡನೆೀ ಹಂತದ್ 
ಮೊದ್ಲಿಗೆ, ಅಂದ್ರೆ ಕಟಿನುನ ಹಂಚುವ ಮುನನ ರಹಸಯದೆಲೆ 4, 5 ಅರ್ವಾ 6ನೆೀ ಸಾಾನದ್ಲಿಲದ್ುರೆ ಮಾತರ ಇಷ್ುಿ ಸಾಕು 
ಎಂದ್ು ಉತತರಿಸಬಹುದ್ು.  

27 ಎಲೆಗ್ಳ ಕಟಿನುನ ಹರವಿದಾಗ್ ಕಟ್ಟಿನ 10ರಿಂದ್ 18ನೆೀ ಸಾಾನದ್ಲಿಲರುವ ಎಲೆಗ್ಳು ತಮಮ-ತಮಮ 
ಗ್ುಂಪುಗ್ಳಲಿಲ 4, 5 ಅರ್ವಾ 6ನೆೀ ಸಾಾನಗ್ಳನುನ ತೆಗೆದ್ುಕೊಳುಿತತವೆ ಎಂಬುದ್ನುನ ಗ್ಮನಸ್. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, 11ನೆೀ 
ಎಲೆ ಎರಡನೆೀ ಗ್ುಂಪಿನ 4ನೆೀ ಎಲೆಯಾಗ್ುತತದೆ ಹಾಗ್ೂ 15ನೆೀ ಎಲೆ ಮೂರನೆೀ ಗ್ುಂಪಿನ 5ನೆೀ ಸಾಾನವನುನ 
ಅಲಂಕರಿಸುತತದೆ. ಇದೆೀ ರಿೀತ್ರ, 16ನೆೀ ಎಲೆ ಮೊದ್ಲ ಗ್ುಂಪಿನ 6ನೆೀ ಸಾಾನವನುನ ತುಂಬುತತದೆ. ಹಿೀಗಾಗಿ, ಎರಡನೆೀ 
ಹಂತದ್ ಮೊದ್ಲಲಿಲ ರಹಸಯದೆಲೆ ಗ್ುಂಪಿನ 4,5 ಅರ್ವಾ 6ನೆೀ ಸಾಾನದ್ಲಿಲರುವಂತೆ ನೊೀಡಿಕೊಳುಿವ ಸಮಸೆಯಯನುನ 
ಮೊದ್ಲನೆೀ ಹಂತದ್ ಕೊನೆಗೆ ರಹಸಯದೆಲೆ ಕಟ್ಟಿನ 10 ಮತುತ 18ನೆೀ ಎಲೆಗ್ಳ ನಡುವೆ ಇರುವಂತೆ ನೊೀಡಿಕೊಳುಿವ 
ಸಮಸೆಯಯನುನ ಬಗೆಹರಿಸುವುದ್ಕೆಕ ಸಮವೆಂದ್ು ತೊೀರಿಸಲಾಗಿದೆ. ಮೊದ್ಲ ಹಂತದ್ ಕೊನೆಯಲಿಲ (T), (M), (B) ಗ್ಳಲಿಲ 
ಎಲೆಗ್ಳನುನ ಕಟುಿಕಟ್ಟಿ ಕೆೈಗೆತ್ರತಕೊಳುಿವ ಯಾವ ಕರಯ ಇದ್ನುನ ಖ್ಾತ್ರರಪಡಿಸುತತದೆ? ಉತತರ ಸಪಷ್ಿವಾಗಿ (M) ಆಗಿದೆ. 
ಹಿೀಗೆ ಮಾಡಿದಾಗ್ ರಹಸಯದೆಲೆ ಇರುವ ಗ್ುಂಪಿನ ಮೀಲೆ 9 ಎಲೆಗ್ಳು ಇದ್ುು, ರಹಸಯದೆಲೆ 10ರಿಂದ್ 18ರ ನಡುವಿನ 
ಒಂದ್ು ಎಲೆಯಾಗಿರುತತದೆ. 

ಸಂಗ್ರಹಿಸ್ ಹೆೀಳುವುದಾದ್ರೆ, ನಾವು ರಹಸಯದೆಲೆಯನುನ 23ನೆೀ ಸಾಾನಕೆಕ ತರಲು ಹಂತ III, II ಮತುತ Iರಲಿಲ 
ಕರಮವಾಗಿ (B), (M), (M) ಕರಯಗ್ಳನುನ ಅನುಸರಿಸುವುದ್ರಿಂದ್ ಸಾಧ್ಯ. ನಾವು ಈ ಕರಯಗ್ಳಿಗೆ ಕೆಲವು ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳನುನ 
ಜೊೀಡಿಸ್ಕೊಳೆ್ ಿೀಣ್. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, (T) = 0, (M) = 1, (B) = 2 ಆಗಿರಲಿ.  ಈ ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳನುನ ನೀಡಲು 
ಕಾರಣ್ವೆಂದ್ರೆ, (T), (M) ಮತುತ (B) ಕರಯಗ್ಳನುನ ಮಾಡುವ ಮೂಲಕ ನಾವು 0, 1 ಮತುತ 2 ಗ್ುಂಪುಗ್ಳನುನ 
ರಹಸಯದೆಲೆಯ ಗ್ುಂಪಿನ ಮೀಲೆ ಇಡುತ್ರತದೆುೀವೆ ಎಂಬುದ್ನುನ ತ್ರಳಿಸುವುದಾಗಿದೆ. 23−1 = 22 = 2×32 + 1×31 + 1×30 

ಎಂಬುದ್ನುನ ಗ್ಮನಸ್ದ್ರೆ ರಹಸಯದೆಲೆಯ ಮೀಲೆ (ನಮಮ ಉದಾಹರಣೆಯಲಿಲರುವಂತೆ) 22 ಎಲೆಗ್ಳಿರುವಂತೆ 
ಮಾಡಲು (M), (M), (B) ಸರಣಿಯ ಕರಯಗ್ಳನುನ ಅನುಸರಿಸುವುದ್ದ್ರಿಂದ್ ಸಾಧ್ಯ ಎಂದಾಗ್ುತತದೆ. ಇದ್ು 22ನುನ 
ತ್ರರಮಾನಪದ್ಧತ್ರಯಲಿಲ ಬರೆಯುವ ವಿಧ್ಾನವೆೀ ಆಗಿದೆ.  
 

ಉದಾಹರಣೆ 2. ಈಗ್ n = 21 ಆಗಿರಲಿ. ನಾವಿೀಗ್ ಯಾವ ಕರಮದ್ಲಿಲ ಮೀಲಿನ ಮೂರು ಕರಯಗ್ಳನುನ ಮಾಡಿದ್ರೆ 
ರಹಸಯದೆಲೆಯು 21ನೆೀ ಸಾಾನಕೆಕ ಬರುತತದೆ ಎಂದ್ು ಕಂಡುಕೊಳಿಲು ಬಯಸುತೆತೀವೆ.  

21 = 18 + 3 ಆಗಿರುವುದ್ರಿಂದ್, ಮೂರನೆ ಕರಯಯು (B) ಆಗಿದ್ುರೆ ಮಾತರ ರಹಸಯದೆಲೆಯ ಗ್ುಂಪಿನ ಮೀಲೆ 
18 ಎಲೆಗ್ಳು ಇರುತತವೆ. ಇಷೆಿೀ ಅಲಲದೆ, ರಹಸಯದೆಲೆಯು ಮೂರನೆೀ ಹಂತದ್ಲಿಲ ತನನ ಗ್ುಂಪಿನ ಮೂರನೆ 
ಎಲೆಯಾಗಿರಬೆೀಕಾಗ್ುತತದೆ. ಅಂದ್ರೆ,  ರಹಸಯದೆಲೆಯು ಮೂರನೆೀ ಹಂತದ್ ಮೊದ್ಲಿಗೆ ಕಟ್ಟಿನ 7, 8 ಅರ್ವಾ 9ನೆೀ 
ಎಲೆಯಾಗಿರಬೆೀಕಾಗ್ುತತದೆ. ಈ ರಿೀತ್ರಯ ಜೊೀಡಣೆಯನುನ ನಾವು ಹೆೀಗೆ ಹೊಂದಸ್ಕೊಳಿಬಹುದ್ು? ಎರಡನೆೀ 
ಹಂತದ್ಲಿಲ  ನಾವು ಎಲೆಗ್ಳ ಗ್ುಂಪುಗ್ಳನುನ ಕೆೈಗೆತ್ರತಕೊಳುಿವಾಗ್ ಒಟುಿ 18 ಎಲೆಗ್ಳಿರುವ ಎರಡು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳನುನ 
ರಹಸಯದೆಲೆಯ ಕೆಳಗಿರಿಸಬೆೀಕಾಗ್ುತತದೆ. ಅಂದ್ರೆ, ಎರಡನೆೀ ಹಂತದ್ಲಿಲ ನಾವು ಎಲೆಗ್ಳನುನ ಹಂಚುವಾಗ್ ರಹಸಯದೆಲೆ 
ತನನ ಗ್ುಂಪಿನ 7, 8 ಅರ್ವಾ 9ನೆೀ ಎಲೆಯಾಗಿರಬೆೀಕಾಗ್ುತತದೆ. ನಾವು ಮೊದ್ಲನೆ ಹಂತದ್ಲಿಲ 27 ಎಲೆಗ್ಳನುನ 
ಹಂಚ್ಛದಾಗ್ 19ರಿಂದ್ 27ರವರೆಗಿನ ಎಲೆಗ್ಳು ತಮಮ ಗ್ುಂಪಿನ 7,8 ಅರ್ವಾ 9ನೆೀ ಎಲೆಗ್ಳಾಗಿರುತತವೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, 
19ನೆೀ ಎಲೆಯು ಮೊದ್ಲ ಗ್ುಂಪಿನ 7ನೆೀ ಸಾಾನವನುನ ಅಲಂಕರಿಸುತತದೆ, 23ನೆಯದ್ು ಎರಡನೆೀ ಗ್ುಂಪಿನ 8ನೆೀ 
ಸಾಾನವನುನ ಹಾಗ್ೂ 27ನೆಯದ್ು ಮೂರನೆೀ ಗ್ುಂಪಿನ 9ನೆೀ ಸಾಾನವನುನ ಅಲಂಕರಿಸುತತದೆ. ಹಿೀಗಾಗಿ, ಎರಡನೆೀ 
ಹಂತದ್ಲಿಲ ನಾವು ಎಲೆಗ್ಳನುನ ಹಂಚುವಾಗ್ ರಹಸಯದೆಲೆ ತನನ ಗ್ುಂಪಿನ 7, 8 ಅರ್ವಾ 9ನೆೀ ಎಲೆಯಾಗ್ುವಂತೆ 
ನೊೀಡಿಕೊಳುಿವುದ್ು ಮೊದ್ಲನೆ ಹಂತದ್ಲಿಲ ಎಲೆಗ್ಳನುನ ಹಂಚ್ಛದಾಗ್ ರಹಸಯದೆಲೆ 19ರಿಂದ್ 27ರವರೆಗಿನ ಒಂದ್ು 



ಎಲೆಯಾಗಿರುವುದ್ಕೆಕ ಸಮ ಎಂದ್ು ತಕಪಸಬಹುದಾಗಿದೆ. ಹಿೀಗಾಗಿ, ಮೊದ್ಲ ಹಂತದ್ಲಿಲ ನಾವು ಎಲೆಗ್ಳನುನ 
ಕೆೈಗೆತ್ರತಕೊಳುಿವಾಗ್ (B) ಕರಯಯನುನ, ಅಂದ್ರೆ, ರಹಸಯದೆಲೆಯ ಗ್ುಂಪಿನ ಮೀಲೆ ಎರಡು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳನುನ ಇರಿಸುವಂತೆ 
ನೊೀಡಿಕೊಳಿಬೆೀಕು.  

ಸಂಗ್ರಹಿಸ್ ಹೆೀಳುವುದಾದ್ರೆ, ನಾವು (B), (T), (B) ಕರಯಗ್ಳನುನ ಕರಮವಾಗಿ ಹಂತ III, II ಮತುತ I ರಲಿಲ 
ಮಾಡಿದ್ರೆ ರಹಸಯದೆಲೆಯು ಕೊನೆಗೆ ಕಟ್ಟಿನ 21ನೆೀ ಸಾಾನವನುನ ಅಲಂಕರಿಸುವಂತಾಗ್ುತತದೆ. (T) = 0, (M) = 1, (B) = 

2 ಹಾಗ್ೂ 21 − 1 = 20 = 2 × 32 + 0 × 31 + 2 × 30, ಆಗಿರುವುದ್ರಿಂದ್, ನಮಮ ಉದಾಹರಣೆಯಲಿಲದ್ುಂತೆ ಕೊನೆಗೆ 
ರಹಸಯದೆಲೆಯ ಮೀಲೆ 20 ಎಲೆಗ್ಳಿರಲು ನಾವು (B), (T), (B) ಕರಮದ್ಲಿಲ ಮೂರು ಹಂತದ್ ಕರಯಗ್ಳನುನ 
ನಡೆಸಬೆೀಕಾಗ್ುತತದೆ. ಇದ್ು 20ನುನ ತ್ರರಮಾನಪದ್ಧತ್ರಯಲಿಲ ಪರತ್ರನಧಿಸುವುದೆೀ ಆಗಿದೆ. 
 

ಉದಾಹರಣೆ 3. n = 16 ಆಗಿರಲಿ. ನಾವಿೀಗ್ ಮೂರು ಹಂತಗ್ಳಲಿಲ ಯಾವ ರಿೀತ್ರಯ ಕರಯಗ್ಳನುನ ಅನುಸರಿಸ್ದ್ರೆ 
ರಹಸಯದೆಲೆ 16ನೆೀ ಸಾಾನಕೆಕ ಬರುತತದೆ ಎಂದ್ು ಕಂಡುಕೊಳುಿವವರಿದೆುೀವೆ.  
 

16 = 9 + 7 ಆದ್ುರಿಂದ್, ಮೂರನೆ ಕರಯ (M) ಆಗಿರಬೆೀಕು. ಇದ್ರಿಂದ್ ರಹಸಯದೆಲೆ ಇರುವ ಗ್ುಂಪಿನ ಮೀಲೆ 9 

ಎಲೆಗ್ಳು ಇರುವಂತಾಗ್ುತತದೆ. ಅಷೆಿೀ ಅಲಲದೆ, ಈಗ್ ರಹಸಯದೆಲೆ ಮೂರನೆೀ ಹಂತದ್ ತನನ ಗ್ುಂಪಿನಲಿಲ 7 ನೆೀ ಸಾಾನದ್ಲಿಲ 
ಇರುತತದೆ. ಹಿೀಗಾಗಿ, ನಾವು ಎರಡನೆೀ ಹಂತದ್ ಕೊನೆಗೆ ಗ್ುಂಪುಗ್ಳನುನ ಕೆೈಗೆತ್ರತಕೊಳುಿವಾಗ್ ನಾವು ರಹಸಯದೆಲೆ 
ಇರುವ ಗ್ುಂಪಿನ ಮೀಲೆ ಎರಡು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳನುನ ಸೆೀರಿಸಬೆೀಕಾಗ್ುವುದ್ು. ಅಂದ್ರೆ, ಕರಯ (B)  ಮಾಡಬೆೀಕೆಂದ್ು ಅರ್ಪ. 
ಇದ್ರ ಜೊತೆಗೆ, ಎರಡನೆೀ ಹಂತದ್ಲಿಲ ಎಲೆಗ್ಳನುನ ಹಂಚುವಾಗ್ ರಹಸಯದೆಲೆ ತನನದೆೀ ಗ್ುಂಪಿನ 1, 2 ಅರ್ವಾ 3ನೆೀ 
ಸಾಾನದ್ಲಿಲ ಇರುತತದೆ ಎಂಬುದ್ನುನ ಈಗ್ ಖ್ಾತ್ರರಪಡಿಸ್ಕೊಳಿಬೆೀಕು. ಮೀಲಿನ ಉದಾಹರಣೆಯಲಿಲ ಬಳಸ್ದ್ ರಿೀತ್ರಯ 
ವಾದ್ದಂದ್ 1ರಿಂದ್ 9ರವರೆಗಿನ ಎಲೆಗ್ಳು ತಮಮದೆೀ ಗ್ುಂಪಿನ 1, 2 ಅರ್ವಾ 3ನೆೀ ಸಾಾನದ್ ಎಲೆಗ್ಳಾಗಿರುತತವೆ 
ಎಂಬುದ್ನುನ ಗ್ಮನಸ್. ಹಿೀಗಾಗಿ, ಮೊದ್ಲ ಹಂತದ್ಲಿಲ ನಾವು ಎಲೆಗ್ಳನುನ ಕೆೈಗೆತ್ರತಕೊಳುಿವಾಗ್ (T) ಕರಯಯನುನ 
ಬಳಸಬೆೀಕಾಗ್ುತತದೆ.  

ಅಂದ್ರೆ, ರಹಸಯದೆಲೆಯನುನ 16ನೆೀ ಸಾಾನಕೆಕ ತರಲು ನಾವು ಹಂತ III, II ಮತುತ I ರಲಿಲ ಕರಮವಾಗಿ (M), (B), 
(T) ಕರಯಗ್ಳನುನ ಮಾಡುತ್ರತದೆುೀವೆ ಎಂದಾಯಿತು. 

(T) = 0, (M) = 1, (B) = 2 ಹಾಗ್ೂ, 

16 − 1 = 15 = 1×32 + 2×31 + 0×30         (15) 
 
ಆದ್ುರಿಂದ್, ನಮಮ ಉದಾಹರಣೆಯಲಿಲ ರಹಸಯದೆಲೆಯ ಮೀಲೆ 15 ಎಲೆಗ್ಳಿವೆ ಎಂದಾಗಿ, ಅದ್ನುನ (T), (B), (M) 
ಕರಯಗ್ಳನುನ ಕರಮವಾಗಿ ಮಾಡುವುದ್ರಿಂದ್ ಸಾಧಿಸಬಹುದ್ು ಎಂದಾಯಿತು. ಇದ್ು 15ನುನ ತ್ರರಮಾನ ಪದ್ಧತ್ರಯಲಿಲ 
ಬರೆಯುವುದೆೀ ಆಗಿದೆ. 
 

ಗಣಿತರೀತ್ಾಯ ವಿಶೆಿೀಷಣೆ 
ರಹಸಯದೆಲೆಯನುನ ನಗ್ದತ ಸಾಾನಕೆಕ ತರಲು ಏನು ಮಾಡಬೆೀಕು ಎಂದ್ು ಕಂಡುಕೊಳಿಲು ನಾವು ಹಿಂದನ 

ಕಣ್ಕಟ್ಟಿನ ಮೊದ್ಲನೆೀ ಹಂತವನುನ ಪುನಃಪರಿಶೀಲಿಸೊೀಣ್. ರಹಸಯದೆಲೆಯನುನ ಕಟ್ಟಿಗೆ ಸೆೀರಿಸ್ ಅದ್ನುನ 
ತೃಪಿತಯಾಗ್ುವಷ್ುಿ ಕಲಸ್ದ್ ಬಳಿಕ ಆ ಎಲೆ ಮೀಲಿನಂದ್ n0 ಸಾಾನದ್ಲಿಲದೆ ಎಂದಟುಿಕೊಳೆ್ ಿೀಣ್. ಅಂದ್ರೆ, ಈಗ್ ಅದ್ರ 
ಮೀಲೆ n0 – 1 ಎಲೆಗ್ಳಿವೆ ಎಂದಾಯಿತು. ನಾವು ಈಗ್ ಮೀಲೆ ತ್ರಳಿಸ್ರುವಂತೆ ಈ 27 ಎಲೆಗ್ಳನುನ 3 ಗ್ುಂಪುಗ್ಳಲಿಲ 
ಪರತ್ರ ಗ್ುಂಪಲೂಲ 9 ಎಲೆಗ್ಳಿರುವಂತೆ ಹಂಚೊೀಣ್. ರಹಸಯದೆಲೆ ಯಾವ ಗ್ುಂಪಿನಲಿಲದೆ ಎಂದ್ು ಸೂಚ್ಛಸಲು 



ಯಾವುದಾದ್ರೂ ವಿದಾಯರ್ಥಪಗೆ ತ್ರಳಿಸ್. ಈ ಹಂತದ್ಲಿಲ ರಹಸಯದೆಲೆಯು ಗ್ುಂಪಿನ [n0/3] ಸಾಾನದ್ಲಿಲದೆ. ಈಗ್ ನೀವು ಈ 
ಗ್ುಂಪುಗ್ಳನುನ ಕೆೈಗೆತ್ರತಕೊಳುಿವಲಿಲ ಮೂರು ವಿಧ್ಾನಗ್ಳಿವೆ ಎಂಬುದ್ನುನ ಸಮರಿಸ್ಕೊಳಿಿ.  

 

T: ರಹಸಯದೆಲೆಯಿರುವ ಗ್ುಂಪನುನ ಉಳಿದೆರಡು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳ ಮೀಲೆ ಇರಿಸುವುದ್ು  
M: ರಹಸಯದೆಲೆಯಿರುವ ಗ್ುಂಪನುನ ಉಳಿದೆರಡು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳ ಮಧ್ಯದಲ್ಲಿ ಇರಿಸುವುದ್ು ಹಾಗ್ೂ,  
B: ರಹಸಯದೆಲೆಯಿರುವ ಗ್ುಂಪನುನ ಉಳಿದೆರಡು ಗ್ುಂಪುಗ್ಳ ಕೆಳಗೆ ಇರಿಸುವುದ್ು 
 

ಈ ಕರಯಯು (T) ಆದ್ರೆ, ಕಟ್ಟಿನಲಿಲ ರಹಸಯದೆಲೆಯ ಸಾಾನವು ಬದ್ಲಾಗ್ದೆೀ [n0/3] ಸಾಾನದ್ಲೆಲೀ ಇರುತತದೆ. ಈ 
ಕರಯಯು (M) ಆದ್ರೆ, ಕಟ್ಟಿನಲಿಲ ರಹಸಯದೆಲೆಯ ಸಾಾನವು 9 + [n0/3] ಆಗಿರುತತದೆ, ಏಕೆಂದ್ರೆ, ಈಗ್ ರಹಸಯದೆಲೆಯ 
ಗ್ುಂಪಿನ ಮೀಲೆ 9 ಎಲೆಗ್ಳಿರುತತವೆ. ಈ ಕರಯಯು (B) ಆದ್ರೆ, ಕಟ್ಟಿನಲಿಲ ರಹಸಯದೆಲೆಯ ಸಾಾನವು 18 + [n0/3] 
ಆಗಿರುತತದೆ, ಏಕೆಂದ್ರೆ, ಈಗ್ ರಹಸಯದೆಲೆಯ ಗ್ುಂಪಿನ ಮೀಲೆ 18 ಎಲೆಗ್ಳಿರುತತವೆ. ನಾವು ಈ ಕರಯಯನುನ Fa ಎಂದ್ು 
ಸೂಚ್ಛಸ್ದ್ರೆ, 

 
 

ಇಲಿಲ a = 0, 1 ಅರ್ವಾ 2 ಆಗಿರುತತದೆ. ನಾವು ನಡೆಸುವ ಕರಯ (T) ಆದ್ರೆ, a ಬೆಲೆ ಸೊನೆನ ಎಂಬುದ್ನುನ ಗ್ಮನಸ್. 
ಇದೆೀ ರಿೀತ್ರ, ಕರಯ (M) ಆದಾಗ್ a ಬೆಲೆ 1 ಹಾಗ್ೂ ಕರಯ (B) ಆದಾಗ್ a ಬೆಲೆ 2 ಆಗ್ುತತದೆ. ಹಿೀಗಾಗಿ, ನಾವು 
ಆಯಕಮಾಡಿದ್ ಸಂಖ್ೆಯ n ಗೆ, a, b, c ε {0, 1, 2} ಗ್ಳ ಬೆಲೆ ಹಾಗ್ೂ 1 ಮತುತ 27ರ ನಡುವಿನ n0 ಬೆಲೆಯನುನ 
ಕೆಳಗಿನ  

Fc (Fb (Fa (n0))) = n.               (7) 
 

ಸಮಿೀಕರಣ್ಕೆಕ ಅನುಗ್ುಣ್ವಾಗಿ ಕಂಡುಕೊಳಿಲು ಸಾಧ್ಯವಾದ್ರೆ ಈ ಕಣ್ಕಟುಿ ಕೆಲಸಮಾಡುವಂತೆ 
ಮಾಡಬಹುದಾಗಿದೆ. a, b, c ಗ್ಳ ಬೆಲೆಗ್ಳು ನಾವು ಪರತ್ರ ಹಂತದ್ಲೂಲ ಎಲೆಗ್ಳ ಗ್ುಂಪನುನ ಕೆೈಗೆತ್ರತಕೊಳುಿವಾಗ್ (T), 

(M) ಅರ್ವಾ (B) ಕರಯಗ್ಳಲಿಲ ಯಾವುದ್ನುನ ಮಾಡಬೆೀಕು ಎಂಬುದ್ನುನ ನಧ್ಪರಿಸುತತವೆ. ನಾವಿೀಗ್ Fc (Fb (Fa (n0))) 
ಬೆಲೆಯನುನ ಕಂಡುಕೊಳೆ್ ಿೀಣ್: 

 
ಈಗ್, 

 
ಆಗಿರುವುದ್ರಿಂದ್, 

 
ಎಂದಾಗ್ುತತದೆ. ಇದೆೀ ರಿೀತ್ರಯ ತಕಪವನುನ ಮುಂದ್ುವರಿಸ್ದ್ರೆ, 0 < [n0/27] ≤ 1 ಅಗಿರುವುದ್ರಿಂದ್, [n0/33] = 1 

ಆಗಿ, 



 
ಎಂದಾಗ್ುತತದೆ.  

ನಾವಿೀಗ್ ಕಣ್ಕಟ್ಟಿಗೆ ಮರಳಿದ್ರೆ, ಮೀಲಿನ ವಿಶೆಲೀಷ್ಣೆಯು 27 ಎಲೆಗ್ಳ ಕಟ್ಟಿನಲಿಲ ರಹಸಯದೆಲೆಯನುನ n ನ 
ಸಾಾನದ್ಲಿಲ ನೊೀಡಬೆೀಕೆಂದ್ು ಬಯಸ್ದ್ರೆ ನಾವು a, b, c ε {0, 1, 2} ಗ್ಳನುನ n = 9c + 3b + a + 1 ಎಂಬ 
ಸಮಿೀಕರಣ್ವು ಅನವಯವಾಗ್ುವಂತೆ ಕಂಡುಕೊಳಿಬೆೀಕಾಗ್ುತತದೆ ಎಂದ್ು ತ್ರಳಿಸುತತದೆ. ಇದ್ನುನ ಸಂಕ್ೆೀಪವಾಗಿ ಹಿೀಗೆ 
ಬರೆಯಬಹುದ್ು: 

n = (cba)ತ್ರರಮಾನ + 1 

 

ಇಲಿಲ ಕೀಳಪಂಕತಯಲಿಲ ತೊೀರಿಸ್ರುವ “ತ್ರರಮಾನ” ಎಂಬುದ್ು ನಾವು (n – 1) ಅನುನ ತ್ರರಮಾನಪದ್ಧತ್ರಯಲಿಲ 
ಬರೆಯುತ್ರತದೆುೀವೆ ಎಂಬುದ್ನುನ ಸೂಚ್ಛಸುತತದೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, ನಾವು ಆಯಕಮಾಡಿದ್ ಸಂಖ್ೆಯ n = 17 ಆದ್ರೆ, ನಾವು 
9c+3b+a = 16 ಅನವಯವಾಗ್ುವ a, b, c ಗ್ಳನುನ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಬೆೀಕಾಗ್ುತತದೆ. ನಾವೆೀನಾದ್ರೂ 16ನುನ 9ರಿಂದ್ 
ಭಾಗಿಸ್ದ್ರೆ ಭಾಗ್ಲಬಧ 1 ಹಾಗ್ೂ 7 ಶೆೀಷ್ವಾಗಿ ದೊರೆಯುತತದೆ. ಹಿೀಗಾಗಿ, c = 1 ಆಗ್ುತತದೆ. ನಾವು 7ನುನ 3ರಿಂದ್ 
ಭಾಗಿಸ್ದ್ರೆ ಭಾಗ್ಲಬಧ 2 ಹಾಗ್ೂ ಶೆೀಷ್ 1 ದೊರಕ, b = 2 ಆಗ್ುತತದೆ. ಹಾಗ್ೂ, a = 1 ಆಗ್ುತತದೆ. ಆದ್ುರಿಂದ್ 16 = 

121ತ್ರರಮಾನ ಆಗಿ, ನಾವು ಮೂರು ಹಂತಗ್ಳಲಿಲ ಕರಮವಾಗಿ (M), (B), (M) ಕರಯಗ್ಳನುನ ಅನುಸರಿಸಬೆೀಕಾಗ್ುತತದೆ. 
ಇದ್ರಿಂದ್ ರಹಸಯದೆಲೆ 17ನೆೀ ಸಾಾನಕೆಕ ಸರಿಯುವಂತಾಗ್ುತತದೆ. ಇನೊನಂದ್ು ಉದಾಹರಣೆಯಾಗಿ, ನಾವೆೀನಾದ್ರೂ 
ರಹಸಯದೆಲೆ 25ನೆೀ ಸಾಾನವನುನ ಅಲಂಕರಿಸಬೆೀಕು ಎಂದ್ು ಬಯಸ್ದ್ರೆ, ನಾವು ಮಾಡಬೆೀಕರುವುದಷೆಿೀ: 24ನುನ 
ತ್ರರಮಾನಪದ್ಧತ್ರಯಲಿಲ 24 = 2×9 + 2×3 + 0×1; a = 0, b = 2, c = 2 ಬರೆಯುವುದ್ು. ಹಿೀಗಾಗಿ, ಈ ಸಾಾನದ್ಲಿಲ 
ರಹಸಯದೆಲೆಯನುನ ಪಡೆಯಲು ನಾವು ಅನುಸರಿಸಬೆೀಕರುವ ವಿಧ್ಾನವು ಕರಮವಾಗಿ (T), (B), (B) ಆಗಿರುತತದೆ. 
 

ಮಟಕಾತಯ 

ವಿದಾಯರ್ಥಪಗ್ಳಿಗೆ ತ್ರರಮಾನಪದ್ಧತ್ರಯನುನ ಪರಿಚಯಿಸಲು 27 ಇಸ್ಪೀಟೆಲೆಗ್ಳ ಕಣ್ಕಟುಿ ಒಂದ್ು ರೊೀಮಾಂಚಕ 
ವಿಧ್ಾನ. ಈ ಕಣ್ಕಟ್ಟಿನ ಹಿಂದನ ತಕಪವಾದ್ರೂ ಏನು ಎಂದ್ು ವಿದಾಯರ್ಥಪಗ್ಳು ತಲೆಕೆಡಿಸ್ಕೊಳುಿವಂತೆ ಮಾಡಿತು. ಇದೆೀ 
ಕಣ್ಕಟಿನುನ ವಿದಾಯರ್ಥಪಗ್ಳಿಗೆ ಅನೆೀಕ ಬಾರಿ ತೊೀರಿಸ್ದ್ುರಿಂದ್ ವಿದಾಯರ್ಥಪಗ್ಳು ಕೊನೆಗೆ ಒಂದ್ು ವಿನಾಯಸವು 
ಹೊರಹೊಮುಮವುದ್ನುನ ಗ್ಮನಸುವಂತಾಯಿತು. ಈ ಇಂದ್ರಜಾಲವನುನ ಬಳಸ್ಕೊಂಡು ವಿದಾಯರ್ಥಪಗ್ಳು 
ತ್ರರಮಾನಪದ್ಧತ್ರಯ ಬಗೆೆ ಕಲಿಯಲು ಉತಾ್ಹತೊೀರುವಂತೆ ಮಾಡುವಲಿಲ ನಾವು ಯಶ್ಸ್ವಗ್ಳಾದೆವು.  

 
ತ್ರರಮಾನಪ್ದಧತ್ರ 

ತ್ರರಮಾನಪದ್ಧತ್ರಯಂದ್ರೆ 3ರ ಘಾತಗ್ಳ ಗ್ುಣ್ಲಬಧಗ್ಳಾಗಿ ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳ ವಿಸತರಣೆ ಎಂದ್ರ್ಪ. ನಮಮಲಿಲ ಹಲವರಿಗೆ ದವಮಾನಪದ್ಧತ್ರಯ 
ಪರಿಚಯ ಇರುತತದೆ. ಇದ್ರಲಿಲ ನಾವು 0 ಮತುತ 1 ಎರಡಂಕಗ್ಳನುನ ಮಾತರ ಬಳಸ್ ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳನುನ ಸೂಚ್ಛಸುತೆತೀವೆ. ದವಮಾನಪದ್ಧತ್ರಯಲಿಲ 
ನಾವು ಸಾವಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳನುನ 2ರ ವಿಭಿನನ ಘಾತಗ್ಳ ಮೊತತಗ್ಳಾಗಿ ಬರೆಯುತೆತೀವೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, 
6 = 1x22 + 1x21 + 0x20= (110)ದವಮಾನ, 

7 = 1x22 + 1x21 + 1x20 = (111) ದವಮಾನ, 

11 = 1x23 + 0x22 + 1x21 + 1x20 = (1011) ದವಮಾನ, 

19 = 1x24 + 0x23 + 0x22 + 1x21 + 1x20 = (10011) ದವಮಾನ, 

ಇತಾಯದ. ಪರತ್ರ ಸಾವಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ೆಯಯನೂನ ಒಂದ್ು ಅನನಯರೂಪದ್ಲಿಲ 2ರ ವಿಭಿನನ ಘಾತಗ್ಳ ಮೊತತವನಾನಗಿ ವಿಸತರಿಸ್ ಬರೆಯಬಹುದಾಗಿದೆ 
ಎಂಬ ತರ್ಯ ಈ ಪದ್ಧತ್ರಯ ಆಧ್ಾರಸತಂಭವಾಗಿದೆ. ಇಲಿಲ “ಅನನಯ” ಎಂದ್ರೆ ಈ ರಿೀತ್ರ ಮೊತತವನುನ ಬರೆಯಲು ಏಕೆೈಕ ವಿಧ್ಾನವಿದೆ ಎಂದ್ರ್ಪ. 
ಸಂಖ್ೆಯಯಂದ್ರ ಇಂತಹ ವಿಸತರಣೆಯಲಿಲ 2ರ ಪರತ್ರ ಘಾತವೂ ಇರುತತದೆ ಅರ್ವಾ ಇರುವುದಲಲ. ಇದ್ುರೆ, ಆ ಸಾಾನವನುನ 1ರಿಂದ್ಲೂ, 
ಇಲಲದದ್ುರೆ 0 ಯಿಂದ್ಲೂ ಸೂಚ್ಛಸಲಾಗ್ುತತದೆ. 



ಇದೆೀ ರಿೀತ್ರ, ಪರತ್ರ ಸಾವಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ೆಯಯನೂನ 3ರ ಘಾತಗ್ಳ ಮೊತತವಾಗಿ ವಿಸತರಿಸ್ ಬರೆಯಬಹುದಾಗಿದೆ. ಆದ್ರೆ, ಇಲಿಲ ನಾವು “3ರ ವಿಭಿನನ 
ಘಾತಗ್ಳ ಮೊತತವಾಗಿ” ಬರೆಯಲಾಗ್ುವುದಲಲ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, 6ನುನ 3ರ ವಿಭಿನನ ಘಾತಗ್ಳ ಮೊತತವಾಗಿ ಅಭಿವಯಕತಸಲು ಸಾಧ್ಯವಿಲಲ. ನಾವು 
ಪರತ್ರ ಸಾವಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ೆಯಯನೂನ 3ರ ಘಾತಗ್ಳ ಮೊತತವಾಗಿ ಅಭಿವಯಕತಸಬೆೀಕೆಂದ್ರೆ ಕೆಲವು ಮಾಪಾಪಟುಗ್ಳನುನ ಮಾಡಿಕೊಳಿಬೆೀಕಾಗ್ುತತದೆ. 
ನಾವು ಪರತ್ರ ಘಾತವನೂನ ಬಳಸದರಲು, ಒಮಮ ಬಳಸಲು ಅರ್ವಾ ಎರಡು ಸಲ ಬಳಸಲು ಸಮಮತ್ರಸ್ದ್ರೆ ಇದ್ನುನ ಮಾಡಲು 
ಸಾಧ್ಯವಾಗ್ುತತದೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, 
4 = 1x31 + 1x30 = (11)ತ್ರರಮಾನ, 

5 = 1x31 + 2x30 = (12)ತ್ರರಮಾನ, 

6 = 2x31 + 0x30 = (20)ತ್ರರಮಾನ, 

7 = 2x31 + 1x30 = (21)ತ್ರರಮಾನ, 

8 = 2x31 + 2x30 = (22)ತ್ರರಮಾನ, 

ಇತಾಯದ. ಮೀಲಿನ ಪರತ್ರ ಅಭಿವಯಕತಯೂ ಅನನಯವಾಗಿದೆ. 
 

ಉಲೆಿೀಖಗಳು 
1. https://www.youtube.com/watch?v=gcgvFTfOpD8 

2. ಗಾಡನಪರ್, ಮಾಟ್ಟಪನ್. ಮಾಯರ್ಮಾಟ್ಟರ್ಕ್, ಮಾಯಜಿರ್ಕ ಎಂಡ್ ಮಿಸಿರಿ. ಡೊೀವರ್ ಪಬಿಲಕೆೀಷ್ನ್್ 1956. 

ಸ್ಟಹಾಸ್ ಸ್ಾಹಾ ಅವರು ಕೊಯಮತೂತರಿನ “ಈಶ್ ಹೊೀಮ್ ಸೂಕಲ್ಸ”ನಲಿಲ 9-12ನ ೇ ತರಗತಿಯ ಮಕ್ಕಳಿಗ  ಗಣಿತ ಬ  ೇಧಿಸುತ್ತಾರ . “ಈಶ” ಸ ೇರುವ 
ಮುನ್ನ ಅವರು ಜೇವವಿಮತ ವಲಯದಲಿ್ಲ ವಿಮಾಗ್ಣ್ಕರಾಗಿ ಕ ಲಸಮತಡುತಿಾದದರು. ಐಐಟಿ ಕತನ್ುುರದಿಂದ ಭೌತಶತಸರದಲಿ್ಲ ಸತನತಕ  ೇತಾರ 
(ಇಂಟ್ಟಗೆರೀಟ್ಟಡ್) ಪದವಿ ಪಡ ದ ಇವರು ಮುಂಬೆೈನ “ಇಿಂದರತ ಗತಿಂಧಿ ವಿಕಾಸ್ ಅನುಸಂಧ್ಾನ್” ಸಂಸೆಾಯಿಂದ್ ಅರ್ಪಶಾಸರದ್ಲಿಲ ಎಂಫಿಲ್ಸ ಪದ್ವಿಯನೂನ, 
ಅಮೀರಿಕಾದ್ ಮಿನೆಸೊೀಟ ವಿಶ್ವವಿದಾಯಲಯದಂದ್ “ಹಣ್ಕಾಸು ಆರ್ಥಪಕತೆ”ಯಲಿಲ ಡಾಕಿರೆೀಟ್ಸ ಪದ್ವಿಯನೂನ ಸಂಪಾದಸ್ದಾುರೆ. ಇವರನುನ 
ಸಂಪಕಪಸಬಹುದಾದ್ ಮಿಂಚಂಚೆ ವಿಳಾಸ: suhas.s@ishahomeschool.org. 
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