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foKku&f'k{k.k o Hkk"kk dk vUrlZEcUèk 

& vfer dqyJs"B 

 

xf.kr fo"k; ds ckjs esa vke èkkj.kk gS fd ;g la[;kvksa] lehdj.kksa rFkk 

js[kkvksa dk rkuk&ckuk gS rFkk blds iBu&ikBu esa Hkk"kk dh Hkwfedk 

ux.; gSA Ldwyh Lrj ij ns[kk x;k gS fd cgqr ls fo|kFkÊ tks fgUnh] 

vxzst+h rFkk vU; Hkk"kkvksa esa lkekU; çn'kZu djrs gSa] os Hkh xf.kr esa 

vPNs vad ikus esa l{ke gksrs gSaA lqçfl) [kxksy'kkL=h xSyhfy;ks dh 

vU;ksfä gS fd xf.kr Lo;a ,d Hkk"kk gS ftlesa lewph ç—fr ds jgL; 

x<+s x;s gSaA rks D;k xf.kr dh Hkk"kk gh lokZsifj gS vkSj bldk vfLrRo 

çk—frd Hkk"kkvksa ls LorU= gS\ D;k ;g fu"d"kZ mfpr gS fd xf.kr dh 

vewrZ voèkkj.kk,¡ l'kä :i ls lEçsf"kr djus ds fy, Hkk"kk dk 

vifj"—r :i gh i;kZIr gS\ 

bl ipsZ esa xf.kr vkSj Hkk"kk ds vUrlZEcUèk ij fopkj fd;k x;k gSA 

dbZ mnkgj.kksa ds ekè;e ls ;g n”kkZ;k x;k gS fd xf.kr dh 

vfrfuHkZjrk rFkk Hkk"kk dh vogsyuk u dsoy fo"k;&oLrq ds lVhd 

lEçs"k.k dks dfBu cukrh gS cfYd fo|kFkÊ ds eu esa xf.kr dh fo—r 

Nfo dk fuekZ.k Hkh djrh gSA  

 

foKku dks dSls ifjHkkf"kr fd;k tk;s\ Hkk"kk D;k gS vkSj bls dSls ifjHkkf"kr 

fd;k tkuk pkfg,\ bu nksuksa gh ç'uksa ij dksbZ lkoZf=d lgefr lEHko ugha 

yxrhA Hkk"kk vkSj foKku nksuksa gh O;kid o ifjorZu'khy gSa rFkk 

ekuo&lH;rk ds vkèkkj LrEHk gSaA ;g Hkh Li"V ugha gS fd Hkk"kk dh mRifÙk 

igys gqbZ gksxh ;k fQj foKku dhA ;fn vkx dh [kkst dks foKku dk çFke 

lQy ç;ksx ekuk tk;s rks D;k ml le; rd euq"; us cksyuk lh[k fy;k 

gksxk\ D;k lkadsfrd lEçs"k.k Hkk"kk ugha gS\ ;fn p‚Eldh
1
 ds 'kCnksa esa le>us 

dk ç;kl djsa rks ,d ifjfer 'kCn&leqPp; ls fufeZr lhfer 'kCnksa okys 

okD;ksa dk ladyu gh Hkk"kk gS rFkk bl 'kCn&leqPP; ls okD;ksa ds fuekZ.k 

djus dh ;qfDr ml Hkk"kk dk O;kdj.k gSA lkadsfrd lEçs"k.k ls ys dj 

p‚ELdh dh Hkk"kk dh voèkkj.kk dk vUrjky lewph ekuo&lH;rk dk bfrgkl 

gSA bl nkSjku foKku o Hkk"kk nksuksa ,d&nwljs dks le`) djrs gq, fodflr 
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gksrs jgsA bl fodkl&;k=k esa çk—frd Hkk"kkvksa ds ekè;e ls tc foKku Lo;a 

dks O;Dr djus esa vleFkZ jgk rc mlus xf.krh; lw=ksa o lajpukvksa ds Bksl 

rkfdZd èkjkry dk lgkjk ys dj u;h voèkkj.kkvksa dh uhao j[khA mnkgj.kkFkZ] 

l=goha 'krkCnh ds i'pkr HkkSfrdh; ladYiukvksa esa dSYdqyl dh Hkk"kk dh 

Hkwfedk ls u dsoy foKku le`) gqvk] cfYd Hkk"kk esa ^rkR{kf.kd* 'kCn dks Hkh 

,d lVhd vFkZ feykA bldh ppkZ ge vkxs djsaxsA xf.kr ds O;kid Lo:i 

dks çdkf'kr djrs gq, lqçfl) [kxksy'kkL=h xSyhfy;ks
2
 us dgk Fkk fd xf.kr 

Lo;a ,d Hkk"kk gS ftlesa lewps czãk.M ds xw<+ jgL; x<+s x;s gSaA xSyhfy;ks 

ds bl dFku dks p‚Eldh
1
 vFkok g‚dsV

4
 dh Hkk"kk dh dlkSfV;ksa ij ij[kus 

ds ctk; mls ,d miek ds :i esa ysuk gh mfpr gksxkA p‚ELdh O;kdj.k ds 

ekè;e ls Hkk"kk dks le>krs gSa] ftlesa dqN lhfer fpàksa ls cus gq, okD;ksa dks 

O;kdjf.kd fu;eksa ds vkèkkj ij ,d Hkk"kk esa Li"V :i ls Loh—r ;k vLoh—

r fd;k tkrk gSA ;g –f"Vdks.k dqN isphnk vo'; gS] ijUrq Hkk"kk ds bl 

fo'ys"k.k us gh vkèkqfud dEI;wVj foKku dh uhao j[kh gSA dEI;wVj çksxzkfeax 

dh Hkk"kk,¡ blh ij vkèkkfjr gSaA ogha g‚dsV us çk—frd Hkk"kkvksa ds 

èoU;kRed&Jo.kkRed xq.kksa dks dsUæ esa j[krs gq, mUgsa 13 y{k.kksa ds vkèkkj 

ij ifjHkkf"kr fd;k gSA ge p‚ELdh vkSj g‚dsV ds fo'ys"k.kksa dh xqRFkh esa u 

my> dj flQ+Z ;g le>saxs fd Hkk"kk fopkjksa vkSj voèkkj.kkvksa ds lEçs"k.k dk 

ekè;e gSA foKku vkSj xf.kr dh voèkkj.kkvksa dk lEçs"k.k] iqf"V vkSj fodkl 

Hkh Hkk"kk ds ekè;e ls gh gks ldrk gSA vr% bruk rks r; gS fd Hkk"kk] foKku 

vkSj xf.kr ds ijLij vUrlZEcUèk dks fdlh Hkh n`f"Vdks.k ls udkjk ugha tk 

ldrkA 

ij orZeku esa D;k ;g vUrlZEcUèk Ldwyh Lrj ij] fo'ks"k dj mPp ekè;fed 

d{kkvksa ds lUnHkZ esa] foKku vkSj xf.kr&f'k{k.k esa –f"Vxkspj gksrk gS\ 'kk;n 

ugha! ;g ,d ;FkkFkZ gS fd Hkk"kk dh vogsyuk dh d+her ij fo|kFkÊ foKku 

vkSj xf.kr fo"k;ksa esa ikjaxr gksus dk Hkze iky jgs gSaA blds ifj.kkeLo:i os 

lrgh Lrj ij dqN jVh&jVk;h rjd+hcksa dk ;kfU=d ç;ksx dj fo"k; dh 

xgjkbZ esa tkus ls cp jgs gSaA vc Hkk"kk fdl çdkj ,d oSKkfud ;k xf.krh; 

lksp dks çHkkfor dj ldrh gS] bls ,d ?kVuk ds ekè;e ls le>rs gSaA d{kk 

12 esa vPNs vadksa ls mÙkh.kZ gq, dqN fo|kfFkZ;ksa us eq>ls ç'u fd;k] Þlj] D;k 

vkèkqfud xf.krKksa dks π dk eku 'kq) :i ls irk gS\ß eSaus çfriz”u fd;k] 

ÞD;k π ,d la[;k gS\ß bl ij dqN fo|kFkÊ cksys] Þgk¡] ij ;g ,d vifjes; 

la[;k gSAß eSaus fQj iwNk fd ,d la[;k ds eku ls mudk D;k vfHkçk; gS\ 
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mnkgj.kkFkZ] la[;k 2 dk eku D;k gS\ dqN vkSj dqjsnus ij irk pyk fd 

n'keyo&ç.kkyh esa π ds fu:i.k dks gh os mldk eku dg jgs FksA ;gk¡ 

x+yrh fo|kfFkZ;ksa dh ugha] cfYd ml f'k{kk&ç.kkyh dh gS ftlus mUgsa 

ifjHkk"kkvksa esa vkus okys 'kCnksa ls [ksyuk ugha fl[kk;kA muds ewy esa tk dj 

mu 'kCnksa dks jkst+ejkZ dh ft+Unxh ls tksM+uk ugha fl[kk;kA dbZ fo|kfFkZ;ksa dks 

foKku ls dgha vfèkd Hk; mldh 'kCnkoyh ls gksrk gSA Þbrus cM+s&cM+s uke 

dSls ;kn djrs] blhfy, foKku ugha fy;kß] ,slh ckrsa vDlj lquus dks fey 

tkrh gSaA f'k{kd vius Hkk"kkbZ dkS'ky ls ,slk Hk; nwj dj ldrk gSA cM+s 'kCnksa 

dks rksM+ dj muds ckjs esa fpUru djuk vkSj VwVs gq, 'kCnksa dh rqyuk vU; 

oSKkfud lUnHkksZa esa ç;ksx gksus okys 'kCnksa ls djuk ,sls ç;ksx gSa tks 

foKku&f'k{k.k dks #fpdj rks cukrs gh gSa] lkFk&gh&lkFk fo|kFkÊ dks Hkk"kk ds 

çfr laosnu'khy Hkh djrs gSaA mnkgj.k ds fy, ^QksVksu* ;k ^QksVksbysfDVªd 

bQsDV* dh ppkZ djrs le; ^QksVksflUFksfll* dh Hkh ;kn fnyk nh tk;s vFkok 

^ekbØksLdksi* dh ckr djrs le; ^ekbØksehVj* vkSj ^LVsFkksLdksi* dk Hkh ft+Ø+ 

gks rks fo|kFkÊ 'kCnkoyh ds oSKkfud Lo:i ls Hkh ifjfpr gksaxs vkSj Lo;a Hkh 

dqN et+snkj 'kCnksa dh jpuk djus ds fy, çsfjr gksaxsA blds vykok f}Hkk"kh 

fo|kfFkZ;ksa dks ,sls 'kCnksa dk vuqokn djus ds ckn ,d nwljh Hkk"kk esa rqyuk 

djus ds fy, Hkh dgk tk ldrk gSA eq[; ckr ;g gS fd os 'kCnkofy;ksa dks 

lajpukRed –f"Vdks.k ls xzg.k djrs gq, vkxs c<+sa] u fd ,d dfBu Lisfyax 

vFkok ,d çrhd ds :i esaA   

çrhdksa dks jV dj mlh dks voèkkj.kk eku ysus dh leL;k xf.kr esa vDlj 

vkrh gSA çk;% fo|kfFkZ;ksa ds fy, la[;k dk vFkZ 10 vadksa dh djkekr ls cus 

,d çrhd ds :i esa gh gksrk gSA eSa vDlj fo|kfFkZ;ksa ls iwNrk gw¡ fd 1 vkSj 

0-99999999--- esa dkSu&lh la[;k cM+h gS\ ges'kk mÙkj vkrk gS fd 1 cM+h 

la[;k gS vkSj lkFk gh ;g Hkh crkrs gSa fd 0-99999999--- rks 1 dh rjQ+ c<+ 

jgk gS] ij 1 ds cjkcj ugha gS! ,slk dgrs le; fo|kFkÊ ;g ugha le> ikrs 

fd igys rks os Hkk"kk dk x+yr ç;ksx dj jgs gksrs gSaA vkSj nwljs ;g fd 

muds ,slk dgus esa vkèkkjHkwr voèkkj.kkRed =qfV Hkh gSA vkf[k+j bl ckr dk 

rks dksbZ vFkZ gh ugha gS fd ,d fuf'pr la[;k nwljh fuf'pr la[;k dh vksj 

c<+ jgh gS! mijksDr ç'u esa okLrfodrk ;g gS fd 0-99999999--- vkSj 1 

cjkcj gSa] D;ksafd buds chp esa rks dksbZ la[;k gS gh ugha! n'keyo&ç.kkyh esa 

fdlh la[;k dks fu:fir djus ds fHkUu rjhd+s gks ldrs gSa bl rF; ij dHkh 
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gekjs ikBîØe esa cy ugha fn;k x;kA ,sls esa u flQ+Z fo|kfFkZ;ksa dh le> 

dPph jgrh gS] cfYd vutkus gh os Hkk"kk ds x+yr ç;ksx Hkh djrs gSaA 

dbZ ckjhfd;ksa dks fo|kfFkZ;ksa rd igq¡pkus ds fy, Hkk"kk ds ifj"—r :i dh 

vko';drk gksrh gSA fdlh rF; dks ljy 'kCnksa esa le>kuk ,d dyk gS] 

ijUrq ;fn ;gh ljy 'kCn fdlh ladYiuk vFkok fopkj dks vkèks&vèkwjs rkSj 

ij lEçsf"kr djrs gksa rks ;g vfr&ljyhdj.k gSA bl fLFkfr esa f'k{kd dks 

pkfg, fd og fo|kfFkZ;ksa esa Hkk"kk dh le> dks Hkh c<+krs gq, mUgsa ;g fo”okl 

fnyk;s fd D;ksa ml ifjfLFkfr fo'ks"k esa ljy 'kCnksa dk ç;ksx mfpr ugha gSA 

bl lEcUèk esa xzScuj
5
 ds çfl) vkys[k ßgw xso ;w fn ,IlkbyuÞ dk ft+Ø+ 

djuk çklafxd gksxkA bl ys[k dk vkjEHk dqN bl çdkj gS % 

fo|kFkÊ % ,d dkj dh xfr 50 ehy çfr ?k.Vk gSA bldk D;k vFkZ 

gqvk\ 

f'k{kd % bldk vFkZ gqvk fd fdlh Hkh 𝜀 >  0 ds fy,] ,d ,slk 𝛿 >

 0 fo|eku gS fd −𝛿 <  𝑡2 − 𝑡1  <  𝛿 gksus dh n'kk esa vko';d :i 

ls −𝜖 <  
𝑠2−𝑠1

𝑡2−𝑡1

− 50 <  𝜖 lR; gksxkA 

fo|kFkÊ % gs Hkxoku! fdlh us ,slk lkspk Hkh dSls\ 

 

D;k ,d vklku&ls ç'u dk mÙkj nsus ds fy, f'k{kd dks ,slk vthcksxjhc 

okD;&foU;kl cukuk vko';d Fkk\ ;fn ;g ekuk tk;s fd dkj ,d leku 

xfr ls py jgh Fkh] rks fuf'pr gh f'k{kd dk ,slk dguk tfVy FkkA ,d 

leku xfr dh fLFkfr esa rks xfr dks bdkbZ le; esa pyh x;h nwjh dgk gh 

tk ldrk FkkA ;gk¡ f'k{kd us rkR{kf.kd xfr dks nwjh o le; ds oØ dh 

ço.krk ds :i esa O;Dr djus dk ç;kl fd;k gSA lkFk gh mlus ço.krk dh 

ifjHkk"kk ls Hkh fo|kFkÊ dk ifjp; djk;k gSA ij D;k ;g lc ljy 'kCnksa esa 

,d vke cksypky dh Hkk"kk ds :i esa dguk lEHko ugha Fkk\ bl f'k{kd dh 

vkykspuk djuk dfBu dke ugha gSA ijUrq fdlh Hkh voèkkj.kk dks lVhd :i 

ls lEçsf"kr djus ds mís'; ls dbZ ifjHkk"kkvksa dks vke cksypky dh Hkk"kk esa 

O;Dr djuk lEHko ugha gSA mi;ZqDr mnkgj.k rkR{kf.kd dh voèkkj.kk dks 

xf.krh; Hkk"kk esa çLrqr djrk gSA bl mnkgj.k ds lUnHkZ esa gesa ;g le>uk 

gksxk fd foKku esa rkR{kf.kd dh voèkkj.kk dh uhao cl dqN gh 'krkCnh igys 

U;wVu us j[kh vkSj bl voèkkj.kk dks le>kus ds fy, fdlh Hkh çk—frd Hkk"kk 
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esa miyCèk mfpr 'kCnksa o okD;&foU;kl ds vHkko esa mls dSYdqyl dh [kkst 

djuh iM+hA dSYdqyl dh bl u;h Hkk"kk esa okD; ßlaosx ifjorZu dh nj gh 

cy gSÞ ek= 𝐹 =
𝑑𝑝 

𝑑𝑡
  ftruk NksVk jg x;kA dSYdqyl ekuoh; Kku ds 

bfrgkl esa ,d ehy dk iRFkj Fkh vkSj bl çdkj cl dqN gh lfn;ksa igys 

LFkkfir gqbZ rkR{kf.kd dh ladYiuk dks f'k{kd }kjk fo|kFkÊ dks ljy 'kCnksa esa 

le>kus dh vis{kk djuk U;k;ksfpr ugha gksxkA bl çdkj Øekuqxr :i ls 

u;s 'kCnksa vkSj fpàksa dks lVhd vFkksZa esa ck¡èk dj u;h [kkst vkSj le> dks 

laf{kIr :i esa çLrqr djus dh çfØ;k esa foKku ds lkFk&lkFk Hkk"kk dh 

le`f) Hkh gksrh jgh gSA dbZ 'kCn vkSj okD;&foU;kl foKku ds lgkjs gh 

thfor jgs gSaA lkFk&gh&lkFk bl çfØ;k esa fpàksa ij vkèkkfjr Hkk"kk ;kuh fd 

xf.krh; :i esa foKku dh vfHkO;fDr Hkh çcy gksrh jghA dqN lUnHkksZa esa rks 

xf.kr dks gh foKku dh Hkk"kk ds :i esa Lohdj dj fy;k x;kA 

okD;&foU;kl esa 'kCnksa dh gsjkQsjh ls vFkZ dk vuFkZ gksus dh lEHkkouk gksrh 

gS vkSj tc ekeyk xf.kr dh ladYiuk ls tqM+s fdlh okD; dk gks rks vFkZ dk 

vuFkZ gksuk vo';EHkkoh gS! fo|kFkÊ vkSj f'k{kd ds mi;ZqDr laokn esa 𝜀 >

 0  vkSj 𝛿 >  0 dh vnyk&cnyh djds cuk okD; dqN vFkZ rks ns ldrk gS] 

ijUrq og vFkZ xfr dh voèkkj.kk ls dkslksa nwj gksxkA çk—frd Hkk"kk vkSj 

xf.kr nksuksa esa gh vewrZrk fo|eku gSA gkyk¡fd Hkk"kk dh vewrZrk vke 

cksypky ds okD;ksa esa mruh çdV ugha gksrh] ftruh fd ,d nk'kZfud ds 

dFku esa vFkok ,d dfo dh dYiuk esaA bl –f"V ls vewrZrk fdlh Hkk"kk dk 

ugha] cfYd ml Kku dk rRo gS tks ml Hkk"kk ds ekè;e ls çdV fd;k tkrk 

gSA   

Hkk"kk esa rkfdZd o çfrcUèkkRed 'kCnksa dh mis{kk ds dkj.k Ldwyh Lrj ij 

xf.kr ds lEcUèk esa dqN HkzkfUr;k¡ vo'; jgrh gSaA ,d vè;kid us cPpksa ls 

iwNk fd ;fn rqEgkjs ikl ik¡p lsc gSa] ftuesa ls rqeus nks lsc vius HkkbZ rks ns 

fn;s rks vc rqEgkjs ikl fdrus lsc cps\ bl ij ckyd us dgk] Þvkidh ;g 

èkkj.kk fd eSa vius lsc fdlh dks ns nw¡xk] =qfViw.kZ gSA eq>s vius lscksa dh j{kk 

djuk Hkyh&Hkk¡fr vkrk gSA vr% vkidk ç'u x+yr gSAß ;gk¡ Li"V gS fd 

ckyd us vè;kid ds ç'u esa ^;fn* 'kCn dh mis{kk djrs gq, ;g fu"d"kZ 

fudkyk fd vè;kid pkgrk gS fd ckyd nks lsc vius HkkbZ dks ns nsA ;g 

mYys[k gkL;kLin gks ldrk gS] ijUrq Lukrd Lrj ij i<+us okys vusd 

fo|kFkÊ Hkh dqN lerqY; ç'u nwljs :i esa iwNrs gSaA os dgrs gSa fd nks dFkuksa 

¼d½ o ¼[k½ ds fy, ;g n'kkZuk fd ¼d½ ds lR; gksus dh fLFkfr esa ¼[k½ Hkh 
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fuf'pr :i ls lR; gksxk ¼vFkkZr ¼d½ → ¼[k½ fl) djuk½ rc rd vFkZiw.kZ 

ugha gS tc rd Lo;a ¼d½ dh lR;rk dh tk¡p u dj yh tk;sA ;gk¡ iqu% 

çfrcUèkkRed 'kCn ^;fn* dh mis{kk djrs gq, fo|kFkÊ us viuh vèkwjh le> 

cuk;h gSA blh çdkj fo|kFkÊ ¼d½ → ¼[k½ rFkk ¼[k½ → ¼d½ esa foHksn dj 

ikus esa l{ke ugha gksrsA bl foHksn dks Li"V :i ls tkuus ds fy, Hkk"kk esa 

'kCnksa ds NksVs&ls gsjQsj ds ifj.kkeLo:i muds vFkksZa esa gksus okys o`gr vUrj 

dh le> gksuh pkfg,A 

,d vkSj mnkgj.k ysrs gSa tgk¡ mPp ekè;fed d{kkvksa esa çk;% lHkh fo|kFkÊ 

vuqeku vkSj çk—frd Hkk"kkvksa }kjk lEçsf"kr 'kCnksa ds vkèkkj ij viuh le> 

cukrs gSa vkSj muesa ls vfèkdka'k vkthou vius çFke ç;kl esa cuh bl Nfo 

ls NqVdkjk ugha ikrsA vc ;s rhu O;atd nsf[k,] 

¼d½ 𝑎 = 1 + 2 + 3 + 4 + 5 + 6 + 7 + 8 +··· 

¼[k½  𝑏 = 1 +
1

2
+

1

4
+

1

8
+

1

16
+ ⋯ 

¼x½  𝑐 = 1 +
1

2
+

1

3
+

1

4
+

1

5
+

1

6
+ ⋯ 

 

O;atd ¼d½ esa pw¡fd çR;sd in esa mÙkjksÙkj cM+h la[;k tqM+rh tk jgh gSA vr% 

fo|kFkÊ ;ksxQy 𝑎 dks vuUr dgsaxsA vc blh ckr dks vkxs c<+krs gq, ns[krs 

gSa fd O;atd ¼[k½ esa mÙkjksÙkj NksVh la[;k tqM+rh tk jgh gS vkSj ftu 

fo|kfFkZ;ksa dk xq.kksÙkj Js.kh ls ifjp; gS os rqjUr 𝑏 dh x.kuk dj ysaxsA vc 

ckr djrs gSa O;atd ¼x½ dhA ;gk¡ Hkh O;atd ¼[k½ dh rjg çR;sd in esa 

NksVh la[;k tqM+rh tk jgh gSA ;fn bu fo|kfFkZ;ksa dks crk;k tk;s fd 

;ksxQy 𝑐 Hkh vuUr gS rks ;g mUgsa fofp= yxsxkA ;g la[;kvksa ds çfr 

mudh le> ds ijs gSA vc ,slk D;ksa gqvk\ dkSu&lk ;ksxQy vuUr gS vkSj 

dkSu&lk ;ksxQy ,d ifjfer la[;k\ vius vuqeku ds vkèkkj ij ;g dg 

nsuk fd ;fn vkxs ds in mÙkjksÙkj NksVs gksrs tk;saxs rks iwjh Js.kh dk ;ksxQy 

ifjfer gksxk] lgh ugha gSA bls lVhd :i ls le>uk vfHklkjh vkSj vilkjh 

Jsf.k;ksa dk vè;;u gS rFkk ;g Hkh xzScuj ds mi;ZqDr fo|kFkÊ&f'k{kd laokn 

dks le>us tSlk gh fDy"V gSA bl fLFkfr esa Hkh çk—frd Hkk"kkvksa ds LFkku 

ij xf.kr dh Hkk"kk gh ladYiuk dks lVhd :i ls O;Dr djrh gSA gkyk¡fd 

xf.kr dh ,slh fDy"V Hkk"kk ds lhèks ç;ksx ls igys f'k{kd dks pkfg, fd og 

vke cksypky dh Hkk"kk esa fo|kfFkZ;ksa dks u;h ladYiuk ds çfr çsfjr djrs gq, 
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mUgsa ;g fo”okl fnyk;s fd ml ladYiuk dks le>us vkSj eu esa Bhd çdkj 

ls lgst dj j[kus ds fy, Hkk"kk dk ifj"—r Lo:i rFkk xf.kr ds fpàksa dk 

ç;ksx D;ksa vko';d gSA tks n`f"Vxkspj gS vFkok lhèks bfUæ;cksèk dh lhek ds 

Hkhrj gS mls çk—frd Hkk"kk,¡ vklkuh&ls O;Dr dj ikrh gSaA bl n`f"V ls 

vfr lw{e vkSj vuUr nksuksa gh ,slh voèkkj.kk,¡ gSa ftudks vuqeku ds vkèkkj 

ij rks cl vkaf'kd :i ls le>us dk ç;kl Hkj fd;k tk ldrk gS] ijUrq 

budk lVhd lEçs"k.k djus esa xf.krh; fpàksa esa fyfic) Hkk"kk gh l{ke gSA 

xf.krh; fpà çk—frd Hkk"kkvksa ds 'kCnksa dh rjg vFkksZa dh [kkst esa ikBd dh 

O;fDrxr O;k[;k ij vkfJr ugha gksrsA lkFk gh bu fpàksa }kjk fdlh 

ladYiuk vFkok rF; dk çLrqrhdj.k de&ls&de LFkku esa fd;k tk ldrk 

gSA Hkkjrh; xf.krK czãxqIr
6
 }kjk jfpr czãLQqVfl)kUr ds vBkjgosa vè;k; 

ds 'yksd 64&65 dks ns[krs gSa] tks fd okLro esa ,d lw= gSA 

ewya f}èks"VoxkZn~ xq.kdxq.kkfn"V¸rfoghukPpA 

vk|oèkks xq.kdxq.k% lgkUR;?kkrsu —reUR;eAA 

otzoèkSD;a çFkea ç{ksi% {ksioèkrqY;%A 

ç{ksi'kksèkdârs ewys ç{ksids :isAA 

 

bu iafDr;ksa esa fufgr xf.krh; fopkj dh egÙkk vkSj xgjkbZ vius le; ls 

dkslksa vkxs gSA ;s iafDr;k¡ ml le; fy[kh x;h Fkha tc xf.krh; fopkj dks 

O;Dr djus ds fy, çk—frd Hkk"kk dk ç;ksx fd;k tkrk FkkA Li"V gS fd ;g 

'kCn&p;u o foU;kl ml le; dh cksypky dh Hkk"kk ls dgha vfèkd fDy"V 

Fkk vkSj vke tuekul dh le> ds ijs HkhA vr% fofp= fpàksa dks vke O;fDr 

dks xf.kr ls nwj djus dk nks"kh ugha Bgjk;k tk ldrkA orZeku 

fu:i.k&ç.kkyh ds vuqlkj bu iafDr;ksa esa czãxqIr us dgk gS fd 

(𝑚1
2 − 𝑑𝑛1

2)(𝑚2
2 − 𝑑𝑛2

2) = (𝑚1𝑚2 + 𝑑𝑛1𝑛2)2 − 𝑑(𝑛1𝑚2 + 𝑚1𝑛2)2 

dkykUrj esa ;g 'yksd isy lehdj.k ds gy dh fn'kk esa ehy dk iRFkj 

lkfcr gqvk vkSj xf.kr ds dqN {ks=ksa esa vHkh Hkh blds vU; Lo:iksa ij 'kksèk 

py jgk gSA 

la[;kvksa dk fu:i.k nl dh ?kkrksa ds xq.kkadksa ds :i esa fd;k tk ldrk gS] 

;g fopkj Hkh lhfer fpàksa }kjk lVhd çdkj ls ,d ladYiuk dks O;Dr 

djus dk lkèku gSA vU;Fkk ;fn ,d çk—frd Hkk"kk jkseu }kjk la[;kvksa dks 

fu:fir djrs gq, ;fn dksbZ DCCCLXXXVIII o CXII dk ;ksxQy fudkyus dk 
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ç;kl djs rks ml fu:i.k&i)fr dh lhfer mi;ksfxrk dk vuqeku Lo;a 

yxk ldrk gSA 

ukscsy iqjLdkj ls lEekfur çfl) HkkSfrd'kkL=h foXuj
7
 us 1959 esa U;w ;‚dZ 

fo”ofo|ky; ds O;k[;ku ßvujht+uscy bQ+sfDVouSl v‚Q+ eSFkesfVDl bu fn 

uSpqjy lkbalst+Þ esa dgk gS fd& 

Þ;g dFku fd ç—fr ds jgL; xf.kr dh Hkk"kk esa fy[ks x;s gSa rhu lkS 

lky igys gh Li"V :i ls dg fn;k x;k Fkk ¼xSyhfy;ks
3
 dks m)`r 

djrs gq,½ vkSj vc rks ;g igys dh vis{kk vkSj Hkh çklafxd gSA 

HkkSfrdh ds ewy fl)kUrksa dh uhao esa xf.krh; fopkjksa ds egÙo dks 

fMjkd }kjk çfrikfnr Dok.Ve HkkSfrdh ds mnkgj.k ls le>uk pkfg,---

A HkkSfrdh ds fl)kUrksa dh uhao esa xf.krh; Hkk"kk dh peRdkfjd 

mi;ksfxrk ,d vn~Hkqr migkj gS ftls ge u rks Bhd ls le>rs gSa vkSj 

u gh ge ftlds mfpr ik= gSaA gesa —rKrk O;Dr djrs gq, vk'kk 

djuh pkfg, fd Hkfo"; esa Hkh ;g migkj gesa miyCèk gksxk---Aß 

xf.kr dh Hkk"kk vkSj fyfi fdUgha çk—frd Hkk"kkvksa ls ijs ugha gS] cfYd ;g 

mUgsa iq"V djrs gq, muesa de&ls&de fpàksa vFkok okD;ksa }kjk oLrqfu"B 

rkfdZd lEçs"k.k dk vfuok;Z lkèku gSA foXuj ds 'kCnksa esa ;gh migkj gS vkSj 

gesa pkfg, fd ge ih<+h&nj&ih<+h bl migkj dks latksrs&ltkrs] blesa u;s 

vk;ke tksM+rs bls vkSj lq–<+ cuk;saA ftlls ç—fr ds fu;e o jgL; gekjs 

le{k Lo;a mn~?kkfVr gks ,oa gekjh lksp o le> dks vkSj l'kDr djsaA 

 

lUnHkZ lwph 

1- p‚ELdh] ,u- ¼1957½A flUVSfDVd LVªDplZA fn gsx % ekmVuA  

2- xSyhfy;ks] xSfyyh ¼1623½A fn ,ls;j ¼vksisjs bVSfy;u lSft;sVj½A 

vuqokn % fLVyeSu MªsdA i`"B la[;k 171  

3- xSyhfy;ks] xSfyyh ¼1957½A fMLdojht+ ,.M vksfifu;u vkWQ+ xSyhfy;ksA 

i`"B la[;k 237&8 

4- g‚dsV] pkYlZ ,Q- ¼1960½A Þfn vksfjftu v‚Q+ LihpßA lkbafVfQd 

vesfjdu 203A  
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5- xzScuj] twfMFk] oh- ¼1983½A Þgw xso ;w fn ,Ilkbyu\ d‚ph ,.M fn 

vksfjftUl v‚Q+ fjxlZ dSYdqylßA fn vesfjdu eSFkesfVdy eUFkyh 90 

% 185&194A  

6- czãxqIr ¼628 bZLoh½A czãLQqV fl)kUrA 

7- foXuj] bZ- ¼1960½A Þfn vujht+uscy bQ+sfDVouSl v‚Q+ eSFkesfVDl bu 

fn uSpqjy lkbalst+ßA fjpMZ dksjaV ysDpj bu eSFkesfVdy lkbalst+ 

fMyhoMZ ,V U;w ;‚dZ ;wfuoflZVh] ebZ 11] 1959A dE;qfuds'kUl v‚u 

I;ksj ,.M ,IykbM eSFkesfVDl] 13 % 1&14A   

  

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


