
ರಚನಾತ್ಮಕ ನಿರೂಪಣೆಯ ಒಂದು ಉದಾಹರಣೆ:  

ಸುವರ್ಣ ಆಯತಾಕಾರದಂದ ಸುವರ್ಣ ಚತ್ುರ್ುಣಜಗಳು ಮತ್ುು ಅವನ್ೂೂ ಮೀರಿ .... ಭಾಗ 2  

ಮೈಕಲ್ ಡಿ ವಿಲಿಯರ್ಸಣ 
ಈ ಲ ೇಖಕರು 2017ರ ಎಟ್ ರ ೈಟ್ ಆಂಗಲ್ಸ್ ಮಾರ್ಚ್ ಸಂಚಿಕ ಯಲ್ಲಿ ಆರಂಭಿಸಿದ ಸಂಶ  ೇಧನಾತ್ಮಕ 

ಲ ೇಖನಮಾಲ ಯ ಮುಂದುವರಿದ ಭಾಗವಾಗಿದುು, ಇದರ ಮೊದಲ್ಲನ ಭಾಗವು ಈ ಕ  ಂಡಿಯಲ್ಲಿ 

ಲಭ್ಯವಿದ : http://teachersofindia.org/en/ebook/golden-rectangle-golden-quadrilaterals-and-beyond-1. 

ಸುಪ್ರಸಿದಧವಾದ ಸುವರ್್ ಆಯತ್ವನುು ರಚನಾತ್ಮಕವಾಗಿ ವಾಯಖ್ಾಯನಿಸಿದ ರಿೇತಿಯಲ್ಲಿಯೇ ವಿವಿಧ 

ಸುವರ್್ ಚತ್ುಭ್ು್ಜಗಳನುು ಅವುಗಳು ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ ಫ ೈ (Phi φ)ನ ಕ ಲವು ಗುರ್ಗಳನುು  

ಪ್ರದರ್ಶ್ಸುವ ರಿೇತಿಯಲ್ಲಿ ವಾಯಖ್ಾಯನಿಸುವುದರ ಮೇಲ  ಈ ವಿಚಾರ ಮಂಡನ ಯು ಕ ೇಂದ್ರರತ್ವಾಗಿದ .  

ಅಸಿಿತ್ವದಲ್ಲಿ ಇರುವ ವಸುಿಗಳ ಗುರ್ಗಳನುು ಮಾಪ್್ಡಿಸಿ ಅಥವ ಚಾಲ್ಲಿಯಲ್ಲಿರುವ ವಾಯಖ್ಾಯನಗಳನುು 

ವಿಸಿರಿಸುವುದರ ಮ ಲಕ ಹ  ಸ ವಸುಿಗಳ ವಾಯಖ್ಾಯನವನುು ಕ ೈಗ  ಳುುವುದಕ ೆ ರಚನಾತ್ಮಕ 

ವಾಯಖ್ಾಯನವು ಅನವಯವಾಗುತ್ಿದ . ಡಿ ವಿಲ್ಲಯರ್ಸ್ ಮಂಡಿಸಿದ ವಾಯಖ್ಾಯನದ ಮೊದಲ ಭಾಗದಲ್ಲಿ(2017) 

ಸುವರ್್ ಆಯತ್, ಸುವರ್್ ವಜ್ಾರಕೃತಿ, ಸುವರ್್ ಸಮಾಂತ್ರ ಚತ್ುಭ್ು್ಜಗಳನುು ಕುರಿತ್ು ವಿವಿಧ 

ಸಂಭ್ವನಿೇಯ ವಾಯಖ್ಾಯನಗಳನುು ಪ್ರಸ್ಾಿಪಿಸಲಾಯಿತ್ು ಮತ್ು ಿಅವುಗಳನುು ಅವುಗಳ ಗುರ್ಗಳ 

ಆಧಾರದ ಮೇಲ  ಮತ್ುಿ ‘ನ  ೇಡಲು ಆಕರ್್ಕ’ ಎಂಬ ಅಂಶದ ಮೇಲ  ಹ  ೇಲ್ಲಸಲಾಯಿತ್ು.   

ಈ ವಿಭಾಗದಲ್ಲ ಿನಾವು ಸುವರ್್ ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯ ಮತ್ು ಿಸುವರ್್ ಗಾಳಿಪ್ಟಗಳಿಗ  

ಸಂಭ್ವನಿೇಯ ವಾಯಖ್ಾಯನಗಳತ್ಿ ಮೊದಲ್ಲಗ  ಗಮನ ಹರಿಸಿ, ನಂತ್ರ ಸುವರ್್ ರ್ಡುುಜಕ ೆ 

ಸಂಭ್ವನಿೇಯ ವಾಯಖ್ಾಯನದತ್ಿ ಗಮನ ಹರಿಸ್  ೇರ್.  
‘ಸುವರ್ಣ ಸಮದಿಬಾಹು ತಾಾಪಿಜಯ’ದ ರಚನಾತ್ಮಕ ವ್ಾಯಖ್ಾಯನ್   

ಸುವರ್್ ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯವನುು ರಚನಾತ್ಮಕವಾಗಿ ಹ ೇಗ  ವಾಯಖ್ಾಯನಿಸಬಹುದು? ಇದಕ ೆ 

ಹಲವಾರು ಸಂಭ್ವನಿೇಯ ಆಯೆಗಳಿವ . ಚಿತ್ರ 8 ರಲ್ಲ ಿತ್  ೇರಿಸಿರುವಂತ್  60° ಲಘುಕ  ೇನ ಇರುವ 

ಸುವರ್್ ಸಮಾಂತ್ರ ಚತ್ುಭ್ು್ಜದ್ರಂದ ಎರಡು ವಿಭಿನು ರಿೇತಿಗಳಲ್ಲಿ ಸುವರ್್ ಸಮದ್ರವಬಾಹು 

ತ್ಾರಪಿಜಯ ABCD ಯನುು ಮೊದಲ್ಲಗ  ನಿರ್ಮ್ಸಲು ಆಲ  ೇಚಿಸುವುದು ಸ್ಾವಭಾವಿಕ  
ಮುಖಯ ಪ್ದಗಳು: ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್,  ಸುವರ್್ ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯ, ಸುವರ್್ ಗಾಳಿಪ್ಟ, 

ಸುವರ್್ ರ್ಡುುಜ, ಸುವರ್್ ತಿರಕ  ೇನ, ಸುವರ್್ ಆಯತ್ಾಕಾರ, ಸುವರ್್ ಸಮಾಂತ್ರ ಚತ್ುಭ್ು್ಜ, 

ಸುವರ್್ ವಜ್ಾರಕೃತಿ, ರಚನಾತ್ಮಕ ವಾಯಖ್ಾಯನ  

ಚಿತ್ರ 8. ಎರಡು ವಿಧಗಳಲ್ಲಿ ಸುವರ್್ ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯದ ರಚನ  

ಎನಿಸುತ್ಿದ  (ಮೊದಲ ಸಂದಭ್್ದಲ್ಲಿ ABXD, ಮತ್ುಿ ಎರಡನ ಯ ಸಂದಭ್್ದಲ್ಲಿ AXCD). ಮೇಲ  

ಕಾಣಿಸಿರುವ ಮೊದಲ ರಚನ ಯಲ್ಲಿ ಒಂದು ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯ ABCD ಯಲ್ಲಿ AD // BC ಇದುರ  

ಮತ್ುಿ ಕ  ೇನ ABC = 60° ಇದುರ  ಮತ್ುಿ (ಚಿಕೆ ಸಮಾಂತ್ರ) ಬಾಹು ಹಾಗ  ‘ಪಾದ’ AB ಗಳು ಸುವರ್್ 

http://teachersofindia.org/en/ebook/golden-rectangle-golden-quadrilaterals-and-beyond-1


ಅನುಪಾತ್ ಫ ೈ ನಲ್ಲಿದುರ  ಆ ತ್ಾರಪಿಜಯವನುು ಸುವರ್್ ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯ ಎಂದು 

ಕರ ಯಲಾಗುವುದ ಂದು ವಾಯಖ್ಾಯನಿಸುವುದಕ ೆ ಸಮವಾಗಿದ .  
ಮೊದಲನ ಯ ರಚನ ಯಲ್ಲ ಿಸಪರ್ಟವಾಗುವ ಅಂಶಗಳ ಂದರ  ತಿರಕ  ೇನ DXC ಸಮಕ  ೇನ 

ತಿರಕ  ೇನವಾಗಿದ , ಆದುರಿಂದ XC = a. ತ್ತ್ಾೆರರ್, BC/AD = (phi + 1)/phi, ಮತ್ುಿ ಇದು ಸಹ  phi1 ಗ  

ಸಮವಾಗಿದ  . ಈ ಫಲ್ಲತ್ಾಂಶವನುು ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತಿರಕ  ೇನಗಳಾದ AED ಮತ್ು ಿCEB ಗಳ 

ಸದೃಶತ್ ಗಳ ೊಡನ  ಸ್ ೇರಿಸಿ ನ  ೇಡಿದಾಗ CE/EA = BE/ED = phi ಎಂಬ ಸಂಬಂಧವೂ ವಯಕಿವಾಗುತ್ಿದ . 

ಇದನ ುೇ ಮತ್  ಂಿದು ವಿಧದಲ್ಲ ಿಹ ೇಳುವುದಾದರ , ಸಮಾಂತ್ರ ಬಾಹುಗಳು ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲ ಿ

ಇರುವುದಷ ಟೇ ಅಲಿದ , ಕರ್್ಗಳ ಪ್ರಸಪರ ವಿಭ್ಜನ ಯ  ಸಹ ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲದಿ . ಎರ್ುಟ 

ಸ್  ಗಸು!   
ಆದರ , ಎರಡನ ಯ ರಚನ ಯಲ್ಲ ಿ AD/BC = phi/ (phi – 1) = (phi + 1) = phi2. ಅಲಿದ , ಎರಡನ ಯ 

ರಚನ ಯಲ್ಲಿ, ಮೊದಲನ ಯ ರಚನ ಗ  ವಯತಿರಿಕಿವಾಗಿ, ಉದುವಾದ ಸಮಾಂತ್ರ ಬಾಹು AD ಯು ‘ಪಾದ’ 

AB ಯೊಡನ  ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲಿದ  ಮತ್ುಿ  ‘ಪಾದ’ AB ಯು ಗಿಡಡವಾದ BC ಬಾಹುವಿನ  ಡನ  

ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲಿದ  ಎಂಬುದನುು ಗಮನಿಸಿ. ಈ ರಿೇತಿಯಲ್ಲಿ ಈ ಸುವರ್್ ಸಮದ್ರವಬಾಹು 

ತ್ಾರಪಿಜಯದ ಬಾಹುಗಳು ಅತಿ ಚಿಕೆದಾದ ಬಾಹುವಿನಿಂದ ಅತಿ ಉದುವಾದ ಬಾಹುವಿನ ಡ ಗ  ಗುಣ  ೇತ್ರಿ 

ಶ ರೇಢಿಯನುು ನಿರ್ಮ್ಸುತ್ಿವ ; ಇದ  ಸಹ ಮನಮೊೇಹಕವ ೇ!   

ಚಿತ್ರ 5 ರಲ್ಲ ಿಸುವರ್್ ಸಮಾಂತ್ರ ಚತ್ುಭ್ು್ಜವನುು ಉಪ್ಭಾಗಗಳಾಗಿ ವಿಂಗಡಿಸಿದಂತ್ ಯೇ, ಚಿತ್ರ 8 ರ 

ಮೊದಲ ರಚನ ಯಾಗಿ ತ್  ೇರಿಸಿರುವ ಸುವರ್್ ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯವನುು ಉಪ್ ವಿಭ್ಜಿಸಿ, 

ಕರಮವಾಗಿ ಒಂದು ವಜ್ಾರಕೃತಿ ಅಥವ ಎರಡು ತ್ುದ್ರಗಳಲ್ಲ ಿಎರಡು ಸಮಕ  ೇನ ತಿರಕ  ೇನಗಳನುು 

ರಚಿಸಿದರ , ಇದು ಮ ಲ ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯದಂತ್ಹದ ುೇ ತ್ಾರಪಿಜಯದ ರಚನ  ಆಗಿರುವುದ್ರಲಿ 

ಎಂಬುದು ಸುಸಪರ್ಟ. ಈ ಸಂದಭ್್ದಲ್ಲಿ ರಚಿತ್ಗ  ಂಡ ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯದ ಸಮಾಂತ್ರ 

ಬಾಹುಗಳು (ಅತಿ ಉದುವಾದ/ಅತಿ ಚಿಕೆದಾದ) ಸಹ (phi + 1) ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲಿ ಇರುತ್ಿವ , ಆದುರಿಂದ 

ಚಿತ್ರ 8 ರಲ್ಲಿನ ಎರಡನ ಯ ವಿಧದ ತ್ಾರಪಿಜಯದ ಆಕಾರದಲ್ಲ ಿಇರುತ್ಿವ . ಮೊದಲನ ಯ ಸುವರ್್ 

ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯದ ಬಾಹುಗಳ ಮಧಯಬಂದುಗಳಿಂದ ನಿರ್ಮ್ಸಿದ ವಜ್ಾರಕೃತಿಯು ಸಹ ಈ ಹಂದ  

ವಾಯಖ್ಾಯನಿಸಿದ ಯಾವುದ ೇ ‘ಸುವರ್್ ವಜ್ಾರಕೃತಿ’ಗಳಂತ್  ಇರುವುದ್ರಲಿ.  
ಮೊದಲನ ಯ ರಚನ ಗ  ಸಂಬಂಧಿತ್ವಾಗಿ, ಸುವರ್್ ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯವು ಒಂದು ABCD 

ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯವಾಗಿದುು, ಇದರಲ್ಲ ಿAD // BC, ಮತ್ು ಿAD/AB = phi = BC/AD ಎಂದು 60° 

ಕ  ೇನದ ಪ್ರಸ್ಾಪಿ್ವನುು ಮಾಡದ ಯೇ ನಿರ ಪಿಸಬಹುದು. ಇದು ಚಿತ್ರ 9 ರಲ್ಲಿಯ  ವ ೇದಯವಾಗಿದ .  

ಚಿತ್ರ 9. ಮೊದಲ ಸುವರ್್ ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯಕ ೆ ಪ್ಯಾ್ಯ ನಿರ ಪ್ಣ   

ಆದಾಗ ಯ, ಇದು ನಿಜಕ ೆ ಅನುಕ ಲಕರ ನಿರ ಪ್ಣ ಯಲಿ; ಏಕ ಂದರ  ಈ ವಾಯಖ್ಾಯನವನುು ಆಯೆ 

ಮಾಡಿದರ  ಕ  ೇನ ABC = 60° ಎಂದು ಸ್ಾಧಿಸಿ ತ್  ೇರಿಸಲು ಕ  ಸ್ ೈನ್ ಸ ತ್ರವನುು ಬಳಸಬ ೇಕಾಗುತ್ಿದ  

(ಇದರ ಪ್ರಿರ್ಶೇಲನ ಯನುು ಓದುಗರಿಗ  ಬಡಲಾಗಿದ ).  ಈ ಮೊದಲ ೇ ಕಂಡಂತ್ , ಯಾವುದಾದರ  ಒಂದು 



ಕ  ೇನ ಮತ್ು ಿಬಾಹುಗಳ ಅಥವ ಕರ್್ಗಳ ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ವನುು ನಿರ ಪ್ಣ ಯಲ್ಲ ಿಸ್ಾಾಪಿಸುವ 

ಕರಮವು ತ್ಾರ್ಕ್ಕ ಕರಮವನುು ಸ್ಾಕರ್ುಟ ಸರಳಗ  ಳಿಸುತ್ಿದ . ಸ್ಾಮಾನಯವಾಗಿ ನಾವು ಗಣಿತಿೇಯ 

ನಿರ ಪ್ಣ /ವಾಯಖ್ಾಯನಗಳಿಗ  ಅನುಕ ಲಕರ ಕರಮಗಳನುು ಆಯೆ ಮಾಡಿಕ  ಳುುತ್ ಿೇವ  ಮತ್ುಿ 

‘ಅನುಕ ಲತ್ ’ಗ   
1 phi ಅನುು phi2 – phi – 1 = 0 ವಗ್ ಸರ್ಮೇಕರರ್ದ ಪ್ರಿಹಾರವ ಂದು ನಿರ ಪಿಸಲಾಗಿದ  ಎಂಬುದು 

ನಿಮಮ ಗಮನದಲ್ಲಿರಲ್ಲ. ಇದರಿಂದ phi = (phi + 1)/phi, phi = 1/(phi -1), phi/(phi +1) = phi + 1, or phi2= phi 

+ 1. ಎಂಬುದು ಅನವಯವಾಗುತ್ದಿ .  
 

ಇರುವ ಮಾನದಂಡಗಳನುು ಪ್ರಮುಖವಾದುದು ಈ ಕರಮದ್ರಂದ ಎರ್ುಟ ಸುಲಭ್ವಾಗಿ ಅದರ ಇತ್ರ 

ಗುರ್ಗಳನುು ಪ್ಡ ಯಬಹುದು ಎಂಬುದ ೇ ಆಗಿರುತ್ಿದ  ಎಂಬ ಪ್ರಮುಖ ಶ ೈಕ್ಷಣಿಕ ಅಂಶವನುು ಇದು 

ವಿಶದಗ  ಳಿಸುತ್ದಿ .  
ಚಿತ್ರ 10. ಮ ರನ ಯ ಸುವರ್್ ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯ 

ಸುವರ್್ ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯವನುು ಸಂಪ್ೂರ್್ವಾಗಿ ವಿಭಿನು ರಿೇತಿಯಲ್ಲ ಿವಾಯಖ್ಾಯನಿಸುವ ಮತ್ು ಿ

ಪ್ರಿಕಲಪನ  ಹ  ಂದುವ ಮತ್  ಂಿದು ಕರಮವು ಸಹ ಸುವರ್್ ತಿರಕ  ೇನವಂದನುು ಬಳಕ ಯನುು 

ಒಳಗ  ಂಡಿದ . ಚಿತ್ರ 10ರಲ್ಲ ಿತ್  ೇರಿಸಿರುವಂತ್ , ಆ ತ್ಾರಪಿಜಯದ ‘ಪಾದ’ಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದಾದ  BC ಯ ಲಂಬ 

ವಿಭ್ಜಕವಂದರಲ್ಲ ಿABC ಸುವರ್್ ತಿರಕ  ೇನವನುು ಪ್ರತಿಬಂಬಸಿದಾಗ, ಒಂದು ‘ಸುವರ್್ 

ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯ’ವು ನಿರ್ಮ್ತ್ವಾಗುತ್ಿದ  ಮತ್ು ಿಇದರಲ್ಲಿ  BC/AB ಅನುಪಾತ್ವು phi ಆಗಿರುತ್ಿದ , 

ಮತ್ುಿ ‘ತ್ಲಬಾಹು’ವಿನಲ್ಲಿ ಮ ಡಿದ ಲಘುಕ  ೇನವು 72° ಆಗಿರುತ್ದಿ . ಅಲಿದ , ಕ  ೇನ BAD = 108° 

ಆಗಿರುವುದರಿಂದ ಮತ್ುಿ ಕ  ೇನ ADC = 36° ಆಗಿರುವುದರಿಂದ, ಕ  ೇನ ABD ಕ ಡ 36° ಆಗಿರಲ ೇಬ ೇಕು. 

ಆದುರಿಂದ, AD = AB (= DC), ಮತ್ುಿ ತ್ತ್ಫಲವಾಗಿ ತ್ಾರಪಿಜಯದ ಎರಡು ಸಮಾಂತ್ರ ಬಾಹುಗಳ ಸಹ 

ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲಿ ಇರುತ್ವಿ . ಹಂದ್ರನ ಸಂದಭ್್ದಲ್ಲಿ ಕಂಡಂತ್ ಯೇ, ಇಲ್ಲಿಯ  ಕರ್್ಗಳು 

ಪ್ರಸಪರ ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲಿಯೇ ವಿಭ್ಜಿಸುತ್ಿವ . ಮತ್  ಂಿದು ಆಸರ್ಕಿಕರ ಅಂಶವ ಂದರ  

ಕರ್್ಗಳಾದ AC ಮತ್ು ಿDB ಕರಮವಾಗಿ ‘ಸಮತ್ಲ’ ಕ  ೇನಗಳನುು C ಮತ್ುಿ B ಬಂದುಗಳಲ್ಲ ಿ

ವಿಭ್ಜಿಸುತ್ಿವ . 
ಚಿತ್ರ 11. ನಾಲೆನ ಯ ಸುವರ್್ ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯ 

  

ಸುವರ್್ ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯವನುು ಸಂಪ್ೂರ್್ವಾಗಿ ವಿಭಿನು ರಿೇತಿಯಲ್ಲ ಿವಾಯಖ್ಾಯನಿಸುವ ಮತ್ು ಿ

ಪ್ರಿಕಲಪನ  ಹ  ಂದುವ ನಾಲೆನ ಯ ಕರಮವು ಸಹ ABX ಸುವರ್್ ತಿರಕ  ೇನವಂದನುು ಬಳಸುವುದರ 

ಮ ಲಕ ಆರಂಭ್ವಾಗಬಹುದು; ಆದರ  ಈ ಬಾರಿ ತ್ಾರಪಿಜಯದ ‘ಸಮತ್ಲ’ಕ ೆ ಸರಿಸಮವಾಗಿ ಒಂದು ಸದ್ರಶ 

(vector)  BX ಮ ಲಕ ಪ್ರಿವತಿ್ಸಿ, ಚಿತ್ರ 11ರಲ್ಲಿ ತ್  ೇರಿಸಿರುವಂತ್  ABCD ಸುವರ್್ ಸಮದ್ರವಬಾಹು 

ತ್ಾರಪಿಜಯವನುು ಸೃಷ್ಟಟಸಬಹುದು. ಈ ಸಂದಭ್್ದಲ್ಲಿ, ಚಿತ್ರವು 3 ಸವ್ಸಮ ಸುವರ್್ ತಿರಕ  ೇನಗಳನುು 



ಹ  ಂದ್ರರುವುದರಿಂದ ಸ್ಾವಭಾವಿಕವಾಗಿಯೇ  AB/AD = phi, ಮತ್ು ಿBC = 2AD ಆಗಿರುತ್ಿದ  (ಮತ್ು ಿ

ಇಲ್ಲಿಯ  ಕರ್್ಗಳು ಪ್ರಸಪರ ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ವಾದ 2:1 ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲಿಯೇ ವಿಭ್ಜಿಸುತ್ಿವ ). 
ಚಿತ್ರ 8ರ ಮೊದಲ ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ ಕಾರ್ಬರುವ ಸುವರ್್ ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯವು ಬಹಳ ‘ಅಗಲ’ 

ಎಂದ , ಚಿತ್ರ 10 ರಲ್ಲಿ ಕಾರ್ಬರುವುದು ಬಹಳ ‘ಎತ್ಿರ’ ಎಂದ , ಮತ್ುಿ ತ್ತ್ಾೆರರ್ ಇವು 

ಅನಾಕರ್್ಕವ ಂಬ ವಾದವನುು ಕ ಲವರು ಮುಂದ್ರಡಬಹುದಾದರ , ಚಿತ್ರ 10ರಲ್ಲ ಿಕಂಡುಬರುವ 

ಮತ್ುಿ ಚಿತ್ರ 8ರಲ್ಲನಿ ಎರಡನ ಯ ಚಿತ್ರದಲ್ಲ ಿಕಂಡುಬರುವ ಆಕಾರಗಳಲ್ಲಿ ಗಮನಾಹ್ 

ವಯತ್ಾಯಸಗಳ ೇನ  ಇಲ.ಿ ಆದಾಗ ಯ, ಎಲಿ ನಾಲುೆ ಸಂದಭ್್ಗಳು ಅಥವ ವಿಧಗಳೊ ಆಸರ್ಕಕಿರ 

ಗಣಿತಿೇಯ ಗುರ್ಗಳನುು ಹ  ಂದ್ರವ  ಮತ್ುಿ ಅವುಗಳು ಅರಿಯಲು ಅಹ್ವಾಗಿವ . 

ಚಿತ್ರ 12. 3ನ ಯ ರಿೇತಿಯ ಸುವರ್್ ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯಗಳು  

ಪಾರಯಶಃ ಚಿತ್ರ 9 ರಲ್ಲ ಿನಿರ ಪಿತ್ವಾದ ಮತ್ು ಿರಚಿತ್ವಾದ ಸುವರ್್ ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯಕ ೆ 

ಕ  ಂಚ ಅನುಕ ಲಕರವಾಗಿ ಹ ಡಬಹುದಾದ ವಾದವ ಂದರ , ಚಿತ್ರ 12 ರಲ್ಲಿ ತ್  ೇರಿಸಿರುವಂತ್ , ಈ 

ತ್ಾರಪಿಜಯವು ಸ್ಾಮಾನಯ ಪಿೇನ ಪ್ಂಚಕ  ೇನಾಕೃತಿ ಮತ್ುಿ ಸ್ಾಮಾನಯ ನಕ್ಷತ್ರ ಪ್ಂಚಾಕೃತಿಯಲ್ಲಿಯ  

ಕಂಡುಬರುತ್ಿದ .  
2 ಡಿವಿಲ್ಲಯರ್ಸ ್  (2009, ಪ್ುಟ. 154-155; 207) ರ ಪ್ುಸಿಕದಲ್ಲಿ ಮ ರು ಸಮಾನ ನಿಕಟಬಾಹುಗಳನುು 

ಹ  ಂದ್ರರುವ ಒಂದು ಸ್ಾಮಾನಯ ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯವನುು ತಿರಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯ ಎಂದು 

ಕರ ಯಲಾಗಿದ  ಮತ್ು ಿಒಂದು ಜ್  ೇಡಿ ನಿಕಟ, ಸವ್ಸಮಾನ ಕ  ೇನಗಳು ಕರ್್ಗಳಿಂದ 

ಛ ೇದ್ರಸಲಪಡುತ್ಿವ  ಎಂಬ ಗುರ್ವನುು ಸಹ ಇಲ್ಲ ಿಉಲ ಿೇಖಿಸಲಾಗಿದ . ಇದನ ು ನ  ೇಡಿ: 

http://dynamicmathematicslearning.com/quad-tree-new-web.html 
ಚಿತ್ರ 13: ಸುವರ್್ ಗಾಳಿಪ್ಟದ ಮೊದಲ ಸಂದಭ್್ 

ಚಿತ್ರ 14: ಸುವರ್್ ಗಾಳಿಪ್ಟದ ಎರಡನ ಯ ಸಂದಭ್್ 

 

‘ಸುವರ್ಣ ಗಾಳಿಪಟ’ದ ರಚನಾತ್ಮಕ ವ್ಾಯಖ್ಾಯನ್  

‘ಸುವರ್್ ಗಾಳಿಪ್ಟ’ದ ಪ್ರಿಕಲಪನ ಯನುು ರಚನಾತ್ಮಕವಾಗಿ ನಿರ ಪಿಸಲು ಸಹ ಹಲವಾರು 

ಸಂಭ್ವನಿೇಯ ವಿಧಗಳಿವ . ಇದನುು ರಚಿಸುವ (ಮತ್ುಿ ವಾಯಖ್ಾಯನಿಸುವ) ಸುಲಭ್ವಾದ ವಿಧಾನವನುು 

ಮತ್  ಿಸುವರ್್ ತಿರಕ  ೇನದ ಮ ಲಕವ ೇ ಆರಂಭಿಸಬಹುದು ಮತ್ು ಿಚಿತ್ರ 13 ರಲ್ಲಿ ತ್  ೇರಿಸಿರುವಂತ್  

ಅದರ ಪಾದದ ಮೇಲ  ಒಂದು ಸಮಕ  ೇನ ತಿರಕ  ೇನವನುು ರಚಿಸಬಹುದು. AB/BD = phi 

ಆಗಿರುವುದರಿಂದ, ಮತ್ು ಿರಚನ ಯ ಮ ಲಕ BD = BC, AB ಮತ್ುಿ BC ಗಳು ಸಹ ಸುವರ್್ 

ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲ ಿಇರುವುದು ಸಹಜವ ೇ ಆಗಿರುತ್ಿದ . ಇದ ೇ ರಚನ ಯು ನಿಮು ಸಂದಭ್್ಕ ೆ 

ಅನುಗುರ್ವಾಗುತ್ಿದ  ಎಂಬುದನುು ಗಮನಿಸಿ; ಆದರ  ಇದು ಪಾರಯಶಃ ‘ಪಿೇನ ಸಂದಭ್್’ದರ್ುಟ ಕಣಿಿಗ  

ಹತ್ವನುು ಉಂಟು ಮಾಡುವುದ್ರಲಿ.  
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ಮತ್  ಿಂದು ವಿಧವ ಂದರ  ಸುವರ್್ ಗಾಳಿಪ್ಟದಲ್ಲರಿುವ ಜ್  ೇಡಿ ಕ  ೇನಗಳು ಸುವರ್್ 

ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲಿವ  ಎಂದು, ಚಿತ್ರ 14ರಲ್ಲ ಿತ್  ೇರಿಸಿರುವಂತ್ , ನಿರ ಪಿಸುವುದು. ಈ ಕ ಳಕಂಡ ಗುಣ  ೇತ್ಿರ 

ಶ ರೇಢಿಯಲ್ಲಿನ x ಮೌಲಯವನುು ಎರಡು ದಶಮಾಂಶ ಸ್ಾಾನಗಳಿಗ  ಸಿೇರ್ಮತ್ವಾಗಿಸಿ ನಿಧ್ರಿಸಿದಾಗ, ಈ 

ಕ ಳಕಂಡ ಮೌಲಯವು ದ  ರಕುತ್ಿದ :   
x = 360° /1+φ + 2φ2 = 45.84° 

ಇದರಲ್ಲಿ ವಿಶ ೇರ್ವಾಗಿ ಗಮನ ಸ್ ಳ ಯುವ ಅಂಶವ ಂದರ  B ಮತ್ುಿ D ಬಂದುಗಳಲ್ಲ ಿಮ ಡುವ 

ಕ  ೇನಗಳು ಸರಿಯಾಗಿ 120° ಇರುತ್ಿವ . ಈ ಸುವರ್್ ಗಾಳಿಪ್ಟವು ಹಂದ್ರನ ಪಿೇನ ಗಾಳಿಪ್ಟರ್ಕೆಂತ್ 

ಕ  ಂಚ ‘ತ್ುಂಬಕ  ಂಡಂತ್ ’ ಕಾರ್ುವುದರಿಂದ ಪಾರಯಶಃ ನ  ೇಡಲು ಸಹ ಚ ನಾುಗಿ ಕಾಣಿಸುತ್ಿದ . ಈ 

ಅವಲ  ೇಕನವು ಕರ್್ಗಳ ಅನುಪಾತ್ಕ ೆ ಅನವಯಿಸುತ್ಿದ ; ಮೊದಲ್ಲನ ಸಂದಭ್್ದಲ್ಲ ಿಈ 

ಅನುಪಾತ್ವು  2.40 (2 ದಶಮಾಂಶ ಸ್ಾಾನಗಳಿಗ  ಸಿೇರ್ಮತ್ಗ  ಳಿಸಿದಾಗ) ಇದ್ರುತ್ು ಮತ್ುಿ ಚಿತ್ರ 14ರಲ್ಲಿ 

ತ್  ೇರಿಸಿರುವ ಸಂದಭ್್ದಲ್ಲಿ  1.84 (2 ದಶಮಾಂಶ ಸ್ಾಾನಗಳಿಗ  ಸಿೇರ್ಮತ್ಗ  ಳಿಸಿದಾಗ) ಇದ್ರುತ್ು. 

ಆದುರಿಂದ ನಂತ್ರದ ಸಂದಭ್್ದ ುೇ ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ phi ಗ  ಹತಿಿರವಾಗಿದ . 
ಈ ಹಂದ್ರನ ಎರಡ  ಗಾಳಿಪ್ಟಗಳಿಗಿಂತ್ ಹ ಚುು ಆಕರ್್ಕವಾಗಿ ಕಾಣಿಸಬಹುದಾದಂತ್ಹ ಸುವರ್್ 

ಗಾಳಿಪ್ಟವನುು ವಾಯಖ್ಾಯನಿಸಲು, ನಂತ್ರದ ಹಂತ್ದಲ್ಲಿ ಚಿತ್ರ 15 ರಲ್ಲಿ ತ್  ೇರಿಸಿರುವಂತ್  ‘ಸುವರ್್ 

ಗಾಳಿಪ್ಟ’ವನುು ಒಂದು (ಪಿೇನ3) ಗಾಳಿಪ್ಟವಾಗಿದುು, ಇದರ ಎರಡ  ಬಾಹುಗಳು ಮತ್ು ಿಕರ್್ಗಳು 

ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲಿ ಇರುತ್ವಿ  ಎಂದು ವಾಯಖ್ಾಯನಿಸಿದ .  
ಚಿತ್ರ 15: ಮ ರನ ಯ ಸಂದಭ್್: : ಬಾಹುಗಳು ಮತ್ುಿ ಕರ್್ಗಳು ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲಿ ಇರುವ 

ಸುವರ್್ ಗಾಳಿಪ್ಟ 
3 ಸಂಕ್ಷಿಪ್ಿತ್ ಯ ಕಾರರ್ಗಳಿಂದಾಗಿ ನಿಮು ಗಾಳಿಪ್ಟದ ಸಂದಭ್್ವನುು ಇಲ್ಲ ಿಪ್ರಿಗಣಿಸುವುದು ಬ ೇಡ.  

ರ್ಕರಯಾತ್ಮಕ ರ ೇಖ್ಾಗಣಿತ್ದಲ್ಲ ಿಬಾಹುಗಳು ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲ ಿಇರುವಂತ್  ರಚಿಸಿದ ಮತ್ುಿ ಅದರ 

ಕರ್್ಗಳೊ ಸಹ ಸರಿಸುಮಾರು ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲಿ ಇರುವಂತ್ಹ ರ್ಕರಯಾತ್ಮಕವಾಗಿ ರಚಿಸಿದ 

ಗಾಳಿಪ್ಟವನುು ಎಳ ಯುವುದು ಸ್ಾಧಯವಿದುರ , ಕರಾರುವಾಕಾೆದ ರಚನ ಯನುು ಮಾಡಬ ೇಕಾದರ  

ಅದರ ಒಂದು ಕ  ೇನವನಾುದರ  ಲ ಕೆ ಹಾಕಬ ೇಕಾದುದು ಅವಶಯವಾಗಿತ್ು.ಿ ಮೊದಲ್ಲಗ  ನಾನು ಮತ್  ಿ

ಕ  ಸ್ ೈನ್ ಸ ತ್ರವನ ುೇ ಬಳಸಲು ಯತಿುಸಿದ . ಇದು ಸುವರ್್ ಸಮಾಂತ್ರ ಚತ್ುಭ್ು್ಜ ಮತ್ುಿ ಸುವರ್್ 

ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯಗಳ ಸಂದಭ್್ಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರಿಣಾಮಕಾರಿಯಾಗಿತ್ುಿ. ಆದರ  ಈ ಸಂದಭ್್ದಲ್ಲ ಿಆ 

ತ್ಂತ್ರ ಯಶಸಿವಯಾಗಲ್ಲಲ.ಿ ಕರಮೇರ್, ತ್ಂತ್ರಗಳನುು ಬದಲಾಯಿಸಿ, AB = 1 ಎಂದು ಕಲ್ಲಪಸಿಕ  ಂಡು, 

ಲಂಬಕ  ೇನತಿರಕ  ೇನಗಳಾದ ABE ಮತ್ು ಿADE ಗಳಿಗ  ಪ ೈಥಾಗ  ರರ್ಸ  ಪ್ರಮೇಯವನುು ಅನವಯಿಸಿದಾಗ, 

ಈ ಕ ಳಕಂಡ ಸರ್ಮೇಕರರ್ವು ಮ ಡಿತ್ು:   
y2+ BD2/4𝟇 2 = 1 

y ಗಾಗಿ ಮೊದಲ ಸರ್ಮೇಕರರ್ವನುು ಬಡಿಸಿದಾಗ ಮತ್ುಿ ಪ್ಡ ದ ಪ್ರಿಹಾರವನುು ಎರಡನ ಯ 

ಸರ್ಮೇಕರರ್ದಲ್ಲಿ ಸ್ಾಾಪಿಸಿದಾಗ BD  ಸಂಬಂಧಿತ್ವಾಗಿ ಈ ಕ ಳಕಂಡ ಸರ್ಮೇಕರರ್ವನುು ಪ್ಡ ದ ನು:   

BD2 - ⦧1-  BD2/4𝟇 2  – 𝟇+1 = 0  



ಇದ  ಂದು ಸಂರ್ಕೇರ್್ ಫಲನವಾಗಿದುು, ಇದರಲ್ಲ ಿBD  ಯ ವಗ್ ಫಲನ ಮತ್ು ಿವಗ್ಮ ಲ 

ಫಲನಗಳ ರಡ  ಸ್ ೇರಿವ . ಈ ಸರ್ಮೇಕರರ್ವನುು ಬಡಿಸುವ ಅತಿ ಸುಲಭ್ವಾದ ಮಾಗ್ವ ಂದರ , ಚಿತ್ರ 

16ರಲ್ಲ ಿತ್  ೇರಿಸಿರುವಂತ್  ರ್ಕರಯಾತ್ಮಕ ರ ೇಖ್ಾಗಣಿತ್ ತ್ಂತ್ಾರಂಶ (ಸ್ ೆರ್ಚ  ಪಾಯಡ ) ಬಳಸಿ ತ್ವರಿತ್ವಾಗಿ 

ಫಲನದ ನಕ್ಷ  (ಗಾರಫ್) ರಚಿಸಿ x  ನ ಮೌಲಯವನುು  

ಚಿತ್ರ 16. ಗಾರಫ್ ರಚಿಸುವುದರ ಮ ಲಕ BD ಗಾಗಿ ಪ್ರಿಹಾರ ಪ್ಡ ಯುವುದು).  

ನಿಧ್ರಿಸುವುದಾಗಿತ್ುಿ ಮತ್ುಿ x = BD = 2.20 (2 ದಶಮಾಂಶ ಸ್ಾಾನಗಳಿಗ  ಸಿೇರ್ಮತ್ಗ  ಳಿಸಿದಾಗ) ಎಂಬ 

ಉತ್ಿರವು ದ  ರರ್ಕತ್ು. ಆ ಹಂತ್ದ್ರಂದ ಪ ೈಥಾಗ  ರರ್ಸ ಪ್ರಮೇಯವನುು ಬಳಸಿ BE ಯ ಮೌಲಯವನುು 

ನಿಧ್ರಿಸಬಹುದು ಮತ್ು ಿತಿರಕ  ೇನರ್ಮತಿಯ ಅನುಪಾತ್ಗಳನುು ಬಳಸಿ, ಉದಾಹರಣ ಗ  ಕ  ೇನ BAD = 

112.28° ಎಂಬ ಮೌಲಯವನುು ಆರ  ೇಪಿಸಿ, ಎಲಿ ಕ  ೇನಗಳನುು ಕಂಡುಹಡಿಯಬಹುದು. ಆದುರಿಂದ, 

ನಿರಿೇಕ್ಷಿಸಿದಂತ್ ಯೇ, ಈ ಸುವರ್್ ಗಾಳಿಪ್ಟವು ಮೊದಲ ರಡು ಸಂದಭ್್ದಲ್ಲನಿ ಗಾಳಿಪ್ಟಗಳಿಗಿಂತ್ 

ಕ  ಂಚ ಹ ಚುು ಮತ್ು ಿಸಮ ಪ್ರಮಾರ್ದಲ್ಲಿ ‘ತ್ುಂಬಕ  ಂಡಿದ ’. ಆದುರಿಂದ ಇದು ನ  ೇಡಲು ಹ ಚುು 

ಸುಂದರವಾಗಿ ಕಾರ್ುವುದ ಂಬ ವಾದವನುು ಸಹ ಮುಂದ್ರಡಬಹುದು.  

ಜ್  ತ್ ಗ , ಚಿತ್ರ 15 ರಲ್ಲಿನ ಮ ರನ ಯ ಸುವರ್್ ಗಾಳಿಪ್ಟದ ಮಧಯಬಂದುವಿನ ಆಯತ್ಾಕಾರವು, ಅದರ 

ಕರ್್ಗಳು ಸಹ ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲಿ ಇರುವುದರಿಂದ, ಸುವರ್್ ಆಯತ್ವಾಗಿದ .  

ಇದನುು ಗಮನದಲ್ಲಿರಿಸಿಕ  ಂಡು, ಹಂದ್ರನ ವಿಭಾಗಕ ೆ ಮರುಭ ೇಟಿ ನಿೇಡಿದಾಗ, ಸುವರ್್ 

ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯವನುು ಐದನ ಯ ರಿೇತಿಯಲ್ಲಿಯ  ವಾಯಖ್ಾಯನಿಸಬಹುದ ನಿಸಿತ್ು. ಸುವರ್್ 

ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯವು ಒಂದು ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯವಾಗಿದುು, ಚಿತ್ರ 17 ರಲ್ಲ ಿತ್  ೇರಿಸಿರುವಂತ್ , 

ಅದರ ಮಧಯ-ರ ೇಖ್ಾಖಂಡಗಳಾದ  KM ಮತ್ುಿ LN ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ವನುು ಹ  ಂದ್ರರುತ್ಿದ , 

ಏಕ ಂದರ  ಅದರ ಕ ೇಂದರಬಂದು ವಜ್ಾರಕೃತಿಯು ಆಗ ಸುವರ್್ ವಜ್ಾರಕೃತಿ (ಅದರ ಕರ್್ಗಳು ಸುವರ್್ 

ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲ ಿಇರುತ್ಿವ ) ಆಗಿರುತ್ಿದ  ಎಂಬ ವಾಯಖ್ಾಯನವ ೇ ಈ ಐದನ ಯ ವಿಧದ ವಾಯಖ್ಾಯನ. 

ಆದಾಗ ಯ, ಸ್ಾಮಾನಯವಾಗಿ, ಇಂತ್ಹ ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯವು ಚಲ/ರ್ಕರಯಾತ್ಮಕವಾಗಿರುವುದರಿಂದ 

ಆಕಾರದಲ್ಲ ಿಬದಲಾವಣ  ಆಗಬಹುದು ಮತ್ು ಿಅದರ ಆಕಾರವನುು ಸಿಾರಗ  ಳಿಸಲು ಮತ್ಿರ್ುಟ 

ಗುರ್ಗಳನುು ಸ್ ೇರಿಸಬ ೇಕಾಗುತ್ಿದ . ಉದಾಹರಣ ಗ , ಚಿತ್ರ 17ರಲ್ಲ ಿತ್  ೇರಿಸಿರುವ ಮೊದಲ ಸಂದಭ್್ದಲ್ಲಿ  

BC/AD = phi ಎಂಬ ರ್ರತ್ಿನುು ವಿಧಿಸಬಹುದು ಅಥವ ಎರಡನ ಯ ಸಂದಭ್್ದಲ್ಲರಿುವಂತ್  AB = AD = 

DC ಎಂಬುದನ ು ಅನವಯಿಸಬಹುದು. (ಇಲ್ಲ ಿB ಮತ್ುಿ C ಗಳಲ್ಲಿನ ಸಮತ್ಲ ಕ  ೇನಗಳು DB ಮತ್ುಿ AC 

ಕರ್್ಗಳಿಂದ ಕರಮವಾಗಿ ವಿಭ್ಜಿತ್ವಾಗುತ್ಿವ ). ಈ ಕ ಳಕಂಡ ಎರಡು ಚಿತ್ರಗಳಲ್ಲಿನ ವಯತ್ಾಯಸವನುು 

ಗುರುತಿಸುವುದು ಬಹಳ ಕರ್ಟ ಎಂಬುದು ಸುಸಪರ್ಟ,  

ಚಿತ್ರ 17. ಐದನ ಯ ಸಂದಭ್್: ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲಿರುವ ಮಧಯ-ರ ೇಖ್ಾಖಂಡಗಳ ಮ ಲಕ 

ಸುವರ್್ ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯ.  



ಏಕ ಂದರ  ಕ  ೇನಗಳ ನಡುವಿನ ಅಂತ್ರವು ಬಹಳ ಕಡಿಮ ಇದ .(ಓದುಗನು ಸುಲಭ್ವಾಗಿ ಲ ಕೆ ಹಾರ್ಕ ಈ 

ಅಂಶವನುು ದೃಢಪ್ಡಿಸಿಕ  ಳುಬಹುದು). ಮತ್  ಂಿದು ಗಮನಿಸಬ ೇಕಾದ ಅಂಶವ ಂದರ , ಚಿತ್ರ 17 ರಲ್ಲನಿ 

ರಚನ ಗ , ಈ ಮೊದಲ ೇ ಕಂಡಂತ್ , ABCD  ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯವು ಸುವರ್್ ಆಯತ್ವಾಗಿದುರ  ಮಾತ್ರ  

, AD ಯಿಂದAB  ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲಿರುತ್ವಿ .  

ಚಿತ್ರ 18. Figure 18. Constructing golden kite tangent to circumcircle of KLMN 

ಎಲಿ ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯಗಳು ಚರ್ಕರೇಯವಾಗಿರುವುದರಿಂದ (ಮತ್ುಿ ಎಲಿ ಗಾಳಿಪ್ಟಗಳು 

ಸಿೇಮಾಬಂಧ(circumscribed)ದಲ್ಲಿರುವುದರಿಂದ, ‘ಸುವರ್್ ಗಾಳಿಪ್ಟ’ದ ಪ್ರಿಕಲಪನ  ಹ  ಂದುವ ಮತ್ುಿ 

ರಚನಾತ್ಮಕವಾಗಿ ವಾಯಖ್ಾಯನಿಸುವ ಮತ್  ಂಿದು ಕರಮವ ಂದರ , ಈ ಮೊದಲು ಚಚಿ್ಸಿದಂತ್ಹ ಎಲಿ 

ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯಗಳ ‘ದ್ರವಮುಖ’ಗಳನುು ರಚಿಸುವುದು. ಉದಾಹರಣ ಗ , ಚಿತ್ರ 10ರಲ್ಲ ಿ

ವಾಯಖ್ಾಯನಿಸಿದ ಸುವರ್್ ಸಮದ್ರವಬಾಹು ತ್ಾರಪಿಜಯ  KLMN  ಅನುು ಮತ್ುಿ ಚಿತ್ರ 18ರಲ್ಲ ಿತ್  ೇರಿಸಿರುವ 

ಪ್ರಿವೃತ್ಿವನುು ಪ್ರಿರ್ಶೇಲ್ಲಸಿರಿ. ಸುವರ್್ ಆಯತ್ಾಕಾರದ ಕರಮದಂತ್ ಯೇ, ಈಗ ನಾವು ಪ್ರತಿ ಶೃಂಗದಲ್ಲಿ 

ಲಂಬಕ  ೇನಗಳನುು ತಿರಜಯಗಳಿಗ  ರಚನ  ಮಾಡಿ, ಈ ತ್ಾರಪಿಜಯಕ ೆ ಅನುಗುರ್ವಾದ ದ್ರವಮುಖ ‘ಸುವರ್್ 

ಗಾಳಿಪ್ಟ’ ABCD ಯನುು ಪ್ಡ ಯಬಹುದು.  ಈಗ CBD ಯು ಒಂದು ಸುವರ್್ ತಿರಕ  ೇನ (ಆದುರಿಂದ 

BC/BD = phi) ಮತ್ು ಿಕ  ೇನ ABC = ಕ  ೇನ BAD = ಕ  ೇನ ADC = 108° ಎಂದು ದೃಢಪ್ಡಿಸಿಕ  ಳುುವುದು 

ಓದುಗರಿಗ  ಬಟಿಟದುು. ಇವಲಿದ   ABCD ಯು K ಮತ್ುಿ N ಗಳು AB aಮತ್ುಿ AD ಗಳಿಗ  ಕರಮವಾಗಿ 

ಕ ೇಂದರಬಂದುವಾಗಿರುವಂತ್ಹ ಉಭ್ಯ ಗುರ್ಗಳನುು (KLMN ನಲ್ಲಿರುವ ಕರ್್ಗಳಿಂದ ಎರಡು 

ಕ  ೇನಗಳ ವಿಭ್ಜನ )  ಹ  ಂದ್ರದ .   ಓದುಗನು AC/BD = 1.90 (2 ದಶಮಾಂಶಗಳಿಗ  ಸಿೇರ್ಮತ್) 

ಎಂಬುದನ ು ದೃಢಿೇಕರಿಸಬಯಸಬಹುದು ಹಾಗ  ಈ ಮೌಲಯವು ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ದ್ರಂದ ದ ರ 

ಇರುವುದರಿಂದ ಚಿತ್ರ 14 ಮತ್ು ಿ15ರಲ್ಲ ಿಕಂಡುಬರುವ ಸುವರ್್ ಗಾಳಿಪ್ಟಗಳಿಗ  ಹ  ೇಲ್ಲಸಿದರ  ಇದು 

ವಿಸ್ಾಿರವಾಗಿ, ಸರ್ಿಗಾಗಿ ಕಾರ್ಬರುವುದ ೇಕ  ಎಂಬುದಕ ೆ ಇದು ವಿವರಣ ಯಾಗಿ ಒದಗಿಬರುವುದು.  

ಕಡ ಯದಾಗಿ, ಚಿತ್ರ 19 ರಲ್ಲಿ ತ್  ೇರಿಸಿರುವ ಪ್ರಸಿದಧವಾದ ಪ ನ್ ರ  ೇರ್ಸ ಗಾಳಿಪ್ಟ ಮತ್ುಿ ಡಾಟ್್ ಗಳನುು 

ಸಹ ‘ಸುವರ್್ ಗಾಳಿಪ್ಟ’ವ ಂದು ವಾಯಖ್ಾಯನಿಸಲು ಆಯುುಕ  ಳುಬಹುದು. ಚಿತ್ರದಲ್ಲ ಿಸಪರ್ಟವಾಗಿ 

ಕಾರ್ುವಂತ್ ಯೇ,  72° ಮತ್ುಿ 108° ಗಳಿರುವ ವಜ್ಾರಕೃತಿಯಿಂದ, ಅದರ ಉದುವಾದ ಕರ್್ವನುು phi 

ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲ ಿವಿಭ್ಜಿಸಿ, ಪ ನ್ ರ  ೇರ್ಸ  ಗಾಳಿಪ್ಟದ ‘ಸರ್ಮಮತಿೇಯ’ ಕರ್್ವು ಡಾಟ್್ ನ ‘ಸರ್ಮಮತಿೇಯ’ 

ಕರ್್ದ  ಡನ  phi ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲಿ ಇರುವಂತ್  ಆಗಿಸುವುದರ ಮ ಲಕ ಇವನುು ಪ್ಡ ಯಬಹುದು. ಈ 

ರಚನ ಯಿಂದ ಪ ನ್ ರ  ೇರ್ಸ ಗಾಳಿಪ್ಟ ಮತ್ು ಿಡಾಟ್ ್ ಗಳ ರಡ  ತ್ಮಮ ಬಾಹುಗಳನುು  phi 

ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲ ಿ ಹ  ಂದ್ರರುವುದನುು ಖಚಿತ್ಪ್ಡಿಸಿಕ  ಳುುವುದು ಓದುಗನಿಗ  ಬಟಟ ವಿರ್ಯವಾಗಿದ . 

ಅಲಿದ , ಪ ನ್ ರ  ೇರ್ಸ ಗಾಳಿಪ್ಟಗಳು ಮತ್ು ಿಡಾಟ್ ್ ಗಳನುು ಸಮಪ್ರದ ೇಶಗಳ ಮೇಲ  ಟ ೈಲ್ಸ ಗಳ 

ರಿೇತಿಯಲ್ಲ ಿಅನಿಯತ್ ಕರಮದಲ್ಲ ಿಬಳಸಬಹುದು ಮತ್ು ಿಟ ೈಲ್ಸ ಗಳ ಸಂಖ್ ಯ ಹ ಚುುತ್ಾಿ ಸ್ಾಗಿದಂತ್  

ಪ ನ್ ರ  ೇರ್ಸ ಗಾಳಿಪ್ಟ ಮತ್ು ಿಡಾಟ್ ್ ಗಳ ಅನುಪಾತ್ವು phi ನತ್ಿ ಸ್ಾಗುತ್ಿದ  (ಡಾವಾ್ರ್ಸ, 2007; 204). 



ಮತ್ಿರ್ುಟ ಆಸರ್ಕಿಕರ ಅಂಶವ ಂದರ , ಚಿತ್ರ 19ರಲ್ಲ ಿತ್  ೇರಿಸಿರುವ ಪ ನ್ ರ  ೇರ್ಸ ಗಾಳಿಪ್ಟ ಮತ್ು ಿ

ಡಾಟ್ ್ ಗಳಿಂದ ರಚಿತ್ವಾದ ‘ಕ  ಬಿದ’ ವಜ್ಾರಕೃತಿಯು ಸಹ ಅನಿಯತ್ವಾಗಿ ‘ಸರ್ಿ’ ಟ ೈಲ್ಸ ಗಳ ೊಡನ  

ಸ್ ೇರುತ್ಿದ . ‘ಸರ್ಿ’ ವಜ್ಾರಕೃತಿಯನುು ಈ ಹಂದ ಯೇ ಚಿತ್ರ 7 ರಲ್ಲ ಿಎರಡನ ಯ ವಜ್ಾರಕೃತಿಯಾಗಿ 

ಪ್ರದರ್ಶ್ಸಲಾಗಿತ್ುಿ. ಟ ೈಲ್ಸ ಗಳ ಸಂಖ್ ಯ ಹ ಚುುತ್ಾ ಿಸ್ಾಗಿದಂತ್  ‘ಕ  ಬಿದ’ ವಜ್ಾರಕೃತಿ  ಮತ್ು ಿ‘ಸರ್ಿ’ 

ವಜ್ಾರಕೃತಿಯ ಅನುಪಾತ್ವು phi ನತ್ಿ ಸ್ಾಗುತ್ಿದ  =(ಡಾವಾ್ರ್ಸ, 2007; 202).  ಆಸಕಿ ಓದುಗರಿಗ  ಟ ೈಲ್ಸ ಗಳ 

ಪ ನ್ ರ  ೇರ್ಸ ಗಾಳಿಪ್ಟ ಮತ್ು ಿಡಾಟ್ ್ ಗಳ ಹಾಗ  ಮೇಲ  ಉಲ ೇಿಖಿಸಿದ ವಜ್ಾರಕೃತಿಗಳ 

ಉದಾಹರರ್ಗ ಗಳು ಅಂತ್ಜ್ಾ್ಲದ ಜ್ಾಲತ್ಾರ್ಗಳಲ್ಲಿ ವಿಪ್ುಲವಾಗಿ ದ  ರಕುತ್ಿವ .  

ಚಿತ್ರ 19: ಪ ನ್ ರ  ೇರ್ಸ ಗಾಳಿಪ್ಟ ಮತ್ುಿ ಡಾಟ್ ್  
4ಡಿ ವಿಲ್ಲಯರ್ಸ್ (2009, ಪ್ುಟ. 154-155; 207)ದಲ್ಲಿ, ಮ ರು ಸಮಾನ ನಿಕಟ ಕ  ೇನಗಳನುುಳು ಸ್ಾಮಾನಯ 

ಗಾಳಿಪ್ಟವನುು ತಿರಕ  ೇನಿೇಯ ಗಾಳಿಪ್ಟ ಎಂದು ಕರ ಯಲಾಗುತ್ದಿ  ಮತ್ುಿ ಒಂದು ಜ್  ತ್  ನಿಕಟ, 

ಸವ್ಸಮ ಬಾಹುಗಳು ಅಂತ್ವೃ್ತ್ಿದ ಸಪಶ್ರ ೇಖ್ ಯ ಬಂದುಗಳಿಂದ ವಿಭ್ಜಿಸಲಪಡುತ್ಿದ  ಎಂಬ 

ಗುರ್ವನುು ಸಹ ಉಲ ಿೇಖಿಸಲಾಗಿದ . ಚಿತ್ರ 19 ರಲ್ಲಿ ಇರುವ ಪ ನ್ ರ  ೇರ್ಸ ಗಾಳಿಪ್ಟವು ತಿರಕ  ೇನಿೇಯ 

ಗಾಳಿಪ್ಟದ ಉದಾಹರಣ ಯಾಗಿದ . ಇದನ ು ನ  ೇಡಿ: http://dynamicmathematicslearning.com/quad-

tree-new-web.html 

 

ಇತ್ರ ‘ಸುವರ್ಣ ಚತ್ುರ್ುಣಜ’ಗಳನ್ುೂ ರಚನಾತ್ಮಕವ್ಾಗಿ ನಿರೂಪಿಸುವಿಕೆ 

ಈ ಸಂಶ  ೇಧನ ಯು ಈಗಾಗಲ ೇ ನಾನು ಮೊದಲು ನಿರಿೇಕ್ಷಿಸಿದುದರ್ಕೆಂತ್ ಹ ಚುು ದ್ರೇಘ್ವಾಗಿದ  ಮತ್ುಿ 

ಓದುಗನ ಆಸರ್ಕಿ ಕುಂದುವುದಕ ೆ ಮೊದಲು ಇದನುು ಮುಗಿಸುವುದು ಉತ್ಮಿ. ಅಲಿದ , ರಚನಾತ್ಮಕ 

ವಾಯಖ್ಾಯನಗಳನುು ರ್ಕರಯಾತ್ಮಕವಾಗಿ ತ್  ೇರಿಸಬ ೇಕ ಂಬ ನನು ಮ ಲ ಉದ ುೇಶವನುು ಆಗಲ ೇ ನಾನು 

ಪ್ೂರ ೈಸಿದ ುೇನ  ಎಂದುಕ  ಳುುತ್ ಿೇನ .  
ಆದಾಗ ಯ, ಇನ ು ಅನ ೇಕ ರಿೇತಿಯ ಚತ್ುಭ್ು್ಜಗಳಿದುು, ಅವುಗಳ ಸಂಬಂಧಿತ್ವಾಗಿಯ  ಇದ ೇ ರಿೇತಿ 

ಸಂಶ  ೇಧನ ಗಳನುು ಆಯಾ ‘ಸುವರ್್ ಚತ್ುಭ್ು್ಜ’ಗಳ ವಾಯಖ್ಾಯನ ಮಾಡುವುದು ಬಾರ್ಕ ಇದ  

ಎಂಬುದರತ್ಿ ನಿಮಮ ಗಮನವನುು ಸ್ ಳ ಯಲು ಬಯಸುತ್ ಿೇನ . ಉದಾಹರಣ ಗ  ಚರ್ಕರೇಯ 

ಚತ್ುಭ್ು್ಜಗಳು, ಅಂತ್ವೃ್ತಿಿೇಯ ಚತ್ುಭ್ು್ಜಗಳು, ತ್ಾರಪಿಜಯಗಳು5, ದ್ರವಕ ೇಂದ್ರರತ್ ಚತ್ುಭ್ು್ಜಗಳು, 

ನ ೇರಕರ್್ದ/ಶೃಂಗಿೇಯಕರ್್ದ ಚತ್ುಭ್ು್ಜಗಳು, ಸಮಕರ್್ ಚತ್ುಭ್ು್ಜಗಳು, ಮುಂತ್ಾದವು.  

ಚಿತ್ರ 20. ನಿಕಟ ಬಾಹುಗಳು ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲರಿುವ ಸುವರ್್ ರ್ಡುುಜ 

‘ಸುವರ್ಣ ಚಕ್ಾೀಯ ಷಡ್ುುಜ’ಯ ರಚನಾತ್ಮಕ ನಿರೂಪಣೆ  

ಮುಗಿಸುವುದಕ ೆ ಮುನು, ರ್ಟ  ೆೇನಗಳುಳು ‘ಸುವರ್್’ ಆಕೃತಿಯನುು ಈವರ ಗ  ಚಚಿ್ಸಿದ ಕ ಲವು 

ಸುವರ್್ ಚತ್ುಭ್ು್ಜಗಳಿಗಾದರ  ವಾಯಖ್ಾಯನಿಸುವ ಕಾಯ್ವನುು ಕ ೈಗ  ಳುಲು ಪ್ರಿಗಣಿಸಿರ ಂದು 

ಓದುಗರನುು ಪ್ರಚ  ೇದ್ರಸಲು ಬಯಸುತ್ ಿೇನ .ಉದಾಹರಣ ಗ , ಆಯತ್ಾಕಾರದ ಸದೃಶ ಸಮಾನತ್ ಯು 

ಸಮಕ  ೇನವುಳು, ಚರ್ಕರೇಯ ರ್ಡುುಜ6 ಆಗಿರುತ್ಿದ  ಎಂದು ಡಿ ವಿಲ್ಲಯರ್ಸ್ (2011; 2016) 

http://dynamicmathematicslearning.com/quad-tree-new-web.html
http://dynamicmathematicslearning.com/quad-tree-new-web.html


ತ್  ೇರಿಸಿಕ  ಟಿಟದಾುರ . ಆದುರಿಂದ, ಸುವರ್್ ಆಯತ್ಕ ೆ ರ್ಡುುಜದ ರ ಪ್ದಾಕೃತಿಯನುು ರಚಿಸಲು 

ಇರುವ ಒಂದು ಕರಮವ ಂದರ  ಚಿತ್ರ 19 ರಲ್ಲಿ ತ್  ೇರಿಸಿರುವಂತ್ಹ ಒಂದು ಸಮ-ಕ  ೇನವುಳು, ಚರ್ಕರೇಯ 

ರ್ಡುುಜದ ಎಲಿ ಜ್  ೇಡಿ ನಿಕಟ ಬಾಹುಗಳು ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲ ಿ ಇರಬ ೇಕ ಂಬ ನಿಯಮವನುು 

ವಿಧಿಸುವುದು; ಎಂದರ ,  ಒಂದು ‘ಸುವರ್್ (ಚರ್ಕರೇಯ) ರ್ಡುುಜ’. FA/AB = phi ಆಗಿದುರ , ಆಗ AL/LM = 

phi7 , ಇತ್ಾಯದ್ರಗಳನುು ನಿರ ಪಿಸುವುದನುು ಓದುಗರಿಗ  ಬಡಲಾಗಿದ . ಒಟಿಟನಲ್ಲ ಿಹ ೇಳುವುದಾದರ , 

ಪ್ರಮುಖ ಕರ್್ಗಳು ಪ್ರಸಪರ ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲ ಿವಿಭ್ಜನ ಗ  ಳುುತ್ಿವ .  

ಗಮನಿಸುವ ಪ್ರಕೃತಿಯುಳು ಓದುಗನು ABEF, ABCD ಮತ್ು ಿCDEF ಗಳು ಚಿತ್ರ 8 ರ ಮೊದಲ ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ 

ರಚಿಸಿ, ವಾಯಖ್ಾಯನಿಸಿದ ರಿೇತಿಯ ಮ ರು ಸುವರ್್ ತ್ಾರಪಿಜಯಗಳ ಂದು ಕಂಡುಕ  ಂಡಿರುತ್ಾಿನ .ಅಲಿದ , 

ALNF, ABCF, ಇತ್ಾಯದ್ರಗಳು ಚಿತ್ರ 8 ರ ಎರಡನ ಯ ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ ರಚಿಸಿ, ವಾಯಖ್ಾಯನಿಸಿದ ಸುವರ್್ 

ತ್ಾರಪಿಜಯಗಳ ಂದ  ಕಂಡುಕ  ಂಡಿರುತ್ಾಿನ .  

ಚಿತ್ರ 21: ಎರಡು ವಜ್ಾರಕೃತಿಗಳು ಮತ್ುಿ ಒಂದು ಸುವರ್್ ತ್ಾರಪಿಜಯವನುು ಕತ್ರಿಿಸುವಿಕ .   

ಚಿತ್ರ 21 ರಲ್ಲ ಿಕಾಣಿಸಿದಂತ್  ಎರಡು ವಜ್ಾರಕೃತಿಗಳು ಮತ್ು ಿಒಂದು ಸುವರ್್ ತ್ಾರಪಿಜಯವನುು 

ಕತ್ಿರಿಸುವುದರಿಂದ, ನಾವು ಒಂದು ಸದೃಶ ಸುವರ್್ ಚರ್ಕರೇಯ ರ್ಡುುಜಯನುು ಸಹ ಪ್ಡ ಯುತ್ ಿೇವ . 

ಕಡ ಯದಾಗಿ, ಸುವರ್್ ಚರ್ಕರೇಯ ರ್ಡುುಜಯ ಒಂದು ಸ್ಾದೃಶ ದ್ರವಮುಖ ಆಕೃತಿಯನುು ಪ್ರಿಗಣಿಸಿ, 

ವಾಯಖ್ಾಯನಿಸಿ, ಸಂಶ  ೇಧಿಸುವ ಕಾಯ್ವನುು ಸಹ ಓದುಗರಿಗ  ಬಡುತಿಿದ ುೇನ . 

ಮುಕಾುಯದ ಟಿಪಪಣಿಗಳು  
ಇಲ್ಲಿ ಚಚಿ್ಸಿದ ಬಹುತ್ ೇಕ ಗಣಿತಿೇಯ ಫಲ್ಲತ್ಾಂಶಗಳು ನವಿೇನವಾದವು ಅಲಿದ್ರದುರ , ನಮಗ  

ತಿಳಿದ್ರರುವ ವಸುಿಗಳ ಕುರಿತ್ಾದ ಪ್ರಿಚಿತ್ ವಾಯಖ್ಾಯನಗಳನುು ಬಳಸಿ ಹ  ಸ ಗಣಿತಿೇಯ ವಿರ್ಯಗಳನುು 

ವಾಯಖ್ಾಯನಿಸಬಹುದು ಮತ್ು ಿರಚಿಸಬಹುದು ಎಂದು ವಿಶದವಾಗಿ ಪ್ರಸುಿತ್ಗ  ಳಿಸುವ ಮ ಲಕ 

ರಚನಾತ್ಮಕ ವಾಯಖ್ಾಯನಿಸುವಿಕ ಯ ಫಲದಾಯಕ ಕರಮವನುು ಈ ಸರ್ಿ ಸಂಶ  ೇಧನ ಯು ತ್ಕೆಮಟಿಟಗ  

ತ್  ೇರಿಸಿಕ  ಟಿಟದ  ಎಂದು ನಂಬುತ್ ಿೇನ . ಈ ನಿಟಿಟನಲ್ಲಿ ಸ್ಾಗುವಾಗ, ಅನ ೇಕ ವಿಭಿನು ಸ್ಾಧಯತ್ ಗಳನುು 

ಪ್ರಿಶ  ೇಧಿಸಬಹುದು ಮತ್ುಿ ಈ ಕ ಳಕಂಡ ಗುರ್ಗಳಿಗ  ಸಂಬಂಧಿತ್ವಾಗಿ ಹ  ೇಲ್ಲಸಬಹುದು;  
5ಒಲ್ಲವ್ (ದ್ರನಾಂಕವಿಲಿ), ಉದಾಹರಣ ಗ , ಎರಡು ವಿಧವಾದ ಕೌತ್ುಕಭ್ರಿತ್ ಸುವರ್್ 

ತ್ಾರಪಿಜಯ/ಟರಪಿಝಾಯ್ಡಡ ಅನುು ರಚನಾತ್ಮಕವಾಗಿ ವಾಯಖ್ಾಯನಿಸುತ್ಾಿರ .  
6ಈ ವಿಧದ ರ್ಟ  ೆೇನವನುು ಅರ -ನಿಯರ್ಮತ್ ಕ  ೇನ- ರ್ಟ  ೆೇನ ಎಂದು ಉಲ ಿೇಖಿತ್ ಬರಗಳಲ್ಲಿ 

ಕರ ಯಲಾಗುತ್ಿದ .  
7ಅಕ  ಟೇಬರ್ 2016ರಲ್ಲ ಿಒಡ  ೇಮ್ ರ ರಚನ ಯನುು ನಾನು ಅಚುರಿಭ್ರಿತ್ ಆಸರ್ಕಿಯಿಂದ ಈ 

ಕ  ಂಡಿಯಲ್ಲಿ ಕಂಡ : http://demonstrations.wolfram.com/HexagonsAndTheGoldenRatio/ ಇದು ಈ 

ಫಲ್ಲತ್ಾಂಶದ ವಯತಿರಿಕಿವಾಗಿದ . ಚಿತ್ರಕ ೆ ಅನವಯಿತ್ವಾಗಿ, ಒಡ  ೇಮ್ ರ ರಚನ ಯು ಸಮಕ  ೇನ 

ತಿರಕ  ೇನ  LMN  ನ ಬಾಹುಗಳನುು ವಿಸಿರಿಸಿ ABL, CDM ಮತ್ುಿ EFN ಎಂಬ ಸಮಕ  ೇನ ತಿರಕ  ೇನಗಳನುು 

ರಚಿಸುವುದನುು ಒಳಗ  ಂಡಿದ . ವಿಸಿರಣ ಯು ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ಕ ೆ ಅನುಗುರ್ವಾಗಿ ಇದುರ , ಆಗ ಈ 

http://demonstrations.wolfram.com/HexagonsAndTheGoldenRatio/


ಮ ರು ತಿರಕ  ೇನಗಳ ಬಾಹಯ ಶೃಂಗಗಳು ಸುವರ್್ ಅನುಪಾತ್ದಲ್ಲಿರುವ ನಿಕಟ ಬಾಹುಗಳನುು 

ಹ  ಂದ್ರರುವ ರ್ಟ  ೆೇನ (ಚರ್ಕರೇಯ, ಸಮ-ಕ  ೇನವುಳು)ವನುು ನಿಶುಯಿಸುತ್ಿವ .  
ಗುರ್ಗಳ ಸಂಖ್ ಯ, ರಚನ  ಅಥವಾ ಸ್ಾಧನ  ನಿೇಡುವ ಸುಲಭ್ತ್ , ಮತ್ುಿ ಈ ಸಂದಭ್್ದಲ್ಲ ಿಸುವರ್್ 

ಅನುಪಾತ್ಕ ೆ ಸಂಬಂಧಿತ್ವಾಗಿ, ಪಾರಯಶಃ ನ  ೇಡುವುದಕ ೆ ಆಕರ್್ಕವಾಗಿರುವುದರ ಬಗ .ೆ ಅಲಿದ , 

ಒಂದ ೇ ವಸುಿವಿನ ಕ ಲವು ನಿರ ಪ್ಣ ಗಳು, ಆ ನಿರ ಪ್ಣ ಯಲ್ಲ ಿಇಲಿದ ಇತ್ರ ಗುರ್ಗಳಿಗ  

ಸಂಬಂಧಿತ್ವಾದ ತ್ಾರ್ಕ್ಕ ವುಯತ್ಪನುಗಳಿಗಿಂತ್ ಹ ೇಗ  ಹ ಚುು ಅನುಕ ಲಕರವಾಗಿರುತ್ವಿ  ಎಂಬುದನುು 

ಸಹ ತ್  ೇರಿಸಲಾಯಿತ್ು.   

ರಚನಾತ್ಮಕ ವಾಯಖ್ಾಯನದ ವಿಧಿವಿಧಾನವು ಶುದಧ ಗಣಿತಿೇಯ ಸಂಶ  ೇಧನ ಗಳಲ್ಲ ಿವಿವಿಧ ಸಿದಾಧಂತ್ 

ವಯವಸ್ ಾಗಳ ವಾಯಖ್ಾಯನ ಮತ್ುಿ ಪ್ರಿಶ  ೇಧನ ಗಳಲ್ಲಿ ಅನವಯವಾಗುತ್ಿದ . ಇಂತ್ಹ ಸಂದಭ್್ಗಳಲ್ಲಿ 

ಪ್ರಸುಿತ್ದಲ್ಲ ಿಚಾಲ್ಲಿಯಲ್ಲರಿುವ ಸಿದಾಧಂತ್ ವಯವಸ್ ಾಗಳನುು ಆರಂಭಿಕ ಘಟಕಗಳಾಗಿ ಬಳಸಿ, ನಂತ್ರ 

ಅವನುು ಮಾಪ್್ಡಿಸುವುದು, ಹ  ಂದ್ರಸುವುದು, ಸ್ಾಮಾನಿಯೇಕರಿಸುವುದು, ಇತ್ಾಯದ್ರಗಳನುು 

ಮಾಡಲಾಗುತ್ಿದ  ಮತ್ು ಿತ್ನ ಮಲಕ ನ ತ್ನ ಗಣಿತಿೇಯ ಪ್ರಮೇಯಗಳನುು ಸೃಷ್ಟಟಸಲಾಗುತ್ಿದ  ಮತ್ುಿ 

ಪ್ರಿಶ  ೇಧಿಸಲಾಗುತ್ದಿ .  ಹೇಗ  ಈ ಸರ್ಿ ಪ್ರಕರರ್ವು ಪಾರಥರ್ಮಕ ಮಟಟದಲ್ಲಿ ಸಂಶ  ೇಧಕ ಗಣಿತ್ಜ್ಞರು 

ಬಳಸುವ ಕ ಲವು ಪ್ರಮುಖ ಸಂಶ  ೇಧನ ಕರಮಗಳನುು ಸಂಕ್ಷಿಪ್ ಿರ ಪ್ದಲ್ಲಿ ಹ  ಂದ್ರದ . ಈ ವಿಧದಲ್ಲ,ಿ 

ವಾಯಖ್ಾಯನಗಳು ಎಲ್ಲಿಂದ ಉಗಮವಾಗುತ್ಿವ  ಎಂಬುದರ ಬಗ  ೆಇದು ನಿಗ ಢತ್ ಯನುು 

ಹ  ೇಗಲಾಡಿಸುವಲ್ಲಿ ಮತ್ುಿ ಇಂತ್ಹ ವಾಯಖ್ಾಯನಗಳು ಗಾಳಿಯಿಂದ ಹಾರಿ ಗಣಿತ್ಜ್ಞನ ತ್ಲ ಯಲ್ಲಿ 

ಸ್ ೇರಿಬಡುವುದ್ರಲಿ ಅಥವ ಶಾಲಾ ಪ್ಠ್ಯಪ್ುಸಿಕಗಳಂತ್  ಇದ ೇನು ಮಾಯಯೊೇ ಎಂಬಂತ್  ಥಟಟನ  

ಕಾಣಿಸಿಕ  ಂಡುಬಡುವುದ್ರಲಿ ಎಂಬುದನುು ಸ್ಾಾಪಿಸುವಲ್ಲಿ ಈ ಸಂಶ  ೇಧನ ಗಳು ಉಪ್ಯುಕಿವಾಗಿವ  

ಎಂದು ನಂಬುತ್ ಿೇನ .  ತ್ರಗತಿಯ ಸನಿುವ ೇಶದಲ್ಲಿ, ರ್ಶಕ್ಷಕರ  ಬಿರು ವಿವಿಧ ರಿೇತಿಯ ಸುವರ್್ ಚತ್ುಭ್ು್ಜಗಳಿಗ  ಅಥವ 

ಸುವರ್್ ರ್ಟ  ೆೇನಗಳಿಗ  ವಿವಿಧ ಸಂಭ್ವನಿೇಯ ವಾಯಖ್ಾಯನಗಳನುು ಸ ಚಿಸಿರ ಂದು ವಿದಾಯರ್ಥ್ಗಳನುು 

ಕ ೇಳಿದರ , ಅವರು ಇಲ್ಲಿ ಚಚಿ್ತ್ವಾದ ಅನ ೇಕ ಉದಾಹರಣ ಗಳ ಪ ೈರ್ಕ ಹಲವನುು ಮಂಡಿಸುವ ಸ್ಾಧಯತ್  

ಇರುತ್ಿದ , ಅಲಿದ  ಪಾರಯಶಃ ಇಲ್ಲ ಿಪ್ರಿಶ  ೇಧಿಸಿಲದಿ ಕ ಲವನುು ಸಹ ಮಂಡಿಸಬಹುದು. ಇಂತ್ಹ 

ಚಟುವಟಿಕ ಗಳಲ್ಲ ಿವಿದಾಯರ್ಥ್ಗಳನುು ತ್  ಡಗಿಸಿಕ  ಳುುವಿಕ ಯು ನ ೈಜ ಗಣಿತ್ ಸಂಶ  ೇಧನ ಯನುು 

ಹ ಚುು ನಿಖರವಾಗಿ ಅನುಕರಿಸುವುದಲಿದ , ಗಣಿತಿೇಯ ಅಂಶಗಳು ಗಣಿತ್ದಲ್ಲಿ ಪ್ರಿರ್ತಿ ಪ್ಡ ದ ಕ ಲವ ೇ 

ವಯರ್ಕಿಗಳ ಹಕುೆ ಎಂಬ ಅಭಿಪಾರಯವು ವಿದಾಯರ್ಥ್ಗಳ ಮನದಲ್ಲಿ ಮ ಡುವ ಬದಲು, ಅವರ  ಈ 

ಗಣಿತಿೇಯ ಅಂಶದ ಮೇಲ  ತ್ಕೆಮಟಿಟನ ಹಕೆನುು ಹ  ಂದ್ರರುವವರ ಂಬ ವ ೈಯರ್ಕಿಕ ಮಾಲ್ಲೇಕತ್ವದ 

ಭಾವನ ಯು ಅವರಲ್ಲಿ ಮ ಡುವಂತ್ಾಗುತ್ಿದ . 
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ಮೈಕ ಲ್ಸ ಡಿ ವಿಲ್ಲಯರ್ಸ್ ಸಂಶ  ೇಧಕರಾಗಿ, ಗಣಿತ್ಜ್ಞರಾಗಿ ಮತ್ು ಿವಿಜ್ಞಾನದ ರ್ಶಕ್ಷಕರಾಗಿ ಜಗದಾದಯಂತ್ 

ಹಲವಾರು ಸಂಸ್ ಾಗಳಲ್ಲಿ ಸ್ ೇವ  ಸಲ್ಲಿಸಿದಾುರ .ಜನವರಿ 2016ರ ಕ  ನ ಯಲ್ಲಿ ಇವರು ಕಾವಝುಲು-ನ ೇಟಲ್ಸ 

ವಿಶವವಿದಾಯಲಯದ್ರಂದ ನಿವೃತ್ಿರಾದರು. ನಂತ್ರ ಇವರನುು ಸ್ ಟಲ ಿನ್ ಬಾಷ್ ವಿಶವವಿದಾಯಲಯವು ಗಣಿತ್ 

ರ್ಶಕ್ಷರ್ ವಿಭಾಗದಲ್ಲ ಿಪ್ರರಫ ಸರ್ ಎರ್ಕರ್ಸ ಟಾರ ಆಡಿ್ನ ೇಯ್ಡರ ಆಗಿ ನ ೇರ್ಮಸಿತ್ು. ಅಸ್  ೇಸಿಯೇರ್ನ್ ಆಫ್ 

ಮಾಯಥಮಾಯಟಿರ್ಕ್ ಎಜುಕ ೇರ್ನ್ ಆಫ್ ಸ್ೌತ್ ಆಫ್ರರಕಾ ಪ್ರಕಟಿಸುವ ಸಂಶ  ೇಧನಾ ಪ್ತಿರಕ ಯಾದ 

ಪ ೈಥಾಗ  ರರ್ಸ  ನ ಸಂಪಾದಕರಾಗಿ ಸ್ ೇವ  ಸಲ್ಲಿಸಿದ ಇವರು 1997ರಿಂದ 2005ರವರ ಗ  ಎರ್ಸ ಎ 

ಮಾಯಥಮಾಯಟಿರ್ಕ್ ಒಲ್ಲಂಪಿಯಾಡ ನ ಉಪಾಧಯಕ್ಷರಾಗಿದುರು ಮತ್ು ಿಈಗಲ  ಆ ಸಂಸ್ ಾಗ  ಸ್ ೇವ  

ಸಲ್ಲಿಸುತಿಿದಾುರ . ಇವರ ಪ್ರಮುಖ ಸಂಶ  ೇಧನಾ ಆಸರ್ಕಿಗಳ ಂದರ  ರ ೇಖ್ಾಗಣಿತ್, ಸ್ಾಧನ , ಅನವಯಗಳು 

ಮತ್ುಿ ಮಾದರಿಗಳು. ಸಮಸ್ಾಯ ಪ್ರಿಹಾರ, ಮತ್ು ಿಗಣಿತ್ದ ಇತಿಹಾಸ. ಇವರ ಹ  ೇಂ ಪ ೇಜ್: 
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