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_______________________________________________________________________ 
Translation of Conversations on Greatest Common Divisor : Ashok 
Prasad_From Azim premji University At Right Angles_March, 2020 
_______________________________________________________________________________ 
कक्षा स े

महत्तम समापवर्िक पर बार्ऱ्ीर् 
अशोक प्रसाद 
 

मुख्य शब्द / कीवर्ि : गुणिखण्र्, अभाज्य, समाि गुणिखण्र्, महत्तम समापवर्िक गुणज, 
एल्गोररद्म, क्यों का र्कि  
 

आज मैं आपके साथ मेरी चचेरी बहन अपूर्वी, जो कक्षा 9 की एक जजज्ञासु छात्रा है, और मरेे 
बीच की एक दिलचस्प बातचीत साझा करने जा रहा हूूँ। यह बातचीत तब शुरू हुई जब उसने 
मुझे प्रियंका को महत्तम समापर्वततक (Greatest Common Deviser) ससखाते हुए िेखा। 
प्रियंका मेरे पडोस में रहती है। र्वह कक्षा चार की छात्रा है। कभी-कभी र्वह गणित में मिि लेने 
के सलए मेरे घर आती है। एक दिन प्रियंका को उसके होमर्वकत  में मिि करने के बाि, मैंन े
अपूर्वी से बात करना शुरू ककया। 
 
मैं : क्या तुम जानती हो कक महत्तम समापर्वततक (आगे से हम इसे संक्षेप में ‘मस’ सलखेंगे) की 
गिना कैसे की जाती है? 

अपूवी : ओह, अरे भैया! बेशक मुझे पता है! मैं इसे खोजने की पाूँच प्रर्वधियाूँ जानती हूूँ। 

मैं : पाूँच प्रर्वधियाूँ? यह तो मुझे भी पता नहीं था कक मस को खोजने के पाूँच तरीके होते हैं। 

अपूवी : ठीक है!! मैं उन्हें एक-एक करके समझाती हूूँ। सबसे पहले, जजन संख्याओं का मस 
ननकालना हो उन संख्याओं को अभाज्य संख्याओं के गुिनखण्ड के रूप में सलख लो। 

 

उिाहरि के सलए, 60 =  2 ×  2 ×  3 ×  5 और 24 =  2 ×  2 ×  2 ×  3 

 

अभाज्य संख्याओं के गुिनखण्ड के रूप में सलखने के बाि, उनमें स ेसमान अभाज्य गुिनखण्डों 
का गुिनफल, िी गई संख्याओं को मस होगा। यानी इस उिाहरि में 2 × 2 × 3, संख्या 60 
और 24 का मस होगा। 
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मैं : यह पहली प्रर्वधि है जजसके बारे में मुझे भी पता है। इसे हम अभाज्य गुिनखण्ड प्रर्वधि 
(Prime factorization method) कहते हैं। क्या तुम मुझे बता सकती हो कक यह प्रर्वधि कैसे 
काम करती है? मेरा मतलब है कक हम बताए गए चरिों का पालन करके मस क्यों खोज पात े
हैं? 

अपूवी : यह तो बहुत आसान है और कारि इसके नाम महत्तम समापर्वततक —में नछपा है। 
महत्तम समापर्वततक का शाजदिक अथत है— सबसे बडा अपर्वततक। तो िो (या अधिक) संख्याओं 
का महत्तम समापर्वततक यानी र्वह सबसे बडी संख्या जो िोनों (या सभी) संख्याओं को प्रर्वभाजजत 
करती हो। अभाज्य गुिनखण्ड प्रर्वधि में, ित्येक संख्या अभाज्य संख्याओं का एकमात्र सम्भर्व 
संयोजन है। इसके पीछे िो बातें हैं। पहली यह कक अगर कोई धगनती र्वाली संख्या, िो अभाज्य 
संख्याओं से प्रर्वभाजजत होती है तो र्वह धगनती र्वाली संख्या, प्रर्वभाजजत करने र्वाली अभाज्य 
संख्याओं के गुिनफल से भी प्रर्वभाजजत हो जाती है। यहाूँ पर भी यही हो रहा है। 60 संख्या 2 
और 2 से प्रर्वभाजजत हो रही है तो यह 4 से प्रर्वभाजजत होगी ही। यह बात हम 24 के सलए भी 
कह सकते हैं। अभाज्य गुिनखण्ड प्रर्वधि में हमने िोनों संख्याओं के सभी अभाज्य गुिनखण्डों 
को सलख दिया और कफर उन संख्याओं को छाूँट दिया है जो िोनों संख्याओं को प्रर्वभाजजत कर 
रही हैं। इससलए इनके गिुनफल से जो सबसे बडी संख्या समलती है र्वह िी गई संख्याओं का 
महत्तम समापर्वततक होगी।  
 
िसूरी बात यह कक हमने जान-बूझकर अभाज्य गुिनखण्ड ही सलए हैं, केर्वल गुिनखण्ड नहीं। 
ककसी भी धगनती र्वाली सखं्या को अभाज्य गुिनखण्डों के रूप में केर्वल एक ही तरीके से सलखा 
जा सकता है। 
   
मैं : बहुत बदिया!! अब िसूरा तरीका बताओ। 

अपूवी (मस ननकालने की िसूरी प्रर्वधि) :  मान लीजजए कक हमें िो संख्याओं 60 और 24 का 
मस खोजना है। इसके सलए, हम पहले 60 को 24 से प्रर्वभाजजत करते हैं तो शेषफल 12 बचता 
है। कफर 24 को शेषफल 12 से प्रर्वभाजजत करने पर हमें शेषफल 0 समलता है। तब यह िकिया 
समाप्त होती है और इस िकिया का अजन्तम प्रर्वभाजक, 60 और 24 का मस होता है। 
 
मैं : ठीक है। यह मस ननकालने की लम्बी प्रर्वभाजन प्रर्वधि (Long division method) है, 
लेककन अभी तो तुम मुझे तीन प्रर्वधियाूँ और बतान ेर्वाली हो। 

अपूवी : हाूँ! हाूँ! िीरज रखो! मैं आपको सभी पाूँच प्रर्वधियाूँ बताने जा रही हूूँ। हम चौखाना 
टाइल्स द्र्वारा भी मस की गिना कर सकते हैं। (धचत्र 1 में बनाया और समझाया गया)। 
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चर्त्र-1 : चौखाना टाइल्स का उपयोग करके मस की गिना। 

 

60 और 24 के मस को खोजने के सलए, 60 × 24 लम्बाई-चौडाई का एक आयत बनाएूँ। अब 
24 × 24 लम्बाई-चौडाई के सभी सम्भर्व र्वगत बनाएूँ। जो बचता है र्वह 12 × 24 लम्बाई-चौडाई 
का आयत है। कफर, हम यथासम्भर्व 12 × 12 के र्वगत बनाते हैं। क्या कोई आयत बचा है? 
इसका उत्तर है— नही ंबचा और इससलए 12, 60 और 24 का मस है। 

 

(मुझे आश्चयत हुआ कक अपूर्वी इसे पूरी तरह से नई प्रर्वधि मान रही थी और र्वह प्रर्वधि 2 और 
3 के बीच अन्तसतम्बन्िों को िेखने में असमथत थी। लेककन इन िो प्रर्वधियों के बीच सम्बन्ि 
पर चचात करने के बजाय, मैंने अगली िो प्रर्वधियों को सुनना तय ककया। तो, मैंने उससे चौथी 
प्रर्वधि पूछी।) 

 

मैं : दिलचस्प है!! मुझे मस खोजने की अगली प्रर्वधि बताओ। 

अपूवी : हम पट्दटयों द्र्वारा भी मस ननकाल सकते हैं। 

(कफर से, उसने चर्त्र 2 बनाया)। 

 

 
चर्त्र-2 : पट्दटयों का उपयोग करके मस की गिना करना। 
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60 और 24 के मस को खोजने के सलए हम पहले 60 लम्बाई की एक पट्टी बनाते हैं और 
कफर एक छोर से शुरू करते हुए जजतनी बार सम्भर्व हो उतनी बार 24 लम्बाई की पट्दटयाूँ 
बनाते जाते हैं। हम 24 लम्बाई की िो पट्दटयों को कफट करने में सक्षम थे और शेष पट्टी की 
लम्बाई पता करने पर, हमने इसे 12 पाया। कफर हम 24 लम्बाई की पट्टी पर 12 लम्बाई की 
पट्दटयाूँ बनाते हैं (कफर से एक छोर से शुरू करते हैं, धचत्र 3 िेखें)। इस बार, 12 लम्बाई की 
िो पट्दटयाूँ बनाने के बाि कुछ भी नहीं बचा है। 

इससलए, 60 और 24 का मस 12 होगा। 

 

 
चर्त्र-3 : पट्दटयों का उपयोग करके मस की गिना करना 

 

मैं : मैं चाहता हूूँ कक तमु, अपने द्र्वारा साझा की गई प्रर्वधियों के कुछ अन्य पहलू पर सोचो, 
लेककन उससे पहले मुझे अपनी पाूँचर्वीं प्रर्वधि बताओ। 

अपूर्वी : मैंने हाल ही में इस पद्िनत के बारे में सीखा। इस प्रर्वधि का नाम यूजक्लड डडर्वीजन 
एल्गोररद्म है। मेरे सशक्षक ने मुझे बताया कक इस प्रर्वधि को पहली बार यूजक्लड ने अपनी 
पुस्तक एसलमेंट्स में समझाया था। इस पद्िनत का उपयोग करते हुए मस ननकालने के सलए 
हम ‘भाज्य = भाजक x भागफल + शेषफल’ सम्बन्ि का ियोग तब तक करते हैं जब तक 
हमें शेषफल शून्य नहीं समल जाता है। 60 और 24 के सलए यह इस िकार होगा— 
60 =  2 ×  24 +  12 

शुरुआत 60 और 24 से की है।  

संख्या की अगली जोडी के सलए 60 और 24 में से छोटी संख्या और शेषफल को लें र्व कफर स े
ऊपर बताए सम्बन्ि का उपयोग करें।    
24 =  2 ×  12 +  0 

यहाूँ हमें शेषफल 0 समलता है, इससलए 60 और 24 का मस 12 होगा। 
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मैं : यहाूँ तुम्हारे सलए िो िश्न हैं। 

1. क्या तुम इस प्रर्वधि को अपने शदिों में समझा सकती हो? 
2. 24 = 2 x 12 + 0, इस सम्बन्ि स ेमस 12 ही क्यों है? (60 और 24 का मस 

2 क्यों नहीं होता है?) 

अपूवी : (थोडी हैरानी और सशकायत भरे लहजे में) भैया, आप हमेशा मुझसे प्रर्वधि को शदिों में 
बताने के सलए क्यों कहते हैं? इस प्रर्वधि के अनुसार, ककसी भी िनात्मक पूिाांक जोडी 𝑎, 𝑏 
के सलए (मान लो) 0 < 𝑏 ≤ 𝑎, हम सलख सकते हैं 𝑎 = 𝑞 × 𝑏 + 𝑟 जहाूँ 0 ≤ 𝑟 < 𝑏 ; यहाूँ 𝑏 
भाजक है, 𝑞 भागफल है, और 𝑟 शेषफल है; 𝑏 और 𝑟 ऋिात्मक पूिाांक नहीं हैं। 

 

यदि शेषफल 𝑟 = 0 है, तो इसका मतलब है कक 𝑎, 𝑏 का गुिज है, इससलए 𝑏 स्र्वयं 𝑎 और 
𝑏  का मस है। यदि 𝑟 > 0 है, तब हमारे पास 𝑏 और 𝑟 िो िनात्मक संख्याएूँ हैं तो इस े
भी 𝑏 = 𝑟 × 𝑏1 + 𝑟1 ऐसे सलख सकते हैं, जहाूँ 0 ≤ 𝑟1 < 𝑏1 है।  

 

यदि शेषफल 𝑟1 > 0, तो हम तब तक प्रर्वभाजन िकिया जारी रखते हैं जब तक कक शेषफल 
शून्य न हो जाए, और कफर अजन्तम भाजक 𝑎 और 𝑏 का मस होगा। 

 

मैं : ठीक है!! अपूर्वी, मझेु खुशी है कक तुम मस ननकालने की कई प्रर्वधियाूँ जानती हो। लेककन 
मुझे सन्िेह है कक क्या र्व ेसभी अलग-अलग प्रर्वधियाूँ हैं। इससलए, मैं तुम्हें सोचने के सलए कुछ 
िश्न िे रहा हूूँ। 

1. इन सभी प्रर्वधियों में बुननयािी तकत  क्या है? यह प्रर्वधियाूँ क्यों काम करती हैं? 
मेरा मतलब है, इन िकियाओं से मस कैसे ननकल जाता है? 

2. क्या इन प्रर्वधियों में कोई सम्बन्ि है? 
अपूवी : नही,ं नहीं!! यह ठीक नहीं है! आपको जर्वाब पता है। अपने सर्वालों के साथ मुझे छोडन े
के बजाय, मुझे जर्वाब बताओ। नहीं तो, आप जानते हैं, आपके िश्न मुझे परेशान करत ेरहेंग े
जब तक कक मुझे स्पष्टीकरि नहीं समलेगा। 

 

मैं : अपूर्वी, यह सर्वाल मुझे भी परेशान कर रहे हैं और अभी, मेरे पास इनके बारे में कोई 
अच्छा स्पष्टीकरि और प्रर्वचारशील िनतकिया नहीं है। इससलए, मेरा सुझार्व है कक तुम भी 
उनके बारे में सोचो और मैं भी सोच-प्रर्वचार करूूँ गा। 

अपूवी : ठीक है!! मैंने कभी इनके बारे में सोचा नहीं। लेककन मैं जल्ि ही आपको इन सर्वालों 
का जर्वाब बताऊूँ गी। 
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अपूर्वी के साथ मेरी इतनी बातचीत हुई थी और कफर मैं इसके बारे में भूल गया था। लेककन 
हमारी बातचीत का नतीजा महीनों बाि आया। एक शाम मैं उपन्यास अ सटतन एम्दयुधगदट (A 
Certain Ambiguity) का आनन्ि ले रहा था। मेरे हाथ में चाय का प्याला था और पषृ्ठभूसम 
में िीमा-िीमा गिर्वाली संगीत बज रहा था। तभी अचानक, हाथ में नोटबुक सलए अपूर्वी ने 
कमरे में िर्वेश ककया। र्वह बहुत खुश लग रही थी। उसकी आूँखों की चमक से यह स्पष्ट था 
कक र्वह मेरे साथ कुछ रोमांचक बात साझा करना चाहती थी। 

 

अपूवी : (उत्साह से) भैया! भैया! मैं समझ गई! मैं समझ गई! 

 

मैं : (मैं थोडी उलझन में पड गया) ‘मैं समझ गई?’! तुम क्या समझ गईं, अपूर्वी? 

अपूवी : आपके सर्वालों के जर्वाब। 

 

मैं : कौन-से सर्वाल? 

अपूवी : भैया! आपको मस पर हमारी बातचीत याि है जो हमन ेकुछ महीने पहले की थी और 
जजसके अन्त में आपने मुझे कुछ सर्वालों के साथ छोड दिया था? 

 

मैं : मस पर बातचीत? मुझे ऐसा कुछ याि नहीं। थोडा प्रर्वस्तार से बताओ ताकक मैं याि कर 
सकूूँ । 

अपूवी : जब मैंने आपको बताया था कक ककन्हीं िो संख्याओं का मस खोजने की पाूँच प्रर्वधियाूँ 
हैं और एक-एक करके उनका र्वितन ककया था। 

 

मैं : हाूँ, हाूँ! अब मुझे याि आया। मुझे सर्वाल भी याि हैं लेककन खेि है कक मुझे उनपर प्रर्वचार 
करने का समय नहीं समला। अच्छा, तुम बताओ। 

अपूवी : ठीक है, भैया। अब मैं आपको अपने ननष्कषत बताने जा रही हूूँ। सबसे पहले, मैंने पाया 
कक र्वे सभी अलग-अलग प्रर्वधियाूँ नहीं हैं। पहली प्रर्वधि अलग है लेककन बाकी की चार एक ही 
गणितीय तकत  पर आिाररत हैं। इससलए इन चार प्रर्वधियों के बीच एक स्पष्ट सम्बन्ि है। 

 

मैं : ओह सच! मैं यह जानने के सलए उत्सुक हूूँ कक र्वह गणितीय तकत  क्या है। 

अपूवी : तकत  बताने से पहले, मैं आपको यह बताना चाहूूँगी कक मैंने यह ननष्कषत कैसे ननकाला 
कक यह प्रर्वधियाूँ ककस पर आिाररत हैं। मैंने मस को खोजने के सलए ननम्न तासलका बनाई जो 
मस खोजने की प्रर्वधियों के गणितीय तकत  को िशातती है। 
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मैंने कोई भी िो संख्याएूँ लीं और उनको नीचे िी गई तासलका में भर दिया। कफर मैंने इन 
िोनों संख्याओं में से छोटी संख्या को सलया और छोटी संख्या द्र्वारा बडी संख्या को प्रर्वभाजजत 
करने पर समले शेषफल को अगली पंजक्त में सलखा। मैंने इस िकिया को तब तक जारी रखा 
जब तक कक मुझे 0 शेषफल नहीं समला। तासलका से मैंने िेखा कक गुिनखण्ड द्र्वारा िाप्त 
मस िसमक प्रर्वभाजन के अजन्तम भाजक के बराबर है। यही र्वह तकत  है जजसे हमने अजन्तम 
चार प्रर्वधियों में लागू ककया है। 

 

मैं : क्या तुम थोडा और प्रर्वस्तार से बता सकती हो, अपूर्वी? 

अपूवी : हम एक-एक करके िेखते हैं। िसूरी प्रर्वधि में, हम पहले 60 को 24 से प्रर्वभाजजत करत े
हैं जजसका अथत है कक हम िेखते हैं कक 60 में ककतने 24 हैं और शेष 12 पाते हैं। कफर, हम 
िेखते हैं कक 24 में ककतने 12 हैं और 12 और 24 के मस को िेखने पर हमने पाया कक र्वह 
24 और 60 के मस के बराबर है। आयत प्रर्वधि में हम कफर से यही िेखते हैं कक 60 में ककतने 
24 हैं। यह 60 को 24 से प्रर्वभाजजत करने और इसके आगे 24 को शेषफल 12 स ेप्रर्वभाजजत 
करने जैसा ही है। इसी िकिया को अजन्तम िो प्रर्वधियों में भी लागू ककया गया है। 

 

परीक्षण 
क्रमांक 

संख्याएँ 𝒂 और 𝒃 
(𝒂 > 𝒃) 

बड़ी संख्या ‘𝒂’ 
का अभाज्य 
गुणिखण्र्  

छोटी संख्या ‘𝒃’ 
का अभाज्य 
गुणिखण्र्  

𝒂 
और 
𝒃 का 
मस   

शेषफल जब 𝒂 ÷ 𝒃 

1 60 और 24 2 ×  2 ×  3 
×  5 

2 ×  2 ×  2 
×  3 

12 12 =  60 –  2(24) 

 अब हम 24 और 12 
लेंगे 

2 ×  2 ×  2 
×  3 

2 ×  2 ×  3 12 0 =  24 –  2(12) 

2 56 और 16 2 ×  2 ×  2 
×  7 

2 ×  2 ×  2 
×  2 

8 8 =  56 –  3(16) 

 अब हम 16 और 8 
लेंगे 

2 ×  2 ×  2 
×  2 

2 ×  2 ×  2 8 0 =  16 –  2(8) 

3 165 और 65 5 ×  3 ×  11 5 ×  13 5 35 
=  165 –  2(65) 

 अब हम 65 और 35 
लेंगे 

5 ×  13 5 ×  7 5 30 =  65 –  1(35) 

 अब हम 35 और 30 
लेंगे 

5 ×  7 5 ×  2 ×  3 5 5 =  35 –  1(30) 
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 अब हम 30 और 5 
लेंगे 

5 ×  2 ×  3 5 5 0 =  30 –  6(5) 

 

मैं : शानिार! तुम्हें सही तकत  का आिार समल गया है। लेककन क्या तुम्हें अपने तकत  पर यकीन 
है? 

अपूवी : नही ंभैया, मुझे यकीन नहीं है क्योंकक मैंने इसे केर्वल कुछ सखं्याओं के साथ करके 
िेखा है। मैं यह िार्वा नहीं कर सकती कक यह पररिाम हर एक मामले के सलए सही होगा। 
इसके सलए हमें इसे ससद्ि करने की जरूरत है। क्या आप इस पररिाम को ससद्ि करने में 
मिि करेंगे? 

 

मैं : ठीक है! शुरू करने से पहले मैं यह स्पष्ट रूप से बता िेना चाहता हूूँ कक यहाूँ मैं केर्वल 
पूित संख्याओं (Whole numbers) के समुच्चय के बारे में बात कर रहा हूूँ।  

 

शैक्षणणक िोट्स :  

नीचे िी गई तासलका में िो कॉलम हैं। बाएूँ हाथ के कॉलम में, हम तकत  का र्वितन करने के 
सलए संख्याओं का उपयोग करेंगे। िादहने हाथ के कॉलम में, हम सामान्य मामले के सलए 
पररिाम ससद्ि करेंगे। हम सलाह िेंगे कक प्रर्वद्याधथतयों के सलए सामान्य मामला तभी ससद्ि 
होगा जब र्वे बीजगणित के साथ सहज हों। बेशक, उन्हें यह समझाया जाना चादहए कक एक 
उिाहरि द्र्वारा दिया गया िमाि मान्य नहीं होता है। 

  

12, संख्या 60 और 24 का मस है : तब 

1. 12, संख्या 60 और 24 िोनों को प्रर्वभाजजत 
करता है।  
60 =  12 ×  5 

24 =  12 ×  2 
2. 12 महत्तम समापर्वततक है और हम िेख 
सकते हैं कक 5 र्व 2 सह-अभाज्य संख्याएूँ 
(co-prime numbers) हैं यानी उनके कोई 
समान गुिनखण्ड नहीं हैं। 

यदि ‘𝑑’, संख्या 𝑎 और 𝑏 का मस है : तब 

1. 𝑑, संख्या 𝑎 और 𝑏 िोनों को प्रर्वभाजजत 
करता है। 
𝑎 =  𝑑 ×  𝛼 

𝑏 =  𝑑 ×  𝛽 
2. 𝑑 महत्तम समापर्वततक है और हम िेख 
सकते हैं कक 𝛼 र्व 𝛽 सह-अभाज्य संख्याएूँ 
(co-prime numbers) हैं यानी उनके कोई 
समान गुिनखण्ड नहीं हैं। 

पूित संख्याओ,ं माना कक 12 और 17, के सलए  

17 =  1 ×  12 +  5; जहाूँ 0 ≤  5 < 12 

सामान्य तौर पर, पूित सखं्याएूँ 𝑎 और 𝑏 के 
सलए  
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यहाूँ 5 शेषफल समलता है जब 12 स े17 को 
प्रर्वभाजजत करते हैं 

𝑎 = 𝑞 ×  𝑏 + 𝑟 ; जहाूँ 0 ≤  𝑟 < 𝑏 

यहाूँ 𝑟 शेषफल समलता है जब 𝑏 स े𝑎 को 
प्रर्वभाजजत करते हैं  

60 =  2 (24)  +  12 

तो 12 =  60 −  2 (24) 

=  (12 ×  5)  −  (2 ×  2 ×  12) 

=  12 (5 −  (2 ×  2))  
तो 12, संख्या 60 और 24 िोनों को प्रर्वभाजजत 
करता है और 12 को भी। 

चूूँकक  𝑎 =  𝑞 × 𝑏 +  𝑟 

तो 𝑟 =  𝑎 −  𝑞𝑏 

=  𝑑 ∝  − 𝑞𝑑𝛽 

=  𝑑 (𝛼 −  𝑞𝛽) 
तो 𝑑, संख्या 𝑎 और 𝑏 िोनों को प्रर्वभाजजत 
करता है और 𝑟 को भी। 

हमें अब यह दिखाना है कक 12, संख्या 24 
और 12 का मस है। 

हमने िेखा है कक 12, संख्या 24 और 12 
िोनों को प्रर्वभाजजत करता है। अब हमें यह 
दिखाना है कक 12 उनका सबसे बडा भाजक 
है। 

हमें अब यह दिखाना है कक 𝑑, संख्या 𝑏 और 
𝑟 का मस है। 

हमने िेखा है कक 𝑑, संख्या 𝑏 और 𝑟 िोनों 
को प्रर्वभाजजत करता है। अब हमें यह दिखाना 
है कक 𝑑 उनका सबसे बडा भाजक है। 

24 =  12 ×  2 

12 =  12 ×  1 

और 1 और 2 सह-अभाज्य हैं 

तो 12, संख्या 12 और 24 का मस है। 

𝑏 =  𝑑𝛽 

𝑟 =  𝑑( 𝛼 –  𝑞𝛽) 

तो 𝑑, 𝑏 और 𝑟 का मस होगा, यदि 𝛽 और 
( 𝛼 –  𝑞𝛽) सह-अभाज्य हैं। 

 इसके प्रर्वपरीत, मान लो कक 𝛽 और 
( 𝛼 –  𝑞𝛽) सह-अभाज्य नहीं हैं। तो कफर हमारे 
पास एक नम्बर 𝑐 होगा जो 𝛽 और 
( 𝛼 –  𝑞𝛽) िोनों को प्रर्वभाजजत करेगा। 
ितीकात्मक रूप से माना 𝑐|𝛽 और 
𝑐|( 𝛼 –  𝑞𝛽) ।  

 हम 𝛼 =  {𝑞𝛽 + ( 𝛼 –  𝑞𝛽)} सलख सकते हैं। 

चूूँकक 𝑐, 𝑞𝛽 और ( 𝛼 –  𝑞𝛽) को प्रर्वभाजजत 
करता है इससलए 𝑐, α को प्रर्वभाजजत करेगा। 

 इस िकार, हम कह सकते हैं कक 𝑐, α और β 
िोनों को प्रर्वभाजजत करता है जो कक इस तथ्य 
के प्रर्वपरीत है कक α और β सह-अभाज्य हैं। 
इसका तात्पयत यह है कक हमारी िारिा कक 
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संख्या 𝑐, β और (α – 𝑞β) िोनों को प्रर्वभाजजत 
करती है, ग़लत होगी। इससे यह ननष्कषत 
ननकलता है कक β और (α – 𝑞β) सह-अभाज्य 
हैं। यदि β और (α – 𝑞β) सह-अभाज्य हैं तो 
𝑑, 𝑏 और 𝑟 का मस भी होगा।  

हम इस तरह स ेजारी रख सकते हैं क्योंकक 
हम िसमक रूप से प्रर्वभाजजत करते हैं और 
यह ससद्ि करते हैं कक 𝑎 और 𝑏 का मस 
उसके िसमक शेषफलों का भी मस होता है। 

 

अपूवी : ओह! िन्यर्वाि भैया! मैं समझ गई। मैंने कभी नहीं सोचा था कक मस जैसी छोटी 
अर्विारिाओ ंके ऐसे अन्ततसम्बन्ि और समझ हो सकती है। 

 

-----------------------------------------------------------------------------------------------------------
आभार : लेखक, स्र्वानत सरकार का इस लेख को सलखने के सलए िोत्सादहत करने और अपने 
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