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Translation of 𝜋 Enters the 5th Class : Sabitha Raghunath & Sneha Bhansali 
_From_Azim Premji University At Right Angles_July,2019  
------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

कक्षा से  

पााँचव ीं कक्षा में 𝜋 का प्रवेश   
सबिता रघुिाथ और स्िेहा भंसाली 

 
मुख्य शब्द : परिमाप, वतृ्त, परिधि, व्यास, अनुपात, पाई, जााँच-पड़ताल, शशक्षण 
यह लेख मैं खुद को यह जताने के शलए शलख िही ह ाँ कक यह कोई सपना नहीीं था।  

पपछले साल, मैंने सह्याद्रि स्क ल, केएफआई (कृष्णम र्त ि फाउण्डेशन इींडडया) में पााँचव ीं कक्षा के 
बच्चों के एक सम ह को पढाया। अपन  उम्र के सभ  बच्चों की तिह यह बच्चे भ  बहुत ऊजाि 
स ेभिे थे। वे पड़ताल किने के शलए तैयाि थे, लेककन उनके शलए एक जगह बैठना मुश्ककल 
था। मेिे उनके साथ बहुत अच्छे सम्बन्ि थे। कक्षा में प्याि, पवकवास औि पवस्मय का माहौल 
था! 

 

क्षेत्रफल औि परिमाप के ब च के सम्बन्ि (यद्रद कोई है तो) की पड़ताल किने के शलए हमने 
अखबािों से बने वगों औि आयतों के कटआउट्स के साथ वह सब ककया जो हम कि सकते 
थे। (इस पड़ताल के द्रहस्से के रूप में हमने बबस्कुट का भ  इस्तेमाल ककया था।) अलग-अलग 
वगों औि आयतों के क्षेत्रफल औि परिमाप को मापने का 40 शमनट का एक िोमाींचक सत्र इस 
बातच त के साथ खत्म हुआ— “जल्दी किो! चलो, असेम्बली में चलते हैं, जल्दी।” तभ  एक 
आवाज़ सुनाई दी, “लेककन अक्का, वतृ्त के परिमाप का क्या?"  

मुझे एक्शन मोड में लान ेके शलए यह काफी अच्छा द्रिगि था। 

मैंने वतृ्ताकाि प्याशलयों, बोतल के ढक्कनों औि इस तिह की अन्य उपलब्ि च ज़ों का उपयोग 
किके पुिान  पबत्रकाओीं के पन्नों से अलग-अलग आकाि के लगभग 50 िींग न वतृ्त काट शलए। 
ककस  भ  वतृ्त को काटने के शलए मैंने कम्पास का इस्तेमाल नहीीं ककया था। कफि मैंने कला 
कक्ष से िागा शलया; भौर्तकी प्रयोगशाला से आिा म टि के कुछ स्केल ले शलए; औि यह सब 
लेकि, वतृ्त के परिमाप को मापने के उद्देकय से कक्षा में पहुाँच । 

इस पड़ताल के दौिान र्नम्नशलखखत चिणों में काम ककया गया : 

1. प्रत्येक बच्चे ने अपन  पसन्द के आकाि औि िींग के दो वतृ्त शलए। 
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2. प्रत्येक बच्चे ने 50 सेंटीम टि का स्केल औि ज ट की िस्स  का उपयोग किके वतृ्त के 
घेिे यान  “परिमाप” को नापा। 

3. मैंने “परिधि” शब्द से बच्चों का परिचय किाया। (इस समय तक भ , न तो शशक्षक 
औि न ही पवद्याधथियों के पास कोई सुिाग था कक आगे हम क्या किने वाले हैं।) 

एक सवाल उठा, “अक्का, हमें औि क्या मापना चाद्रहए?” 

तभ  मेिे द्रदमाग़ में एक पवचाि आया, “क्या हम ककस  वतृ्त की सबसे लम्ब  
िेखा की लम्बाई पता कि सकते हैं?” 

“कैसे अक्का?” 

“चलो, कोशशश किते हैं।” 

एक बच्चे न ेनवाचािी तिीका सुझाया, “वतृ्त को मोड़कि हमें सबसे लम्ब  िेखा 
शमल जाएग , अक्का!” 

“मुझे पता है अक्का, यह व्यास है।” 

मेिा अपना नवाचाि भ  ज़ोि मािने लगा औि मैंने ब्लैकबोडि पि 23 × 5 की 
एक ताशलका बना दी। इसमें पााँचव ीं कक्षा के सभ  23 बच्चों के नाम शलख द्रदए, 
जैसा आप यहााँ देख सकते हैं। औि कफि न चे द्रदए र्नदेश द्रदए :  

क्रमांक िाम  वतृ्त का घेरा (𝑨)  सिसे लम्ि़ी रेखा 
(𝑩)  

𝑨 ÷  𝑩 

     

 

4. “बच्चो, वतृ्त के अन्दि की सबसे लम्ब  िेखा की लम्बाई को नापो।” 
5. “सबसे लम्ब  िेखा की लम्बाई से वतृ्त के घेिे की लम्बाई को भाग दो।” 
6. “ब्लैकबोडि के पास आओ औि अपने-अपन ेमाप शलखो।” 
7. “भाग किके भागफल को अपने नाम के सामने उपयुक्त कॉलम में शलखो, उन मापों के 

बग़ल में जो तुमने पहले शलखे थे।” 
8. “यह ताशलका अपन  कॉप  में भ  बना लो।” 

ताशलका स ेकुछ द्रदलचस्प अवलोकन सामने आए; कई बच्चे थे जो इस बािे में अपन  बात 
िखना चाहते थे : 

1. हम सभ  का हल “3” के आस-पास क्यों आया है? 
2. मेिा हल आवती दशमलव में क्यों आया है? 
3. अक्का, क्या आपने पहले इन वतृ्तों को नापा था औि कफि काटा? 
4. क्या मेिा भाग सही है? 
5. क्या हम, खुद से अपना वतृ्त काट सकते हैं? 
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6. अक्का मेिे भाग को देखो न, यह खत्म ही नहीीं हो िहा है। 

इत्याद्रद।  

वह एक य िेका पल था जब 10 वर्षीय एक बच्चे ने खुद से 𝜋 का मान खोज शलया था।  

अगली कक्षा में, हमने एक हद तक 𝜋 औि परिमाप के मापन के दौिान होने वाली ग़लर्तयों 
के बािे में बातच त की। यह एक अहा (WOW) कक्षा थ ...! 

उन दो कक्षाओीं का मुख्य आकर्षिण गखणत का चमत्काि था। मुझे पता नहीीं है कक उन 23 
बच्चों में से ककतनों न ेअविािणा को प िी तिह स ेसमझा होगा, लेककन मुझे प िा यकीन है कक 
उन्होंने गखणत के िहस्य की एक झलक देख ली थ । आने वाले वर्षों में, वे इसकी कई औि 
झलक देखेंगे।   

उन दो कक्षाओीं से मैंने र्नम्न बातें स ख ीं : 

1. ककस  भ  कक्षा के शलए तैयािी र्नहायत ज़रूिी है। 
2. ककस  गर्तपवधि को किने में लगने वाले समय में पवपविता होत  है। (प्रत्येक बच्चे न े

वतृ्त के घेिे औि सबसे लम्ब  िेखा को नापा औि कफि उन्होंने अपन  कॉप  में उन वतृ्तों 
को धचपकाया। मैंने देखा कक प्रत्येक बच्चे की आवकयकता अलग-अलग है; प्रत्येक बच्चे 
का ढींग अलग-अलग है। कुछ बच्चे काम को यथासम्भव अच्छे तिीके से किना चाहते 
थे औि अधिक समय ले िहे थे; कुछ अन्य बच्चे काम को फटाफट किना चाहते थे। 
कुछ ऐसे भ  थे श्जन्हें काम शुरू किने में समय लग िहा था — वे ि म  शरुुआत किने 
वाले बच्च ेथे, औि कफि कुछ अन्य बच्चे अर्नश्कचतता औि दपुविा की श्स्थर्त में थे, 
क्योंकक उन्हें खुद पि यकीन नहीीं था कक उनके पास इस काम को किने का कौशल है 
या नहीीं।) 

3. हि उत्ति सही होता है। (मैंने परिमाप को मापने के शलए ज ट की िस्स  का उपयोग 
ककया था, तो उसका खखींचाव एक कािक था श्जसके कािण नाप  गई लम्बाइयों में कुछ 
शभन्नता थ । हमािा ज़ोि दशमलव के पहले स्थान तक सश्न्नकटन किके उत्ति लाने 
पि था।) 

4. हि एक बच्चे ने अपना काम प िा कि शलया है यह सुर्नश्कचत किने के शलए पयािप्त 
समय र्निािरित किें। यह महत्त्वप णि है। 

5. श्जन पवद्याधथियों ने काम प िा कि शलया है, वे उन पवद्याधथियों की मदद कि सकते हैं 
श्जनका काम अभ  नहीीं हुआ है। 

6. आपकी तैयािी कभ  पयािप्त नहीीं होत  है। 
7. आकचयिचककत होने के शलए हमेशा तैयाि िहें। 
8. ग़लर्तयााँ होना स्वाभापवक है, यह मानकि चलें।  

कृपया ध्यान दें कक न चे दी गई तस्व ि में, एक बच्च  ने कॉलम्स को शलखने का अपना एक 
अलग क्रम चुना है। हम में से कुछ के शलए यह एक समदृ्ि कक्षा थ । 
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शैक्षणिक टटप्पणियााँ  
यह ध्यान देने योग्य है कक इस पड़ताल ने, जो कक 𝜋 के एक अनुमान पि समाप्त होत  है, 
प्रािश्म्भक गखणत की कई अलग-अलग अविािणाओीं औि कौशलों को एकीकृत ककया है। जैस े
कक मापन, परिमाप, परिधि, दशमलव सींख्याओीं का भाग, ताशलका के रूप में आाँकड़ों की 
प्रस्तुर्त, पैटनि ढ ाँढना, एक अनुमान को व्यक्त किना/स्पष्ट रूप से व्यक्त किना, एक प्रर्तलोम 
के बािे में सोचना आद्रद। सींक्षेप में, “गखणत किन”े का जो भ  मतलब होता है उसके कई सािे 
पहल  इसमें शाशमल थे। इस सिल-स  द्रदखने वाली पड़ताल स ेर्नकले कई पहल  धचन्तन किने 
योग्य हैं।  
बच्चों द्वािा ककए गए कायों के कुछ शैक्षखणक र्नद्रहताथों को हमने न चे स च बद्ि ककया है। 
बाईं ओि के कॉलम में उपिोक्त लेख में द्रदए गए कथनों औि र्नदेशों को स च बद्ि ककया है, 
जबकक दाईं ओि के कॉलम की सम्बश्न्ित प्रपवश्ष्टयााँ उन कथनों के सम्बन्ि में कुछ शैक्षखणक 
द्रटप्पखणयााँ कित  हैं। 
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र्शक्षक द्वारा टदए गए निदेशों के शैक्षणिक पहलू 

निदेश 
संख्या 

उपरोक्त लेख में टदए गए 
निदेश 

शैक्षणिक टटप्पणियााँ 

4.  “बच्चो, वतृ्त के भ ति की 
सबसे लम्ब  िेखा की 
लम्बाई को मापो...” 

इस र्नदेश का पालन किने के शलए, बच्चों को उस 
वतृ्ताकाि आकृर्त को ठीक से मोड़ने, मापने के स्केल का 
सटीक रूप से उपयोग किने औि दशमलव का उपयोग 
कित े हुए व्यास की लम्बाई को दजि किने की 
आवकयकता है। 

5. “सबसे लम्ब  िेखा की 
लम्बाई से वतृ्त के घेिे की 
लम्बाई को भाग दो।” 

बच्चों ने अभ -अभ  दशमलव का पवभाजन स खा था। 
इस अविािणा को स खने औि इसके साथ सहज महस स 
किने के शलए शायद उन्हें अधिक काम किने औि अधिक 
समय व ऊजाि की आवकयकता थ । इस प्रकाि दो पवशशष्ट 
सींख्याओीं के अनुपात की पड़ताल किने के इस वतिमान 
कायि में इसे जोड़ना इस अविािणा को कफि से समझने 
एक अच्छा अवसि था। 

6. “ब्लैकबोडि के पास आओ 
औि अपन-ेअपने माप 
शलखो।” 

यह ध्यान देना कक अल्पतमाींक (least count) 0.1 
सेंटीम टि या 1 शमलीम टि है, अत: ताशलका की 
प्रपवश्ष्टयों में दशमलव बबन्द ु के बाद एक से अधिक 
अींक नहीीं होगा। 

7.  “भाग किके भागफल को 
अपने नाम के सामने 
उपयुक्त कॉलम में शलखो, 
उन मापों के बाज  में, जो 
तुमने पहले शलखे थे।” 

हो सकता है कक कई बच्चों को यह स्पष्ट न हो कक इस 
तिह के अभ्यास के कई उत्ति हो सकते हैं, औि इनमें 
से कोई भ  उत्ति ‘ग़लत’ नहीीं है। ‘गखणत किन’े के 
पयािप्त अनुभव के बाद ही बच्चे यह बात स ख पाते हैं। 

8.  “यह ताशलका अपन  कॉप  
में भ  बना लो।” 

यह र्नदेश आाँकड़े एकत्र किने औि उन्हें दजि किने की 
पवधि से एक त्वरित परिचय किाने का काम किता है। 
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िच्चों द्वारा दी गई टटप्पणियों और उिके द्वारा पूछे गए सवालों के शैक्षणिक पहल ू

टटप्पि़ी 
संख्या 

उपरोक्त लेख में 
िच्चों द्वारा की गई 
टटप्पि़ी और सवाल 

शैक्षणिक टटप्पणियााँ 

1. “हम सभ  का हल 
‘3’ के आस-पास 
क्यों आया है?” 

क्या इन आाँकड़ों में कोई पैटनि र्छपा है औि यद्रद हााँ, तो 
हमें कैसे पता चलेगा कक वह पैटनि वास्तव में मौज द है? 

2. “मेिा हल आवती 
दशमलव में क्यों 
आया है?” 

पहली नज़ि में असम्बद्ि प्रत त होने वाली पवशभन्न 
अविािणाओीं के ब च सम्बन्ि बनाना। 

3.  “अक्का, क्या आपन े
पहले इन वतृ्तों को 
नापा था औि कफि 
काटा?” 

कौन-सा गुणिमि पहले आता है औि कौन-सा अनुवती 
गुणिमि (follow-up property) के रूप में आता है : क्या 
यह वतृ्त इस पवशेर्ष पैटनि का पालन कित े हैं, या पहले 
इनकी ‘िचना’ की गई ताकक इस पैटनि को प्राप्त ककया जा 
सके? 

4. “क्या मेिा भाग सही 
है?” 

मैं कैसे सुर्नश्कचत करूाँ  कक मेिा उत्ति सही है? इसमें 
प्रकक्रयात्मक अधिगम से अविािणात्मक अधिगम की ओि 
आगे बढना शाशमल है। 

5.  “क्या हम अपना वतृ्त 
खुद से काट सकते 
हैं?” 

इस बात पि ध्यान द्रदए बबना कक ककसने उस वतृ्त की िचना 
की है, क्या यह पैटनि ककस  भ  वतृ्त के शलए सही होगा? 

6.  “अक्का मेिे भाग को 
देखो न, यह खत्म 
ही नहीीं हो िहा है।” 

क्या मेिा जवाब ग़लत है क्योंकक मैंने पहले कभ  इस तिह 
का सवाल नहीीं देखा है? 

  

 

सबिता रघुिाथ, खुद की उम्र “त न स्कोसि औि एक वर्षि” बतात  हैं। उन्होंने 35 वर्षों से अधिक 
समय तक स ब एसई, आईस एसई औि स्टेट बोडि स्क लों में दस से सोलह साल के बच्चों को 
भौर्तकी औि गखणत पढाने का काम ककया है। उनका हाशलया कायिकाल सह्याद्रि स्क ल केएफआई 
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में था। उन्होंने आईस एसई के शलए एक पिीक्षक के रूप में भ  काम ककया है। बच्चों के साथ 
िहना उन्हें आनन्द देता है। उन्हें स खना औि शसखाना (गखणत सद्रहत) बेहद पसन्द है। चुनौत  
देना, चुनौर्तयााँ स्व कािना, प्रयोग किना औि कक्षा में मस्त  किना आज भ  जािी है। वे 
मानत  हैं कक हम में से हि कोई स खने में सक्षम है। उनस ेraghunath.sabitha@gmail.com 
पि सम्पकि  ककया जा सकता है। 

 

स्िेहा भंसाली आयोवा य र्नवशसिटी में गखणत-शशक्षा में प एचड  की छात्रा हैं। उनका शोि, यह 
समझने पि केश्न्ित है कक गखणत के शशक्षक स्क ल के समग्र माहौल में कैसे सामींजस्य स्थापपत 
किते हैं। उनके अन्य शोि क्षेत्रों में गखणत शशक्षक-शशक्षा औि गखणत-कक्षा में टेक्नोलॉज  का 
उपयोग शाशमल है। उन्होंने प्रामाखणक म ल्याींकन औि पवकास मानशसकता को ध्यान में िखते 
हुए प विसेवा प्राथशमक शशक्षकों के शलए गखणत य पवर्षयवस्त ुपि दो पाठ्यक्रम तैयाि ककए हैं। 
उन्होंने, वींधचतों से लेकि मेिाव  पवद्याधथियों के सम हों के शलए पवशभन्न पवर्षयवस्तुओीं पि 
आिारित कई समि कैम्प डडज़ाइन औि आयोश्जत ककए हैं। उनस े
bhansali.sneha07@gmail.com पि सम्पकि  ककया जा सकता है।  
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