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कक्षा से  

र्िन्िों के बारे में ग़लतफ़हर्मयााँ  
ऋर्ा गोस्वाम़ी 
मुख्य शब्द : ग़लतफ़हमी, तु्रटि, भिन्न, एक पूर्ण व उसके िाग, लघुत्तम समापवर्त्ण, प्रस्तुतीकरर्, 
भिक्षर्िास्त्र  

प्रस्ताविा   
गणर्त, एक कटिन ववष् होने के भलए कुख््ात है। पूरे का पूरा बीजगणर्त डरावना माना जाता 
है और नापसन्द कक्ा जाता है; कुछ ऐसी ही धारर्ा भिन्न जैस ेववष् को लेकर िी है। ऐस े
कई कारर् हैं जो गणर्त को एक कटिन ववष् बनाते हैं। इनमें स ेएक कारर् इसके बारे में 
पहले से बनी धारर्ा है। भिक्षक, माता-वपता और बच्च े(भिक्षक, माता-वपता के कारर्) गणर्त 
सीखने-भसखाने की प्रकि्ा इस पूवण-ननधाणररत धारर्ा के साथ िुरू करत ेहैं कक ्ह एक मुश्ककल 
ववष् है। 

अन्् कारर् िी हैं (वे ववष् की प्रकृनत में ननटहत हैं) जो अन्् स्कूली ववष्ों के ववपरीत, 
इसकी समझ और पकड़ को मुश्ककल बनाते हैं। ्ह अध्््न का एक अर्त्धधक अमूतण क्षेत्र है 
जो मान््ताओं और ताककण क व््ुर्तपवत्त्ों पर आधाररत है। ताककण क रूप से व््ुर्तपन्न ववष् सामग्री 
के कारर् इसकी प्रकृनत पदानुिभमक (hierarchical) है। इसभलए इस ववष् में आगे के अध्््न 
के भलए वपछली अवधारर्ाओं का ज्ञान आवक्क है। उदाहरर् के भलए, गुर्न की अवधारर्ा 
को समझन ेके भलए, एक भिक्षाथी को जोड़ की अवधारर्ा को समझने और उसके साथ सहज 
होने की आवक्कता है। 

भिन्न प्राथभमक कक्षाओं में िुरू की गई सबस ेअमूतण अवधारर्ाओ ंमें से एक है। अब तक पेि 
ककए गए अन्् संख््ा समुच्च्ों (प्राकृत संख््ाओ ंऔर पूर्ण संख््ाओं) के ववपरीत, भिन्नार्तमक 
संख््ाओं का उप्ोग धगनती के भलए नहीं कक्ा जाता है। ्ह मूल रूप स ेअनुपात को दिाणती 
है। भिन्न के अध्््न में कटिनाइ्ों और इसके भिक्षर्िास्त्र के बारे में बहुत-से िोध और 
लेख हैं। इस लेख में, हम बच्चों में पनपने वाली भिन्न सम्बन्धी कुछ ही ग़लतफ़हभम्ों पर 
ध््ान केश्न्ित करेंगे। 
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ग़लतफ़हर्मयााँ या तु्रटटयााँ  
ग़लतफ़हभम्ााँ, तु्रटि्ााँ, ग़लनत्ााँ, वैकश्पपक ढााँचे आटद िब्दों का उप्ोग अक्सर एक-दसूरे के 
भलए कक्ा जाता है। ्हााँ, मैं इन्हें बेहतर तरीके से समझने के भलए दो शे्रणर््ााँ बनाती हूाँ। 
िब्द ‘ग़लतफ़हभम्ााँ’ और ‘वैकश्पपक ढााँचे’ एक-दसूरे के करीब हैं, इसी तरह िब्द ‘तु्रटि्ााँ’ और 
‘ग़लनत्ााँ’ हैं। हालााँकक श्जन िब्दों को एक साथ रखा ग्ा है, उनमें छोिे-मोिे अन्तर हो सकते 
हैं, लेककन इस लेख के उद्देक् को ध््ान में रखते हुए मैं किलहाल उसमें नहीं पडू़ाँगी।  
 
एक तु्रटि, लापरवाही, प्रतीकों की ग़लत व््ाख््ा ्ा समझ, उस क्षेत्र वविेष के ज्ञान की कमी 
्ा एक ऐसे का्ण का पररर्ाम है जो बच्च ेके वतणमान स्तर से बहुत अधधक की मााँग करता 
है। दसूरी ओर, ग़लतफ़हमी, का अथण है कक एक नन्म ्ा कलन (algorithm) के ककसी वविेष 
ववचार ्ा ववष् की भिक्षाथी की अवधारर्ा, गणर्त में उसके स्वीकृत अथण और समझ से मेल 
नहीं खाती है (बाम्बी [Barmby] एवं अन््, 2009)। ्ह ककसी नन्म का ग़लत अनुप्र्ोग, 
ज़रूरत से ज़््ादा ्ा कम सामान््ीकरर्, ्ा श्स्थनत की एक वैकश्पपक समझ हो सकती है। 
उदाहरर् के भलए, ्ह नन्म कक “तीन अंकों वाली एक संख््ा दो अंकों वाली संख््ा से बड़ी 
है” केवल कुछ मामलों में काम करता है। जब आप 35 और 358 की तुलना करते हैं, तो ्ह 
नन्म सही जवाब देता है, लेककन तब नहीं जब आप 35 और 3.58 की तुलना करते हैं।  

तु्रटि्ों के ववपरीत ग़लतफ़हभम्ााँ, इस बात का संकेत हैं कक बच्चा क््ा जानता है, ्ा बच्च े
की समझ का वतणमान स्तर क््ा है। इस प्रकार, ववद््ाधथण् ों की ग़लतफ़हभम्ों को उजागर 
करने का प्र्ास भिक्षक के दृश्टिकोर् से एक बहुत ही उप्ोगी गनतववधध है, क््ोंकक ्ह 
िववट् के सीखने-भसखाने की प्रकि्ा के भलए एक मागणदभिणका है। 

र्िन्िों के बारे में कुछ ग़लतफ़हर्मयााँ 
गणर्त स ेलोगों को दरू करने, डराने के भलए अक्सर भिन्न को एक महत्त्वपूर्ण कारक माना 
जाता है। जैसी कक ऊपर चचाण की गई है, संख््ाओं के रूप में भिन्न की अमूतणता को समझ 
पाना मुश्ककल है। संकि्ाओं के कलन का पररच् इस समझ की खाई को और ज़््ादा बढा 
देता है। श्जस सम् बच्चों को संख््ाओं के रूप में भिन्नों की कपपना करने के भलए अधधक 
अनुिवों की आवक्कता होती है, उस सम् संकि्ाएाँ करने की जटिल प्रकि्ाएाँ िुरू की जाती 
हैं। नतीजतन, बच्च ेअक्सर ्ह समझ ेबबना कक ्ह क््ों कक्ा जा रहा है, प्रकि्ा को ्ाद 
रखने के प्र्ास करते हैं। भिक्षक-प्रभिक्षर् का अनुिव दिाणता है कक अक्सर भिक्षक िी ्ही 
करते हैं। चूाँकक बच्च ेअक्सर प्रकि्ाओं को ्ाद करते हैं, और कारर्ों को नहीं, व ेउन्हें ग़लत 
श्स्थनत्ों में लागू करते हैं। उदाहरर् के भलए, ववद््ाधथण् ों और भिक्षकों दोनों को पता है कक 
भिन्नों को जोड़ने के भलए, आपको हर (denominators) का लघुत्तम समापवर्त्ण लेने की 
आवक्कता है। क््ा ्ह सही है? हााँ। लेककन क््ा ्ह प्ाणप्त है? नही,ं एक बच्चा जो इसे 
एक नन्म के रूप में जानता है, ्ह नहीं समझता है कक भिन्नों को जोड़ने और घिाने के 
भलए लघतु्तम समापवर्त्ण की आवक्कता क््ों है। पररर्ामस्वरूप, बच्चों को इस ‘नन्म’ को 
गुर्ा करने के भलए उप्ोग करते देखना िी आम बात है। 
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• समाि िागों के महत्त्व का अिाव : एक भिन्न में हर न केवल उन िागों का प्रनतननधधर्तव 
करता है श्जनमें पूर्ण को वविाश्जत कक्ा ग्ा है, वह ्ह िी बताता है कक पूर्ण को 
कई समान िागों में वविाश्जत कक्ा ग्ा है। एक आम ग़लतफ़हमी केवल िागों की 
संख््ा पर ध््ान केश्न्ित करना है, न कक उनके बराबर होने पर। इस ग़लतफ़हमी को 
अक्सर ‘आधा धगलास दधू’ ्ा ‘आधी रोिी’ जैस ेबोलचाल के वाक््ांिों के उप्ोग द्वारा 
प्रचाररत कक्ा जाता है। इस तरह के उप्ोगों में, धगलास का वास्तव में आधा िरा ्ा 
खाली होना आवक्क नहीं है, बश्पक ्ह महज़ पूर्ण स ेकम है। ्ह ग़लतफ़हमी खुद – 
ब-खुद टदखती है जब ववद््ाधथण् ों को एक भिन्न के सधचत्र प्रस्तुतीकरर् के भलए कहा 
जाता है। 

• एक स्स्िनत को र्िन्िों के रूप में दशाििा और एक र्िन्ि को प्रस्तुत करिा : एक आम 
ग़लतफ़हमी ्ह है कक भिन्न, ककसी पूर्ण के िाग को बताती है। ्ह तब सामने आता 
है जब एक ववषम भिन्न को धचत्रों की सहा्ता से प्रस्तुत करने के भलए कहा जाता है। 
उदाहरर् के भलए, 3

5
 और 7

4 
  को दिाणना : 

 
एक व््श्क्त जो 3

5
 को दिाणने में सक्षम है, वह जानता है कक हर उन िागों को इंधगत करता 

है, श्जनमें पूर्ण को वविाश्जत कक्ा ग्ा है, लेककन जब 7

4 
 की बात आती है, तो व््श्क्त इस 

समझ को उलि देता है। क््ों? िा्द इसभलए कक 4 में से 7 िागों को टदखाना असम्िव है। 
इसभलए वह इसे इस तरह से देखता है कक 7 में से 4 होना चाटहए।  

नौवी ंकक्षा के ववद््ाधथण्ों को टदए गए एक परीक्षर् में, ननम्नभलणखत प्रकन पूछा ग्ा था, 
“एक तरबूज़ को 16 िागों में कािा ग्ा। उनमें स,े 7 िाग मैंन ेखाए और 4 िाग मेरे दोस्त 
न।े हम दोनों के द्वारा ककतना तरबूज़ खा्ा ग्ा? एक भिन्न के रूप में बताएाँ।” 20 स े
अधधक ववद््ाधथण् ों वाली कक्षा में, केवल 2 को ही इस प्रकन का जवाब भमला और बाकक्ों न े
कई तरह की ग़लनत्ााँ कीं, श्जनमें से कुछ भिन्नों के बारे में ग़लतफ़हभम्ों को इंधगत करती 
हैं। 

इस प्रकन का जवाब देने का प्र्ास करते हुए एक बच्च ेने भलखा : 

• तरबूज़ : 16 
• िाग : 7 
• दोस्त : 4 
• कुल : 52 
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एक अन्् बच्च ेने भलखा : 16 + 7 + 4 = 27  

्ह जवाब दो स्तरों पर समस््ाओं को दिाणते हैं : पहली ्ह है कक बच्च ेएक इबारती 
सवाल को कैसे पढते और समझते हैं, और दसूरी समस््ा सखं््ा समुच्च्ों की संकपपना 
के बारे में है, जो इन मामलों में पूर्ाांकों तक ्ा िा्द केवल पूर्ण संख््ाओं तक सीभमत 
लगती है। 

इन जवाबों से संकेत भमलता है कक, कुछ बच्चे प्रकन पढते सम् केवल टदए गए संख््ार्तमक 
आाँकड़ों को सुननश्कचत करने की कोभिि कर रहे हैं, और किर उस पर कुछ संकि्ा लाग ू
कर रहे हैं। लागू की जाने वाली संकि्ाओं की अनन्भमतता (randomness) इस मामले 
में स्पटि है। ऐसा लगता है कक इन बच्चों को ्ह समझ है कक प्रकन में भलखी गई अन्् 
सिी चीज़ें ्ा तो ध््ान ििकाने के भलए हैं, ्ा अथणहीन तामझाम हैं। व ेइस सवाल स े
्ह अनुमान लगाते नहीं टदखाई पड़ते कक कौन-सी संकि्ा लागू करने की आवक्कता है।  

दसूरी ग़लतफ़हमी जो उपरोक्त जवाबों से स्पटि होती है, वह संख््ा समुच्च्ों की संकपपना 
के बारे में है। कई बच्चों के भलए संख््ा-प्रर्ाली धनार्तमक पूर्ाांकों ्ा पूर्ण संख््ाओं तक 
सीभमत है। ऊपर-नीचे ् ानी दो तलों में (double decker) भलखी जाने वाली संख््ाओं (भिन्न) 
को संख््ा-प्रर्ाली के एक िाग के रूप में नहीं देखा जाता है। इसभलए ऐसी ग़लतफ़हभम्ों 
वाले बच्च े भिन्नार्तमक संख््ाओं के साथ काम करने का प्र्ास तिी करेंगे जब उन्हें 
भिन्नार्तमक संख््ाओं (्ानी, डबल-डेकर संख््ाओ)ं के रूप में प्रस्ततु कक्ा जाए। लेककन 
वे श्स्थनत्ों ्ा धचत्रों को p/q रूप में प्रस्तुत नहीं कर पाएाँगे। इस ग़लतफ़हमी का एक और 
उदाहरर् एक जवाब में पा्ा ग्ा जहााँ बच्चे ने 11

16  
 (जो तरबूज़ के खाए गए टहस्स ेके बारे 

में बताता है) के बजा् 11 तरबूज़ (जो 7 और 4 का ्ोग है) भलखा।  

कुछ जवाबों से पता चलता है कक भिन्न की समझ चरर्ों में उिरती है। तो पहला चरर् 
है जब भिन्न के p/q रूप से उनका कोई पररच् नहीं है। और दसूरा चरर् है जब बच्चा 
इस रूप से पररधचत तो होता है, लेककन किर िी वह श्स्थनत को भिन्न के रूप में सही ढंग 
स ेबता पान ेमें असमथण होता है। उपरोक्त प्रकन के दो जवाब, जैसे कक 16

5 
 और 7

4 
, इस 

वविेष ग़लतफ़हमी को इंधगत करते हैं। पहले जवाब में बच्च ेने अंि (हर के बजा्) के रूप 
में 16 (िागों की कुल सखं््ा) को भलखा है, और दसूरे मामले में, दो संख््ाएाँ, जो तरबूज़ 
के िागों को इंधगत करती हैं, p/q के रूप में भलखी गई हैं। 

• ्ह मानना कक भिन्नों में, अंि और हर को अलग-अलग पूर्ण सखं््ाओं के रूप में पेि 
कक्ा जा सकता है।  

बच्चों को अंि और हर को अलग-अलग पूर्ण संख््ाओं के रूप में मानकर, भिन्नों को 
जोड़ते ्ा घिाते हुए देखना आम बात है। उप्ुणक्त प्रकन में ही एक बच्चा श्जसने 7/16 
+ 4/16 के रूप में िाभमल दो भिन्नों को सही ढंग स ेप्रस्ततु कक्ा था, उसने अश्न्तम 
जवाब को 11/32 के रूप में भलखा। 
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• सरलीकरण से सम्बस्न्ित ग़लतफ़हर्मयााँ : उि्ननटि गुर्नखण्डों द्वारा ऊपर और नीचे 
की संख््ाओं को िाग देने को अक्सर आमतौर पर उि्ननटि गुर्नखण्डों ्ा संख््ाओ ं
को कािने के तौर पर देखा जाता है, जो ननम्न जवाबों की ओर ले जाते हैं : 

7

16
+

4

16
=

7 + 4

16
=

7 + 1

4
=

8

4
= 2  

बच्चों के जवाब से उिरा एक अन्् मुद्दा ्ह है कक कलन का अनुसरर् करना और 
जवाब प्राप्त करना, इन बातों का प्रकन के साथ कोई नज़दीकी सम्बन्ध नहीं है। 
नतीजतन, जवाब की अथणहीनता बच्च ेको परेिान नहीं करती है। 

• असमाि हर वाली र्िन्िों को जोड़िे या घटािे के दौराि, एक उियनिष्ठ हर को खोजिे 
में असफल होिा : ववद््ाथी अक्सर ्ह नही ंसमझ पाते हैं कक भिन्नों को जोड़ने ्ा 
घिाने से पहले उन्हें समान बनाना क््ों ज़रूरी है। उदाहरर् के भलए, 

2

3
+

4

7
=

6

10
 या 

1

6
+

2

3
=

3

9
 

कारर् और आवक्कता को समझ ेबबना, लघतु्तम समापवर्त्ण लेने का प्रकि्ार्तमक ज्ञान 
और आगे बढना अपनी स्व्ं की ग़लतफ़हभम्ााँ पैदा करता है, जैसा कक ननम्नभलणखत 
उदाहरर् में देखा ग्ा है : 

7

16
+

4

16
=

1 + 7 + 1 + 4

16 
=

8 + 5

16 
=

13

16
 

्हााँ भिक्षाथी ने लघुत्तम समापवर्त्ण भल्ा, जो 16 है और किर 1 (जो लघुत्तम समापवर्त्ण 
को हर द्वारा वविाश्जत करके प्राप्त कक्ा ग्ा है) के साथ गुर्ा करने के बजा् इसे 
दोनों अंिों में जोड़ा है, इस प्रकार एक ग़लत जवाब प्राप्त होता है। 

• समाि र्िन्िों के गुणि में हर को अपररवनतित छोड़ते हुए : ्ोग के नन्म का गुर्ा  
पर अनतसामान््ीकरर् करना ननम्न जवाबों की ओर ले जाता है : 

2

5
×

1

5
=

2

5 
 

्ह ग़लतफ़हमी मूल रूप से समान भिन्नों को जोड़ने के कलन का एक अनत- 
सामान््ीकरर् है। 

• र्िन्िों के िाग के सवालों को हल करिे के र्लए संख्याओं को पलटकर (अंश को हर 
व हर को अंश के रूप में र्लखकर) गुणा करिे की प्रक्रिया को समझिे में असफलता : 
ऐसा लगता है कक भिन्न संख््ाओं के िाग की प्रकि्ा बच्चों के भलए कई समस््ाएाँ 
पैदा करती है। ननम्न जवाब उसमें से एक को इंधगत करता है : 
 

7

4 
÷

3

2
=

7

4  
×

2

3
=

21 × 8

12
=

168

12
 

्हााँ बच्च ेन ेिाजक को पलि तो टद्ा, लेककन उसके बाद, उन्हें सीधे-सीधे गुर्ा करने 
के बजा्, बत्र्णक गुर्ा कक्ा, और उसके बाद अंि की दोनों संख््ाओं का गुर्ा कक्ा।  
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पलिने से पहले से संख््ाओं को कािना िाग से सम्बश्न्धत एक और ग़लतफ़हमी है, 
जो िा्द गुर्न प्रकि्ा का एक अनत-सामान््ीकरर् है। उदाहरर् के भलए, 

 
2

3 
÷

6

7
=

2

 1
÷

2

7
=

2

1
×

7

2
=

1

1 
×

7

1
=

7

1 
 

र्शक्षकों के र्लए  
ग़लतफ़हभम्ों का अध्््न उप्ोगी और टदलचस्प दोनों है। ्ह ककसी एक बच्च ेके सीखने 
के पैिनण का खुलासा करता है, लेककन बहुत सम्िव है कक ्ह भसफ़ण  उस तक सीभमत न हो, 
और इस प्रकार ्ह एक ज़रर्ा बन जाता है ्ह समझने का कक बच्च ेकैसे सीखते हैं।  
 
धचश्ननत ग़लतफ़हभम्ों पर चचाण करने से न केवल उस बच्च ेको, बश्पक सिी बच्चों को मदद 
भमलेगी। समझ ववकभसत करने की प्रकि्ा के तौर पर ग़लतफ़हभम्ों की स्वीकृनत हमें ऐस े
भिक्षाधथण् ों को ववकभसत करने में मदद करेगी, जो अपने सीखने और सीखने की प्रकि्ा के 
बारे में आकवस्त हैं। स्पटि है कक ऐसा करने के भलए ्ह ज़रूरी होगा कक भिक्षक न भसफ़ण  
ककसी सवाल को हल करने की सही प्रकि्ा पर चचाण करें, बश्पक वे चचाण करने और तु्रटि्ों के 
ववकलेषर् करने की एक संस्कृनत ववकभसत करें।     

ऋर्ा गोस्वाम़ी ने 2008 से 2015 तक ववद््ा िवन भिक्षा केन्ि, उद्पुर के साथ काम कक्ा 
है। उन्होंने िािा सामाश्जक ववज्ञान संस्थान, मुम्बई से प्राथभमक भिक्षा में स्नातकोत्तर कक्ा है, 
और वतणमान में ‘गुर्वत्तापूर्ण भिक्षा पर अभििावकों की धारर्ा’ ववष् पर पीएचडी कर रही हैं। 
उनसे goswami84@gmail.com पर सम्पकण  कक्ा जा सकता है। 
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