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þ̈ É ¶ÉÖ°ü Eò®åúMÉä =ºÉ {ÉrùÊiÉ Eäò ́ ÉhÉÇxÉ
    ºÉä ÊVÉºÉä EÖòUô ±ÉÉäMÉ ‘<ÊVÉÎ{¶ÉªÉxÉ
MÉÖhÉÉ’ Eäò °ü{É ¨Éå VÉÉxÉiÉä ½éþ iÉÉä +xªÉ
‘°üºÉÒ MÉÖhÉÉ’ Eäò °ü{É ¨Éå* º{É¹]õ ½èþ ÊEò
<ºÉ {ÉrùÊiÉ Eäò Eò<Ç nùÉ´ÉänùÉ®ú ½éþ! <ºÉ
{ÉrùÊiÉ EòÉä ½þ¨É 11 x 17 EòÒ MÉhÉxÉÉ Eò®ú
ºÉ¨ÉZÉÉBÄMÉä* xÉÒSÉä ¤ÉiÉÉB +xÉÖºÉÉ®ú nùÉä
{ÉÆÎCiÉªÉÉÄ ¤ÉxÉÉ<B; BEò {ÉÆÎCiÉ ¨Éå +ÆEò
EòÉä GòÊ¨ÉEò °ü{É ºÉä +ÉvÉÉ EòÊ®úB (VÉèºÉä
11, 5, 2, 1; vªÉÉxÉ nùÒÊVÉB ÊEò ¶Éä¹É
®úÉÊ¶É EòÉä xÉ½þÓ Ê±ÉªÉÉ MÉªÉÉ ½èþ) +Éè®ú
nÚùºÉ®úÒ {ÉÆÎCiÉ ¨Éå GòÊ¨ÉEò °ü{É ºÉä nÖùMÉxÉÉ
EòÊ®úB (VÉèºÉä 17, 34, 68, 136)*

ÊVÉºÉ¨Éå +ÆEòÉå EòÉä +ÉvÉÉ ÊEòªÉÉ MÉªÉÉ
½èþ =ºÉ {ÉÆÎCiÉ ºÉä ½þ¨É Ê´É¹É¨É +ÆEò SÉÖxÉåMÉä*
=xÉEäò ºÉÉ¨ÉxÉä Eäò =xÉ +ÆEòÉå, VÉÉä nÖùMÉxÉÉ
EòÒ MÉ<Ç {ÉÆÎCiÉ ¨Éå Ê±ÉJÉä MÉB ½éþ, Eäò ªÉÉäMÉ
EòÒ MÉhÉxÉÉ Eò®åMÉä* ªÉ½ÉÄ, ½¨É 17 + 34
+ 136 Eäò VÉÉäc÷ EòÒ MÉhÉxÉÉ Eò®úiÉä ½éþ

VÉÉä ÊEò +ÉvÉÉ EòÒ MÉ<Ç {ÉÆÎCiÉ ¨Éå 11, 5
+Éè®ú 1 Eäò ºÉÉ¨ÉxÉä Ê±ÉJÉä ½éþ* ªÉÉäMÉ ½þÉäiÉÉ
½è  187  +Éè®  ªÉ½Ò  MÉÖhÉxÉ¡ò±É  ½èþ,
11 x 17 EòÉ*

<ºÉÒ |ÉEòÉ®ú, 47 x  91 EòÒ MÉhÉxÉÉ Eäò
Ê±ÉB ½þ¨É +ÉvÉä +ÆEòÉå EòÉ BEò Gò¨É (47,
23, 11, 5, 2, 1; {É½þ±Éä EòÒ ¦ÉÉÄÊiÉ ¶Éä¹É
®úÉÊ¶É EòÉä ¶ÉÉÊ¨É±É xÉ½þÓ ÊEòªÉÉ) +Éè®ú
nÖùMÉxÉä +ÆEòÉå EòÉ BEò Gò¨É (91, 182,
364, 728, 1456, 2912) ¤ÉxÉÉiÉä ½éþ*
{É½þ±Éä Gò¨É ¨Éå BEò¨ÉÉjÉ ºÉ¨É +ÆEò ½èþ 2,
<ºÉÊ±ÉB ½þ¨É 91 + 182 + 364 +
728 + 2912 EòÒ MÉhÉxÉÉ Eò®úxÉä {É®ú
{ÉÉiÉä ½éþ 4277. <ºÉ |ÉEòÉ®,
47 x 91 = 4277

EÖòUô +¦ªÉÉºÉ

1. <ºÉ {ÉrùÊiÉ EòÉ |ÉªÉÉäMÉ Eò®ú 23 x 43
+Éè®ú 231 x 311 EòÒ MÉhÉxÉÉ Eò®úÉä*

2. 16 x 103 EòÒ MÉhÉxÉÉ ¨Éå ªÉÊnù 16
EòÉä +ÉvÉÉ ÊEòªÉÉ VÉÉxÉÉ ½èþ iÉÉä +ÉvÉä
ÊEòB VÉÉxÉä EòÉ Gò¨É ¤ÉiÉÉ+Éä*

3. ªÉÊnù 64 x 103 EòÒ MÉhÉxÉÉ ¨Éå 64
EòÉä +ÉvÉÉ ÊEòªÉÉ VÉÉxÉÉ ½èþ iÉÉä CªÉÉ

¶Éè±Éä¶É B. Ê¶É®úÉ±ÉÒ

MÉÖhÉÉ
{ÉÖºiÉEò +Æ¶É

½þ

+ÉvÉÉ   11    5     2     1

nÖùMÉxÉÉ   17   34   68   136

Ê´ÉÊ¦ÉxxÉ iÉ®ÒEäò +Éè®ú +ÉªÉÉ¨É
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½þÉäMÉÉ?
4. <ºÉ {ÉrùÊiÉ ºÉä nùÉä +ÆEòÉå EòÒ ºÉÆJªÉÉ+Éå

EòÉ MÉÖhÉÉ Eò®úiÉä ºÉ¨ÉªÉ ½þ¨É {ÉÉiÉä ½éþ
ÊEò ½þ¨Éå 7 ºÉä +ÊvÉEò ºÉÆJªÉÉ+Éå EòÉ
VÉÉäc÷ xÉ½þÓ Eò®úxÉÉ ½þÉäiÉÉ ½èþ* BäºÉÉ
CªÉÉå ½èþ?

5. ´ªÉÉJªÉÉ Eò®úÉä ÊEò ªÉ½þ {ÉrùÊiÉ =xÉ
=nùÉ½þ®úhÉÉå ¨Éå EèòºÉä EòÉ¨É Eò®úiÉÒ ½èþ
ÊVÉxÉ¨Éå +ÉvÉÒ EòÒ VÉÉxÉä ́ ÉÉ±ÉÒ ºÉÆJªÉÉ
2 x 2 x 2...2 (+lÉÉÇiÉÂ nùÉä Eäò
MÉÖhÉxÉ¡ò±É) Eäò °ü{É ¨Éå ½þÉäiÉÒ ½èþ*

6. ́ ªÉÉJªÉÉ Eò®úÉä ÊEò ªÉ½þ {ÉrùÊiÉ ºÉÉ¨ÉÉxªÉ
°ü{É ºÉä EèòºÉä EòÉ¨É Eò®úiÉÒ ½èþ*

xÉèÊ{ÉªÉ®ú EòÒ ªÉÖÎCiÉ

BEò +xªÉ {ÉrùÊiÉ ‘SÉÉèJÉÉxÉä’ EòÒ
iÉEòxÉÒEò ½èþ ÊVÉºÉEòÉ |ÉÉ®ú¨¦É ºÉ¨¦É´ÉiÉ:
¦ÉÉ®úiÉ ¨Éå nùºÉ´ÉÓ ¶ÉiÉÉ¤nùÒ EòÒ ¶ÉÖ¯û+ÉiÉ
¨Éå ½Öþ+É* <ºÉ iÉEòxÉÒEò EòÒ VÉÉxÉEòÉ®úÒ
½þ¨É 47 x  91 EòÒ MÉhÉxÉÉ Eäò uùÉ®úÉ
nå ùMÉ ä* +±ÉMÉ-+±ÉMÉ +ÆEòÉå Eäò
MÉÖhÉxÉ¡ò±É ½éþ 4 x  9 = 36,
7 x 9 = 63,  4 x 1 = 4 +Éè®ú
7 x 1 = 7. <xÉ MÉÖhÉxÉ¡ò±ÉÉå EòÉä
ÊSÉjÉ-1 ¨Éå nù¶ÉÉÇB +xÉÖºÉÉ®ú Gò¨É ¨Éå
®úJÉÉ VÉÉiÉÉ ½èþ*

¤ÉÉBÄ ºÉä nùÉBÄ ÊiÉ®úUôÒ ®äúJÉÉ+Éå
EòÉä >ð{É®ú ºÉä xÉÒSÉä EòÒ +Éä®ú {Égåø
iÉÉä +ÆEòÉå EòÉ ªÉÉäMÉ ½þÉäiÉÉ ½èþ, 3,
12, 7 +Éè®ú 7. nùÉBÄ ºÉä ¤ÉÉBÄ SÉ±ÉiÉä
½éþ iÉÉä ½þ¨Éå Ê¨É±ÉiÉÉ ½èþ MÉÖhÉxÉ¡ò±É
4277 (12 ̈ Éå 1 EòÉ +ÆEò ½þÉÊºÉ±É
¨ÉÉxÉEò®ú 3 ̈ Éå VÉÉäc÷ ÊnùªÉÉ iÉÉä {ÉÉªÉÉ
4)* <ºÉ iÉEòxÉÒEò ºÉä ´ÉiÉÇ¨ÉÉxÉ ¨Éå

¶ÉÉ±ÉÉ+Éå ¨Éå ¤Éc÷Ò ºÉÆJªÉÉ+Éå Eäò MÉÖhÉÉ
Eò®úxÉä EòÒ iÉEòxÉÒEò iÉEò EòÉ Ê´ÉEòÉºÉ
º{É¹]õ ½þÉä VÉÉiÉÉ ½èþ*

Eò<Ç ¶ÉiÉÉÎ¤nùªÉÉå {É¶SÉÉiÉÂ ºEòÉì]õ±Éèhb÷
Eäò VÉÉìxÉ xÉèÊ{ÉªÉ®ú xÉä ±ÉEòc÷Ò EòÒ Uôc÷Éå ºÉä
BEò ={ÉEò®úhÉ EòÉ {Éä]åõ]õ Eò®úÉªÉÉ VÉÉä
<xÉ MÉhÉxÉÉ+Éå ¨Éå ¨Énùnù Eò®úiÉÉ lÉÉ*
¤ÉÉnù ¨Éå ªÉ½þÒ ªÉÆjÉ ‘xÉèÊ{ÉªÉ®ú ¤ÉÉäxºÉ’ Eäò
xÉÉ¨É ºÉä VÉÉxÉÉ MÉªÉÉ*
+¦ªÉÉºÉ

1. ´ÉMÉÇ {ÉrùÊiÉ EòÉ |ÉªÉÉäMÉ Eò®ú 1235 x
571 EòÒ MÉhÉxÉÉ Eò®úÉä*

2. JÉÖnù Eäò Ê±ÉB xÉèÊ{ÉªÉ®ú EòÉ ªÉÆjÉ ¤ÉxÉÉ+Éä
+Éè®ú =ºÉä ¤ÉcÒ ºÉÆJªÉÉ Eäò MÉÖhÉÉ ½äþiÉÖ
|ÉªÉÉäMÉ Eò®úÉä*

MÉÖhÉÉ ºÉÉ®úhÉÒ

MÉÖhÉÉ ºÉÉ®úÊhÉªÉÉå VÉèºÉä 9 x 1 = 9, 9
x 2 = 18, 9 x 3 = 27...ºÉä ºÉ¦ÉÒ

VÉÉìxÉ xÉèÊ{ÉªÉ®ú
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{ÉÊ®úÊSÉiÉ ½éþ* ªÉtÊ{É <ºÉ |ÉEòÉ®ú EòÒ
ºÉÉ®úÊhÉªÉÉå EòÒ |É¨ÉÖJÉ ºÉÒ¨ÉÉ ½þÉäiÉÒ ½èþ ÊEò
´Éä {ÉªÉÉÇ{iÉ ¤Éc÷Ò xÉ½þÓ ½þÉäiÉÓ* ªÉÊnù EòÉä<Ç
1234 x 5678 EòÒ MÉhÉxÉÉ Eò®úxÉÉ SÉÉ½þiÉÉ
½èþ iÉÉä ́ É½þ EèòºÉä Eò®äú? CªÉÉ ́ É½þ 1234 Eäò
MÉÖhÉxÉ¡ò±ÉÉå EòÒ ºÉÉ®úhÉÒ ({É½þÉc÷É) näùJÉä?
+Éè®ú 14259 x 71326 Eò®úxÉÉ {Écä÷ iÉÉä?
BäºÉÒ ºÉÉ®úhÉÒ VÉÉä ½þ®ú Eò±{ÉxÉÒªÉ MÉÖhÉÉ
Eò®ú ºÉEäò, =ºÉä Ê±ÉJÉxÉä Eäò Ê±ÉB nÖùÊxÉªÉÉ
¦É®ú ¨Éå {ÉªÉÉÇ{iÉ ºlÉÉxÉ ¦ÉÒ xÉ½þÓ ½þÉäMÉÉ*
|ÉÉSÉÒxÉ ¤ÉéEò®úÉå, JÉMÉÉä±É-¶ÉÉÎºjÉªÉÉå +Éè®ú
xÉÉÊ´ÉEòÉå EòÉä ®úÉäWÉ¨É®úÉÇ ¨Éå <iÉxÉÒ ¤Éc÷Ò
ºÉÆJªÉÉ+Éå EòÒ ½þÉlÉ ºÉä MÉhÉxÉÉ EòÉ
+xÉSÉÉ½þÉ EòÉ¨É Eò®úxÉÉ {Éc÷iÉÉ lÉÉ*

MÉÊhÉiÉYÉÉå xÉä ¤É½ÖþiÉ {É½þ±Éä ½þÒ ºÉ¨ÉZÉ

Ê±ÉªÉÉ lÉÉ ÊEò MÉÖhÉÉ ºÉÉ®úÊhÉªÉÉå EòÒ ºÉ¤ÉºÉä
¤Éc÷Ò ÊnùCEòiÉ ½èþ =xÉEòÉ Êuù+ÉªÉÉ¨ÉÒ ½þÉäxÉÉ*
+ÉÊJÉ®úEòÉ®ú, MÉÖhÉÉ ¨Éå nùÉ ä iÉlªÉÉå/
VÉÉxÉEòÉÊ®úªÉÉå EòÒ nù®úEòÉ®ú ½þÉäiÉÒ ½è;
MÉÊhÉiÉYÉ <ºÉä ÊuùSÉ®ú |ÉÊGòªÉÉ (binary
operation) Eò½þiÉä ½éþ; ÊuùSÉ®ú ªÉÉxÉÒ nùÉä*
Eò±{ÉxÉÉ Eò®úÉä ÊEò ½þ¨É xÉÉè iÉEò MÉÖhÉÉ
Eò®úxÉä Eäò Ê±ÉB ºÉÉ®úhÉÒ ¤ÉxÉÉxÉÉ SÉÉ½þiÉä ½éþ
iÉÉä ½þ¨Éå ´ÉèºÉÉ EÖòUô ¤ÉxÉÉxÉÉ ½þÉäMÉÉ VÉèºÉÉ
xÉÒSÉä ÊnùªÉÉ ½Öþ+É ½èþ (ÊSÉjÉ-2)*

{ÉgøxÉä ´ÉÉ±Éä EòÒ iÉiEòÉ±É ºÉ¨ÉZÉ ¨Éå
+É VÉÉiÉÉ ½èþ ÊEò ªÉ½þ iÉÉÊ±ÉEòÉ ÊEòiÉxÉÒ
¤Éc÷Ò ½èþ +Éè®ú ´ÉÉä ¦ÉÒ Eäò´É±É 9 iÉEò EòÒ
ºÉÆJªÉÉ Eäò Ê±ÉB* EòÊ`öxÉÉ<Ç ÊxÉººÉxnäù½þ,
<ºÉ Gò¨É Eäò Êuù+ÉªÉÉ¨ÉÒ ½þÉäxÉä ºÉä ½è;
<ºÉ¨Éå EÖò±É 9 x 9 = 81 ºÉÆJªÉÉBÄ ½éþ*
<ºÉEäò ºlÉÉxÉ {É®ú CªÉÉ BEò +ÉªÉÉ¨ÉÒ
Gò¨É iÉèªÉÉ®ú Eò®úxÉÉ ºÉ¨¦É´É ½þÉäMÉÉ?

¤É½ÖþiÉ {É½þ±Éä ½þÒ ªÉ½þ JÉÉäVÉ Ê±ÉªÉÉ
MÉªÉÉ ÊEò Eäò´É±É ´ÉMÉÉç EòÒ ºÉÉ®úhÉÒ iÉèªÉÉ®ú
Eò®ú ±Éå iÉÉä ªÉ½þ ºÉ¨¦É´É ½èþ* näùJÉxÉä ªÉÉäMªÉ
¨ÉÖJªÉ ¤ÉÉiÉ ªÉ½þ ½èþ ÊEò a x b Eäò MÉÖhÉxÉ¡ò±É
EòÉä ́ ÉMÉÉç Eäò ¤ÉÉEòÒ (VÉÉäc÷-¤ÉÉEòÒ) Eäò °ü{É
¨Éå ¦ÉÒ Ê±ÉJÉÉ VÉÉ ºÉEòiÉÉ ½èþ:

1
1 2

2 2
1

3 4 5 6 7 8 9
2 3 4 5 6 7 8 9

3 3
4 4
5 5

66
77

8 8
9 9

4
6
8

6 8

10

10

12

12

14

14

16

16 18

18

9
12
15
18
21
24
27

12
16
20
24
28
32
36

15
20
25
30
35
40
45

18
24
30
36
42
48
54

21
28
35
42
49
56
63

24
32
40
48
56
64
72

27
36
45
54
63
72
81

x

3    0
6    4

6    0
3     7

3   12    7     7

ÊSÉjÉ-1:
47 +Éè®ú 91 Eäò +É{ÉºÉÒ
MÉÖhÉÉ EòÉä xÉèÊ{ÉªÉ®ú Eäò iÉ®úÒEäò
ºÉä Eò®úxÉä Eäò EÖòUô {Énù*

3    0
6    4

6    0
3     7

9     1

4

7

ÊSÉjÉ-2: MÉÖhÉÉ ºÉÉ®úhÉÒ*
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a x b = [(a + b)/2]2 - [(a - b)/2]2

<ºÉ |ÉEòÉ®ú ½þ¨É 6 x 14 EòÒ MÉhÉxÉÉ
xÉÒSÉä ¤ÉiÉÉB +xÉÖºÉÉ®ú Eò®åúMÉä:

(14 + 6)/2 = 10,
(14 - 6)/2 = 4,
102 - 42 = 100 - 16 = 84
iÉÉä =kÉ®ú ½þÉäMÉÉ 6 x 14 = 84

ªÉ½þ ¤Éc÷Ò ºÉÆJªÉÉ+Éå Eäò Ê±ÉB ¦ÉÒ
EòÉ®úMÉ®ú ½èþ {É®úxiÉÖ <ºÉEäò Ê±ÉB ½þ¨ÉÉ®äú
{ÉÉºÉ ´ÉMÉÉç EòÒ Ê´ÉºiÉÞiÉ ºÉÉ®úhÉÒ ½þÉäxÉÒ
SÉÉÊ½þB* =nùÉ½þ®úhÉÉlÉÇ, 1357 x  9131
Eäò Ê±ÉB {É½þ±Éä ½þ¨É MÉhÉxÉÉ Eò®åúMÉä,

(9131 + 1357)/2 = 5244,
(9131 - 1357)/2 = 3887
=ºÉEäò ¤ÉÉnù ½þ¨É ´ÉMÉÉç EòÒ ºÉÉ®úhÉÒ

EòÒ ¨Énùnù ºÉä {ÉÉiÉä ½éþ,
52442 = 27499536,
38872 = 15108769

+ÉÊJÉ®ú ̈ Éå ½þ̈ É PÉ]õÉiÉä ½éþ 27499536
- 15108769 = 12390767, <ºÉÊ±ÉB
=kÉ®ú ½þÉäMÉÉ;

1357 x  9131 = 12390767
½þ̈ Éå =ºÉ ¤ÉSÉiÉ Eäò ̈ É½þi´É EòÉä ºÉ¨ÉZÉxÉÉ

SÉÉÊ½þB VÉÉä Êuù+ÉªÉÉ¨ÉÒ Gò¨É EòÒ iÉÖ±ÉxÉÉ
¨Éå BEò +ÉªÉÉ¨ÉÒ Gò¨É iÉèªÉÉ®ú Eò®úxÉä ºÉä
½þÉÊºÉ±É ½þÉäiÉÒ ½èþ (xÉÉä]õ Eò®åú ÊEò Ê´É¹É¨É
ºÉÆJªÉÉ+Éå EòÉ MÉÖhÉÉ ºÉ¨É ºÉÆJªÉÉ+Éå ºÉä
Eò®úxÉä Eäò Ê±ÉB ½þ¨Éå ºÉÚSÉÒ ¨Éå +ÉvÉä +ÆEòÉå
Eäò ´ÉMÉÉç EòÉä ¦ÉÒ ¶ÉÉÊ¨É±É Eò®úxÉÉ ½þÉäMÉÉ)*
=nùÉ½þ®úhÉ

61 x 72 Eäò Ê±ÉB ½þ¨Éå SÉÉÊ½þB,
66.52 = 4422.25 +Éè®ú

5.52 = 30.25; iÉ¤É =kÉ®ú Ê¨É±ÉäMÉÉ,
4422.25 - 30.25 = 4392
<ºÉºÉä MÉÖhÉÉ iÉÉä ½þÉä VÉÉBMÉÉ {É®ú ¦ÉÉMÉ

näùxÉÉ ½þÉä iÉÉä ½þ¨É CªÉÉ Eò®åúMÉä, ´ÉMÉÇ +Éè®ú
´ÉMÉÇ¨ÉÚ±É EòÒ MÉhÉxÉÉ EèòºÉä ½þÉäMÉÒ? º{É¹]õ
½èþ ÊEò <ºÉ {ÉrùÊiÉ EòÒ ={ÉªÉÉäÊMÉiÉÉ ºÉÒÊ¨ÉiÉ
½èþ*

+¦ªÉÉºÉ

1. 211 x 319 +Éè®ú 171 x 352 EòÒ
MÉhÉxÉÉ <ºÉ {ÉrùÊiÉ ºÉä Eò®úÉä*

2. iÉÒxÉ +ÆEòÉå EòÒ ºÉÆJªÉÉ+Éå EòÉ BEò-
nÚùºÉ®äú ºÉä MÉÖhÉÉ Eò®úxÉä Eäò Ê±ÉB ´ÉMÉÉç
EòÒ ÊEòiÉxÉÒ ¤Éc÷Ò ºÉÉ®úhÉÒ EòÒ
+É´É¶ªÉEòiÉÉ ½þÉäMÉÒ? iÉÒxÉ +ÆEòÉå Eäò
ºÉ¦ÉÒ ºÉ¨¦É´É MÉÖhÉxÉ¡ò±ÉÉå EòÉä VÉÉxÉxÉä
Eäò Ê±ÉB ½þ¨Éå Gò¨É ¤ÉxÉÉxÉÉ {Écä÷ iÉÉä
´É½þ ÊEòiÉxÉÉ ¤Éc÷É ½þÉäMÉÉ?

+¦ÉÉVªÉ ºÉÆJªÉÉ+Éå Eäò MÉÖhÉxÉJÉhb÷

´ÉMÉÉç EòÒ ºÉÉ®úhÉÒ ¤ÉxÉÉxÉä EòÉ +ÊiÉÊ®úCiÉ
±ÉÉ¦É ªÉ½þ Ê¨É±ÉiÉÉ ½èþ ÊEò <ºÉºÉä +¦ÉÉVªÉ
ºÉÆJªÉÉ+Éå Eäò MÉÖhÉxÉJÉhb÷ (factorisation
of prime numbers) VÉÉxÉxÉä ̈ Éå ½þ̈ Éå ̈ Énùnù
Ê¨É±ÉiÉÒ ½èþ* iÉ®úÒEòÉ ¤É½ÖþiÉ +ÉºÉÉxÉ ½èþ;
ªÉÊnù ºÉÆJªÉÉ N EòÉä nùÉä {ÉÚhÉÇ ºÉÆJªÉÉ+Éå Eäò
´ÉMÉÉç Eäò +xiÉ®ú Eäò °ü{É ¨Éå Ê±ÉJÉÉ VÉÉ
ºÉEäò, =nùÉ½þ®úhÉ Eäò Ê±ÉB N = a2 - b2

VÉ½þÉÄ a - b BEò ºÉä +ÊvÉEò ½þÉä iÉ¤É N =
(a+b) (a-b) +Éè®ú ½þ̈ É {ÉÉ VÉÉiÉä ½éþ ́ ÉÉÆÊUôiÉ
MÉÖhÉxÉJÉhb÷* <ºÉ {ÉrùÊiÉ Eäò |ÉªÉÉäMÉ EòÒ
Ê´ÉÊvÉ ½þ¨É ªÉ½þÉÄ xÉÒSÉä näù ®ú½äþ ½éþ*

¨ÉÉxÉ ±ÉÒÊVÉB ÊVÉºÉEòÉ MÉÖhÉxÉJÉhb÷
VÉÉxÉxÉÉ ½è, ´É½þ ºÉÆJªÉÉ ½èþ N = 1073.
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½þ¨É ºÉÆJªÉÉ+Éå EòÒ MÉhÉxÉÉ |ÉÉ®ú¨¦É Eò®úiÉä
½éþ; N+12, N+22, N+32 +Éè®ú iÉ¤É iÉEò
Eò®iÉä VÉÉiÉä ½éþ VÉ¤É iÉEò ½þ¨Éå ´ÉMÉÇ ºÉÆJªÉÉ
xÉ Ê¨É±É VÉÉB* WÉÉÊ½þ®ú ½èþ ÊEò <ºÉEäò
Ê±ÉB ½þ¨É å ´ÉMÉÉ ç EòÒ ºÉÉ® úhÉÒ EòÒ
+É´É¶ªÉEòiÉÉ ½þÉäMÉÒ* ½þ¨É {ÉÉiÉä ½éþ -
N+12 = 1074,   N+22 = 1077,
N+32 = 1082,  N+42 = 1089 = 332

½þ¨É {ÉÉiÉä ½éþ ÊEò N+42 = 332 +lÉÉÇiÉÂ
N = 332 - 42

    = (33-4) (33+4) = 29 x 37
<ºÉ |ÉEòÉ®ú ½þ¨ÉxÉä N Eäò MÉÖhÉEòÉå EòÉä

VÉÉxÉ Ê±ÉªÉÉ*
¨ÉÉxÉ ±ÉÒÊVÉB N = 2201. <ºÉ Gò¨É

¨Éå {É½þ±ÉÒ ´ÉMÉÇ ºÉÆJªÉÉ ½þÉäMÉÒ,
N+202 = 2201 + 400 = 2601 = 512

+Éè® <ºÉºÉä ½þ¨Éå Ê¨É±ÉiÉÉ ½èþ,
N = 512 - 202 = 31 x 71

+¦ªÉÉºÉ

1. <ºÉ {ÉrùÊiÉ ºÉä 2117 +Éè®ú 2911 Eäò
MÉÖhÉEò {ÉiÉÉ Eò®úÉä*

2. 64777 Eäò MÉÖhÉEòÉå EòÉ {ÉiÉÉ ±ÉMÉÉ+Éä*
3. <ºÉ {ÉrùÊiÉ EòÒ Ê´É¶Éä¹ÉiÉÉ ¤ÉiÉÉ+Éä*

<ºÉ¨Éå ÊEòxÉ ºÉÆJªÉÉ+Éå Eäò MÉÖhÉEò
VÉÉxÉxÉä Eäò Ê±ÉB Eò¨É MÉhÉxÉÉ Eò®úxÉÒ
{Écä÷MÉÒ +Éè®ú ÊEòxÉ ºÉÆJªÉÉ+Éå Eäò Ê±ÉB
+ÊvÉEò MÉhÉxÉÉ Eò®úxÉÒ {Écä÷MÉÒ?

{Éè®úÉ¤ÉÉäÊ±ÉEò MÉÖhÉxÉ

+¤É ½þ¨É nùÉä ºÉÆJªÉÉ+Éå Eäò MÉÖhÉxÉ EòÒ
Eò¨É ´ªÉÉ´É½þÉÊ®úEò ±ÉäÊEòxÉ BEò ®úÉäSÉEò
{ÉrùÊiÉ EòÒ SÉSÉÉÇ Eò®åúMÉä*

<ºÉ {ÉrùÊiÉ ¨Éå BEò ´ÉGò ®äúJÉÉ OÉÉ¡ò
¤ÉxÉÉxÉÉ ½þÉäiÉÉ ½èþ ÊVÉºÉä {Éè®úÉ¤ÉÉä±ÉÉ Eò½þiÉä
½éþ* <ºÉEäò Ê±ÉB ºÉ¤ÉºÉä {É½þ±Éä ½þ¨É ´ÉMÉÇ
ºÉÆJªÉÉ+Éå EòÒ BEò ºÉÉ®úhÉÒ ¤ÉxÉÉiÉä ½éþ,

ÊSÉjÉ-3: {Éè®úÉ¤ÉÉä±ÉÉ, y = x2 Eäò ¨ÉÉ¡ÇòiÉ MÉÖhÉÉ Eò®úxÉÉ*
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=ºÉEäò {É¶SÉÉiÉÂ ½þ̈ É OÉÉ¡ò {Éä{É®ú {É®ú ÊxÉnæù¶ÉÉÆEò
(x, x2) nù¶ÉÉÇiÉä ½ÖþB Eò<Ç ºÉÉ®äú Ê¤ÉxnÖù ±ÉMÉÉ
näùiÉä ½éþ* (-4,16), (-3,9)......(1,1),
....(3,9), (4,16)... VÉèºÉÉ ÊEò ÊSÉjÉ-3
¨Éå nù¶ÉÉÇªÉÉ MÉªÉÉ ½èþ* ªÉä Ê¤ÉxnÖù BEò ºÉÖº{É¹]õ
´ÉGò ®äúJÉÉ ¤ÉxÉÉiÉä ½éþ (vªÉÉxÉ nùÒÊVÉB
nùÉäxÉÉå +IÉÉå EòÉ {Éè¨ÉÉxÉÉ BEò VÉèºÉÉ xÉ½þÓ
½èþ* BCºÉ +IÉ EòÒ iÉÖ±ÉxÉÉ ¨Éå ´ÉÉ<Ç +IÉ
EòÉ {Éè¨ÉÉxÉÉ WªÉÉnùÉ ºÉÆPÉÊxÉiÉ ½èþ)*

¨ÉÉxÉ ±ÉÒÊVÉB ½þ¨É nùÉä ºÉÆJªÉÉ+Éå 3.5
+Éè®ú 4 EòÉ MÉÖhÉxÉ Eò®úxÉÉ SÉÉ½þiÉä ½éþ,
(ªÉtÊ{É ªÉ½þ ¨ÉÉ¨ÉÚ±ÉÒ ½èþ {É®ú =nùÉ½þ®úhÉ
Eäò Ê±ÉB SÉ±ÉäMÉÉ)* ÊSÉjÉ-3 Eäò +xÉÖºÉÉ®ú
BCºÉ +IÉ {É® -3.5 +Éè® 4 ºÉä nùÉä
®äúJÉÉBÄ JÉÓSÉEò®ú ½þ¨Éå {Éè®úÉ¤ÉÉä±ÉÉ {É®ú Ê¤ÉxnÖù
A +Éè®ú B Ê¨É±ÉiÉä ½éþ (vªÉÉxÉ nùÒÊVÉB ÊEò
A Ê¤ÉxnÖù Eäò Ê±ÉB ½þ¨ÉxÉä @ñhÉÉi¨ÉEò ¨ÉÉxÉ
Ê±ÉªÉÉ ½èþ)* Ê¤ÉxnÖù A +Éè®ú B EòÉä Ê¨É±ÉÉEò®ú
½þ¨Éå AB ®äúJÉÉ Ê¨É±ÉiÉÒ ½èþ* ªÉ½þ ®äúJÉÉ x
+IÉ Eäò C Ê¤ÉxnÖù {É®ú Ê¨É±ÉiÉÒ ½èþ* C ºÉä
½þ̈ Éå Ê¨É±ÉiÉÉ ½èþ ½þ̈ ÉÉ®úÉ ́ ÉÉÆÊUôiÉ MÉÖhÉxÉ¡ò±É*
ÊSÉjÉ ̈ Éå ½þ¨É näùJÉiÉä ½éþ ÊEò C =(0, 14)*
<ºÉ |ÉEòÉ®ú MÉÖhÉxÉ¡ò±É ½Öþ+É 14.

ºÉÉ¨ÉÉxªÉiÉªÉÉ a x b EòÒ MÉhÉxÉÉ Eäò
Ê±ÉB ½þ¨É A (-a, a2) +Éè® B (b, b2)
Ê¤ÉxnÖù+Éå EòÉä Ê¨É±ÉÉiÉä ½éþ iÉÉä y ®äúJÉÉ {É®ú
Ê¤ÉxnÖ C, VÉ½þÉÄ AB y ®äúJÉÉ EòÉä EòÉ]õiÉÉ
½èþ, ºÉä ½þ¨Éå SÉÉ½þÉ ½Öþ+É MÉÖhÉxÉ¡ò±É |ÉÉ{iÉ
½þÉä VÉÉiÉÉ ½èþ*

EòÉ®úhÉ VÉÉxÉxÉÉ +ÉºÉÉxÉ ½èþ* ´ÉGò
AB EòÉ fø±ÉÉxÉ ½è,

(b2 - a2) / b - (-a)
= (b2 - a2) / b + a = b - a,
<ºÉ |ÉEòÉ®ú ªÉÊn C = (0, c) ½þÉä iÉÉä

BC +Éè®ú AB fø±ÉÉxÉÉå EòÉä ¤É®úÉ¤É®ú ¨ÉÉxÉxÉä
{É®ú ½þ¨É {ÉÉiÉä ½éþ,

(b2 - c) / b - 0 = b - a,
∴ b2 - c = b(b - a),
∴ c = ab

<ºÉ |ÉEòÉ®ú y ®äúJÉÉ {É®ú C EòÉ ¨ÉÉxÉ
½Öþ+É ab. ªÉ½þÒ =kÉ®ú ½èþ*

xÉÉä̈ ÉÉäOÉÉ¨É {ÉrùÊiÉ

>ð{É®ú ´ÉÌhÉiÉ OÉÉ¡ò {ÉrùÊiÉ ½þ¨Éå
xÉÉä¨ÉÉäOÉÉ¨É EòÒ ªÉÉnù Ênù±ÉÉiÉÒ ½èþ* ªÉ½þ
OÉÉ¡ò {ÉrùÊiÉ Êuù-{ÉÊ®ú´ÉiÉÇxÉÒªÉ ¡ÆòC¶ÉxÉ
(two-variable function) f Eäò Ê´ÉÊ¦ÉxxÉ
¨ÉÉxÉÉå EòÒ MÉhÉxÉÉ Eò®úxÉä ½äþiÉÖ |ÉªÉÉäMÉ EòÒ
VÉÉiÉÒ ½èþ (VÉèºÉÉ ÊEò {ÉÊ®ú¦ÉÉ¹ÉÉ ºÉä ½þÒ
º{É¹]õ ½èþ, <ºÉ¨Éå nùÉä ÊGòªÉÉ+Éå EòÒ
+É´É¶ªÉEòiÉÉ ½þÉäiÉÒ ½èþ, =nùÉ½þ®úhÉ Eäò Ê±ÉB
f VÉÉäc÷ ¦ÉÒ ½þÉä ºÉEòiÉÉ ½èþ +Éè®ú MÉÖhÉÉ
¦ÉÒ)* xÉÉä¨ÉÉäOÉÉ¨É ¨Éå +É{ÉEäò {ÉÉºÉ iÉÒxÉ
ºÉ¨ÉÉxÉÉxiÉ®ú {Éè¨ÉÉxÉä (¨ÉÉxÉ ªÉÉ xÉÉ{É) ½þÉäiÉä
½éþ ÊVÉxÉ¨Éå ºÉä |ÉiªÉäEò {É®ú EÖòUô ={ÉªÉÖCiÉ
iÉ®úÒEäò EòÒ ºÉÆJªÉÉBÄ Ê±ÉJÉÒ ®ú½þiÉÒ ½éþ*
ºÉÖÊ´ÉvÉÉ Eäò Ê±ÉB ½þ¨É >ð{É®ú +Éè®ú xÉÒSÉä
Eäò {Éè¨ÉÉxÉÉå EòÉä A +Éè®ú B xÉÉ¨É nåùMÉä +Éè®ú
¤ÉÒSÉ ´ÉÉ±Éä {Éè¨ÉÉxÉä EòÉä C xÉÉ¨É nåùMÉä*
{Éè¨ÉÉxÉÉå {É®ú ¨ÉÉxÉ ÊEòºÉ iÉ®ú½þ ½þÉåMÉä ªÉ½þ
f Eäò |ÉEòÉ®ú {É®ú ÊxÉ¦ÉÇ®ú Eò®äúMÉÉ* |ÉªÉÉäMÉ
EòÒ {ÉrùÊiÉ <ºÉ |ÉEòÉ®ú ½èþ: f (a, b) EòÒ
MÉhÉxÉÉ Eò®úxÉä Eäò Ê±ÉB ½þ¨É A +Éè®ú B
{Éè¨ÉÉxÉÉå {É®ú a +Éè®ú b EòÒ ÎºlÉÊiÉ EòÉ
{ÉiÉÉ ±ÉMÉÉiÉä ½é; +¤É BEò ¨ÉÉ{É{É]Âõ]õÒ/
ºEäò±É EòÉä <ºÉ |ÉEòÉ®ú ®úJÉiÉä ½éþ ÊEò =ºÉEòÒ
ÊEòxÉÉ®ú a +Éè® b ºÉÆJªÉÉ+Éå ºÉä ½þÉäEò®ú
MÉÖWÉ®ä; iÉÉä C {Éè̈ ÉÉxÉä {É®ú ÊVÉºÉ Ê¤ÉxnÖù {É®ú
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ªÉ½þ {Éè¨ÉÉxÉÉ Ê¨É±ÉiÉÉ ½èþ ´É½þÓ ½þ¨Éå ½þ¨ÉÉ®úÉ
=kÉ®ú Ê¨É±É VÉÉiÉÉ ½èþ* <ÆVÉÒÊxÉªÉË®úMÉ
EòÉ®úJÉÉxÉÉå ¨Éå VÉ½þÉÄ JÉÉºÉ |ÉEòÉ®ú EòÒ
MÉhÉxÉÉBÄ ¤ÉÉ®ú-¤ÉÉ®ú Eò®úxÉÒ ½þÉäiÉÒ ½éþ ´É½þÉÄ
xÉÉä¨ÉÉäOÉÉ¨É EòÉ¡òÒ ={ÉªÉÉäMÉÒ ½þÉäiÉä ½éþ*
<ºÉ {ÉrùÊiÉ EòÉä +ÊvÉEò +SUäô ºÉä ºÉ¨ÉZÉxÉä
Eäò Ê±ÉB ½þ¨É EÖòUô =nùÉ½þ®úhÉÉå {É®ú Ê´ÉSÉÉ®ú
Eò®åúMÉä*

• +ÆEòMÉÊhÉiÉÒªÉ +ÉèºÉiÉ (¨ÉvªÉ¨ÉÉxÉ):
¨ÉÉxÉ ±ÉÒÊVÉB ÊEò ½þ¨Éå f (a, b) =
(a+b)/2 ºÉä ̈ ÉÉvªÉ ¡ò±ÉxÉ |ÉÉ{iÉ ½þÉäiÉÉ

½èþ* <ºÉ =nùÉ½þ®úhÉ ¨Éå iÉÒxÉÉå {Éè̈ ÉÉxÉä
BEò ½þÒ |ÉEòÉ®ú ºÉä BEò ºÉ¨ÉÉxÉ +ÆÊEòiÉ
ÊEòB VÉÉiÉä ½éþ*

BEò ®äúJÉÉ JÉÓSÉÒ MÉ<Ç ½èþ (ÊSÉjÉ-4)
ªÉ½þ nù¶ÉÉÇxÉä Eäò Ê±ÉB ÊEò ÊEòºÉ |ÉEòÉ®ú 5
+Éè®ú 9 EòÉ MÉÊhÉiÉÒªÉ ¨ÉÉvªÉ MÉhÉxÉÉ uùÉ®úÉ
7 ½þÉäiÉÉ ½èþ*
• MÉÖhÉxÉ¡ò±É: ¨ÉÉxÉ ±ÉÒÊVÉB ÊEò f (a,

b) = ab EòÉ MÉÖhÉxÉ ¡ò±ÉxÉ f ½èþ*
<ºÉEäò Ê±ÉB ={ÉªÉÖCiÉ xÉÉä¨ÉÉäOÉÉ¨É
ÊSÉjÉ-5 ¨Éå ÊnùJÉÉªÉÉ MÉªÉÉ ½èþ* +É{É

ÊSÉjÉ-5: MÉÖhÉxÉ¡ò±ÉÉå EòÉä VÉÉxÉxÉä Eäò Ê±ÉB BEò xÉÉä¨ÉÉäOÉÉ¨É

ÊSÉjÉ-4: xÉÉä̈ ÉÉäOÉÉ¨É EòÒ ̈ Énùnù ºÉä +ÆEòMÉÊhÉiÉÒªÉ +ÉèºÉiÉ EòÒ MÉhÉxÉÉ Eò®úxÉÉ*
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näùJÉåMÉä ÊEò ªÉ½þÉÄ {Éè¨ÉÉxÉÉå ¨Éå +ÆEòxÉ
BEò ºÉ¨ÉÉxÉ xÉ½þÓ ½èþ*
nùÉä ®äúJÉÉBÄ ªÉ½þ nù¶ÉÉÇxÉä Eäò Ê±ÉB JÉÓSÉÒ

MÉ<Ç ½éþ ÊEò ÊEòºÉ |ÉEòÉ®ú 2 x 3 = 6 +Éè®ú
9 x 4 = 36 ½þÉäiÉä ½éþ*

Eò<Ç |ÉEòÉ®ú Eäò Êuù{ÉÊ®ú´ÉiÉÇxÉÒªÉ ¡ò±ÉxÉ
Eäò Ê±ÉB xÉÉä¨ÉÉäOÉÉ¨É ¤ÉxÉÉB VÉÉ ºÉEòiÉä
½éþ, +Éè®ú Eò¦ÉÒ-Eò¦ÉÒ <ºÉ¨Éå EòÉ¡òÒ EòÊ`öxÉ
MÉÊhÉiÉ EòÒ +É´É¶ªÉEòiÉÉ {Éc÷ ºÉEòiÉÒ ½èþ*

***
EònÉÊSÉiÉ xÉÉä¨ÉÉäOÉÉ¨É EòÉ ºÉ¤ÉºÉä

±ÉÉäEòÊ|ÉªÉ |ÉEòÉ® ‘º±ÉÉ<b °ü±É’ ½èþ,
ÊVÉºÉEòÉ ªÉtÊ{É <ºÉ |ÉEòÉ®ú =±±ÉäJÉ xÉ½þÓ
½þÉäiÉÉ ½èþ* <ºÉEòÉ +ÉÊ´É¹EòÉ®ú =xxÉÒºÉ´ÉÓ
ºÉnùÒ ¨Éå ½Öþ+É lÉÉ +Éè®ú Eò<Ç {ÉÒÊgøªÉÉå
iÉEò ªÉ½þ <ÆVÉÒÊxÉªÉ®úÉå +Éè®ú ´ÉèYÉÉÊxÉEòÉå

¶Éè±Éä¶É B. Ê¶É®úÉ±ÉÒ: Ê®ú¶ÉÒ ́ Éè±ÉÒ ºEÚò±É (Eäò.B¡ò.+É<Ç.) ̈ Éå MÉÊhÉiÉ {ÉgøÉiÉä ½éþ* 1996 ̈ Éå ̈ ÉÖ¨¤É<Ç ̈ Éå
+ÉªÉÉäÊVÉiÉ +xiÉ®úÉÇ¹]ÅõÒªÉ MÉÊhÉiÉ +Éä±ÉÎ¨{ÉªÉÉb EòÒ |ÉÉì¤±É¨É Eò¨Éä]õÒ Eäò +vªÉIÉ ®ú½äþ ½éþ* ºÉÉlÉ ½þÒ,
1997 +Éè®ú 1998 ¨Éå +xiÉ®úÉÇ¹]ÅõÒªÉ MÉÊhÉiÉ +Éä±ÉÎ¨{ÉªÉÉb ¨Éå ¦ÉÉMÉ ±ÉäxÉä ´ÉÉ±Éä ¦ÉÉ®úiÉÒªÉ ºÉ¨ÉÚ½þ EòÉ
xÉäiÉÞi´É ÊEòªÉÉ ½èþ*
+ÄOÉäWÉÒ ºÉä +xÉÖ́ ÉÉnù: ¸ÉÒEòÉxiÉ +É{]ä: º´ÉiÉÆjÉ ±ÉäJÉEò ½éþ* xÉÉ]õEò ±ÉäJÉxÉ ¨Éå ¯ûÊSÉ* ¦ÉÉä{ÉÉ±É ¨Éå
ÊxÉ´ÉÉºÉ*
ªÉ½þ ±ÉäJÉ ‘¨ÉèlÉä¨ÉèÊ]õEò±É ¨ÉÉ´ÉÇ±ºÉ, B |ÉÉªÉ¨É®ú +ÉìxÉ ±ÉÉìMÉäÊ®úlÉÂ¨ºÉ’ {ÉÖºiÉEò ºÉä ºÉÉ¦ÉÉ®*
|ÉEòÉ¶ÉEò: ªÉÖÊxÉ´ÉÌºÉ]õÒWÉ |ÉäºÉ (<ÆÊb÷ªÉÉ) |ÉÉ<´Éä]õ Ê±ÉÊ¨É]äõb÷, 2002*

Eäò Ê±ÉB +iªÉÉ´É¶ªÉEò ={ÉEò®úhÉ Eäò °ü{É
¨Éå VÉÉxÉÉ VÉÉiÉÉ ®ú½þÉ* ¤ÉÒºÉ´ÉÓ ºÉnùÒ Eäò
+ÉvÉä ºÉä WªÉÉnùÉ nùÉè®ú ¨Éå <ÆVÉÒÊxÉªÉ®ú EòÒ
UôÊ´É ªÉ½þÒ lÉÒ ÊEò ´ªÉÎCiÉ ÊVÉºÉEòÒ VÉä¤É
ºÉä ‘º±ÉÉ<b÷-°ü±É’ ZÉÉÄEòiÉÉ ½þÉä* |ÉÊºÉrù
+xÉÖ´ÉÉÆÊ¶ÉEòÒ ´ÉèYÉÉÊxÉEò ÊVÉ¨É ´ÉÉì]õºÉxÉ
+Éè®ú £òÉÆÊºÉºÉ ÊGòEò xÉä ¦ÉÒ xÉÉä¤É±É {ÉÖ®úºEòÉ®ú
Eäò Ê±ÉB ‘º±ÉÉ<b÷-°ü±É’ ºÉä +{ÉxÉä b÷¤É±É
½äþÊ±ÉEò±É +xÉÖ´ÉÉÆÊ¶ÉEòÒ ¨ÉÉìb÷±É EòÒ +Éä®ú
<¶ÉÉ®úÉ Eò®úiÉä ½ÖþB xÉÉ]õEòÒªÉ +xnùÉWÉ ¨Éå
¡òÉä]õÉä ËJÉSÉ´ÉÉªÉÉ lÉÉ*

{É®xiÉ Ö <ÊiÉ½þÉºÉ EòÒ +{ÉxÉÒ
Ê´Éb÷¨¤ÉxÉÉBÄ ½þÉäiÉÒ ½éþ, +ÉVÉ ‘º±ÉÉ<b-
°ü±É’ SÉ±ÉxÉ ¨Éå xÉ½þÓ ®ú½äþ* ¤ÉSSÉÉå, ªÉ½þÉÄ
iÉEò ÊEò ¤É½ÖþiÉä ºÉä ¤Éc÷Éå xÉä ¦ÉÒ ¶ÉÉªÉnù ½þÒ
<ºÉä näùJÉÉ ½þÉä* <±ÉäC]ÅõÉìÊxÉEò GòÉÎxiÉ EòÉ
ªÉ½þÒ Eò¨ÉÉ±É ½èþ!


