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पॉलीओर्मिो – एक बार  फिर से  
स्वात़ी सरकार  

लो फ्लोर हाई स़ीर्लगं श ृंखला के अन्तर्गत, एट राइट एृंर्ल, वॉल्यूम 4, अृंक 1 में प्रकाशशत 
हमारे पहले लेख ‘पेंटोशमनोस के साथ खोजबीन’ में हमने आर्मन ववधि (Induction Method) 
द्वारा यह शसद्ि ककया था कक हर पॉलीओशमनो में भुजाओृं की कुल सृंख्या हमेशा एक सम 
सृंख्या होती है। यह ववशभन्न मामलों और उप-मामलों पर ववचार करने वाला एक लम्बा दृश्य 
प्रमाण (visual proof) था। यहााँ पर उसी पररणाम को शसद्ि करने का एक छोटा प्रमाण दिया 
र्या है, जो भारतीय साृंख्ख्यकी सृंस्थान में र्णणत के स्नातक ववद्याधथगयों के साथ हुई चचाग से 
उभरा।  

 
 

कोई भी पॉलीओशमनो समान आकार के वर्ों से बना होता है। इसशलए पॉलीओशमनो के प्रत्येक 
आन्तररक कोण को समकोण का ववषम र्ुणज (odd multiple) होना चादहए, यानी, या तो 90° 
या 270°। इसका मतलब यह है कक हम हमेशा ककसी भी पॉलीओशमनो को कातीय तल 
(Cartesian Plane) पर इस प्रकार रख सकते हैं कक उसकी भुजाएाँ, अक्षों के समानान्तर हों। हम 
x-अक्ष के समानान्तर भुजाओृं को ‘क्षैततज’ और y-अक्ष के समानान्तर भुजाओृं को ‘ऊर्धवागिर’ 
के रूप में सन्िशभगत करेंर्े। इसशलए क्षैततज और ऊर्धवागिर भुजाओृं को बारी-बारी स ेहोना चादहए, 
यानी कक, लर्ातार िो क्षैततज भुजाओृं के बीच एक ऊर्धवागिर भुजा होनी चादहए, और इसी तरह 
स ेइसका ववपरीत भी होना चादहए। चूाँकक पॉलीओशमनो, बन्ि वक्रों वाले बहुभुज (polygon) ही 
हैं तो क्षैततज भुजाओृं की सृंख्या को ऊर्धवागिर भुजाओृं की सृंख्या के बराबर होना चादहए। 
इसशलए यदि ककसी भी पॉलीओशमनो में k क्षैततज भुजाएाँ हैं, तो उसमें k ऊर्धवागिर भुजाएाँ भी 
होनी चादहए, जो इसे 2k-भुज (2k-gon) बनाती हैं, यानी कक, एक ऐसा बहुभुज ख्जसकी भुजाओृं 
की कुल सृंख्या एक सम सृंख्या हो।  
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छेिों वाले पॉलीओशमनो के शलए भी यह तकग  लार्ू होता है। एक छेि वाले एक n-ओशमनो को 
एक (n + m)-ओशमनो के रूप में सोचा जा सकता है, ख्जसमें से एक m-ओशमनो तनकाला र्या 
है, कुछ m<n के शलए, जहााँ (n + m)-ओशमनो और m-ओशमनो बबना छेि वाले हैं और उनमें 
क्रमश: 2k और 2l भुजाएाँ हैं। तब इस n-ओशमनो के शलए भुजाओृं की सृंख्या, (n + m)-
ओशमनो और m-ओशमनो की भुजाओृं की सृंख्या का योर् है। अथागत, एक छेि वाले n-ओशमनो 
के शलए भुजाओृं की सृंख्या = 2k + 2l = 2(k + l ), जो एक सम सृंख्या है। इसी तकग  को 
कई छेि वाले पॉलीओशमनो के शलए बढाया जा सकता है।  
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