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Translation of Cutting a Square into Equal Parts : Vinay Nair_From_Azim Premji 
University At Right Angles_March,2019  
_______________________________________________________________________________ 

कक्षा से 

एक वगि को बराबर हिस्सों में बााँटिा  
वविय िायर 
 
मुख्य शब्द : वर्ग, समममति, समानिा, सवाांर्समिा, क्षेत्रफल, सामान्यीकरण 

पूवि-अपेक्षाएाँ  

यह लेख एक ऐसी सरल र्तिववधि की चचाग करिा है जिसे प्राथममक, माध्यममक और उच्च 
ववद्यालय के ववद्याधथगयों के साथ ककया िा सकिा है। इस लेख में जिस आकृति पर चचाग की 
र्ई है वह ‘वर्ग’ है। ववद्याधथगयों से यह अपेक्षा की िािी है कक वह वर्ग के मूलभूि र्ुणिमों 
से पररधचि होंर्े ही। इस लेख में रेखाओं के उपयोर् पर भी चचाग है। यहााँ िक कक अर्र 
ववद्याथी रेखा की पररभाषा के यूजललडियन ववचार से पररधचि नहीं हैं, िो भी मिक्षक द्वारा 
यह र्तिववधि कराए िाने पर उन्हें इस ववचार से रूबरू कराया सकिा है। इसी प्रकार बराबर, 
क्षेत्रफल, सवाांर्समिा, समरूप आदि िैसे िब्िों को लेकर ववद्याधथगयों की कुछ िारणा हो सकिी 
है और यह र्तिववधि र्णणिीय भाषा की दृढ़िा (rigour) को स्पष्ट करने के साथ-साथ पाररभावषक 
िब्िों के बीच के सूक्ष्म अन्िर को स्पष्ट करने के मलए भी काफ़ी उपयोर्ी है।  

एक अन्य महत्त्वपूणग पहलू यह है कक इस र्तिववधि में मिक्षक के पास र्णनीय, अर्णनीय 
और अनन्ि (इसका आिय अनन्ि के ववमभन्न प्रकारों से न होकर आम बािचीि में इस्िेमाल 
ककए िाने वाले अनन्ि के अथग से है) िैसी अविारणाओं से ववद्याधथगयों का पररचय कराने की 
र्ुंिाइि होिी है। यह र्तिववधि काफ़ी उपयोर्ी है लयोंकक अधिकांि मौकों पर ववद्याधथगयों 
द्वारा इन िब्िों का ममला-िुला उपयोर् ककया िािा है। 

इस लेख के अन्ि में िी र्ई एक िामलका में पाठक कई िफ़ा ‘क्यों’ का उल्लेख िेखेंर्े। यही 
कारण है कक यह र्तिववधि उच्च ववद्यालय के ववद्याधथगयों के मलए भी उपयोर्ी है लयोंकक 
इसके ज़ररए वे इस बाि का कारण बिान ेकी बहेिर जस्थति में होंर्े कक उन्हें लयों लर्िा है 
कक रेखाओं की ककसी खास संख्या के मलए उनका उत्तर फलां-फलां है। अर्र उन्हें कारण बिाना 
है िो उन्हें कुछ अविारणाओं की पररभाषाओं और स्वयंमसद्ि कथनों (Axioms) पर र्हराई स े
ववचार करना पड़ सकिा है, िो कक वे ववद्यालय स्िर के सवालों को हल करिे समय नही ं
करिे हैं। प्राथममक और माध्यममक स्िर पर भी कारण पूछा िा सकिा है (और पूछा िाना 
चादहए), पर िायि इस उम्र में उन्हें स्वयंमसद्ि कथनों और स्वयंमसद्ि कथनों में पररविगन 
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कर र्णणिीय मसद्िान्ि (प्रमेय) ववकमसि करने के ववचार से पररधचि नहीं कराया िा सकिा 
है। 

और अजन्िम बाि िो वपछली बािों जििनी ही महत्त्वपूणग है कक इस र्तिववधि को अन्य 
आकृतियों के साथ भी ककया िा सकिा है और ववमभन्न आकृतियों के बीच एक िुलनात्मक 
अध्ययन भी ककया िा सकिा है। 

 “एक रेखा का उपयोर् करके आप एक वर्ग को ककिने िरीकों से बराबर दहस्सों में बााँट सकिे 
हैं?”’ यह सवाल मैंने माध्यममक ववद्यालय के ववद्याधथगयों से कई िफ़ा पूछा है। दिलचस्प बाि 
यह है कक इस प्रश्न और इससे सम्बजन्िि प्रश्नों के मलए हर बार मुझे नए उत्तर ममलिे हैं। 
सबसे प्रचमलि िवाब है— ‘चार’। यह चार िरीके हैं :  

शे्रण़ी–I 

   
चर्त्र-1.1    चर्त्र-1.2 

       
  चर्त्र-1.3    चर्त्र-1.4 

मैं अनुमान लर्ािा हूाँ कक अधिकांि लोर् इन्हीं चार िरीकों के बारे में लयों सोचिे हैं, लयोंकक 
उन्होंने अपने िीवन में कुछ चीज़ें इसी िरह की होिी हैं, िैसे कक काग़ज़ मोड़ना (एक 
आयिाकार काग़ज़ से एक वर्ग की आकृति काटना), ककिाब खोलना और बन्ि करना, चॉकलेट 
या केक काटना, चटाई या चािर की िह लर्ाना आदि। आप ऐसी कई जस्थतियों के बारे में 
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सोच सकिे हैं जिनमें ऐसी िह (folding) लर्ाई र्ई होंर्ी।  
 

कुछ ववद्याथी कुछ अलर्-से हल बिलािे हैं, िैसे कक :  

शे्रण़ी-II  

    
चर्त्र-2.1    चर्त्र-2.2 

    
चर्त्र-2.3 

आश्चयग की बाि है कक बड़े बच्चे, जिन्हें सोचने के िरीकों (Thinking patterns) द्वारा मिक्षक्षि 
ककया र्या है, ऐसे हल नहीं सुझािे हैं। और वयस्कों को ऐसे डिज़ाइन बनािे हमने िायि ही 
कभी िेखा है। िब ववद्याथी ऐसे डिज़ाइन बनािे हैं, िो एक मिक्षक होने के नािे आप यह 
कहने के मलए प्रवतृ्त हो सकिे हैं कक यह ग़लि उत्तर हैं, लयोंकक प्रश्न में यह बाि स्पष्ट है कक 
हमें एक रेखा का उपयोर् करना चादहए, और वह रेखा हमेिा स़ीध़ी होनी चादहए। पर, ककसी 
ववद्याथी की रचनात्मकिा को समाप्ि करने का यह एक अच्छा िरीका है। इसके ववपरीि, िब 
हम ववद्याधथगयों से रेखा की उनकी समझ के बारे में पूछिे हैं, िो जिन ववद्याधथगयों ने इन 
रेखाओं को बनाया है व ेइन ववभािकों को भी रेखा ही समझिे हैं। िायि इसमलए लयोंकक 
उन्होंने ककसी दटकट णखड़की के बाहर लर्ी किारों को इसी प्रकार की आकृतियों के रूप में िेखा 
होर्ा, जिसे हम बोलचाल की भाषा में लाइन (रेखा) कहिे हैं। 
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कक्षा के अधिकांि ववद्याथी शे्रणी-II में ककए र्ए ववभािन को स्वीकार नहीं करिे। मिक्षकों के 
मलए यह एक मौका है कक वे कक्षा में इस बाि पर चचाग करें कक ‘रेखा लया है?’, कई ववद्याधथगयों 
से मैंने सीिी रेखा की एक मज़ेिार पररभाषा सुनी है— “सीिी रेखा वह रेखा है िो कभी मुड़िी 
नहीं है।” अर्र हम ककसी रेखा को पररभावषि करने के सन्िभग में र्णणिीय दृढ़िा को छोड़ 
सकिे, िो िायि हम यह पररभाषा स्वीकार कर सकिे हैं। आमिौर पर इस स्िर पर अधिकांि 
बच्चे इस बाि से सहमि होिे हैं कक अर्र हम शे्रणी-I पर ववचार करें िो एक रेखा का उपयोर् 
करके ककसी वर्ग को बराबर दहस्सों में बााँटने के चार िरीके हैं और अर्र हम शे्रणी-II पर ववचार 
करें िो इसके अनन्ि1 िरीके हैं। इस पड़ाव पर, मैंने उन्हें बिलाया कक शे्रणी-I में भी ववभािन 
के चार से अधिक िरीके हैं और उन्हें बाकी के और िरीके ज्ञाि करने की चुनौिी िी। कफर, 
मैंने कुछ ववद्याधथगयों को यह धचत्र बनािे पाया :  

 
चर्त्र-2.4 

िब मैंने उन्हें प्रश्न को िबुारा पढ़ने को कहा, िो मुझे पिा चला कक उन्होंने प्रश्न में उल्लेणखि 
वालयांि ‘एक रेखा’ (a line) को ‘मसफ़ग  एक रेखा (one line) ’ समझ मलया था। िब यह स्पष्ट 
हुआ िो उन्होंने अपना उत्तर वावपस ले मलया। हालााँकक, कफर भी कोई-न-कोई ववद्याथी ज़रूर 
होिा है, िो नीचे धचत्र में दिखाए अनुसार सोचिा है :  

शे्रण़ी-III 

 
चर्त्र-3.1 
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िब आप ववद्याधथगयों से पूछिे हैं कक लया ििागए र्ए दहस्से बराबर हैं, िो सामान्यि: व े
असमंिस में पड़ िािे हैं। अधिकांि ‘हामी’ भरिे हैं िो कई ‘न’ में िवाब िेिे हैं। असहमि 
होने वालों से िब इसका कारण पूछा िािा है, िो उनमें से अधिकांि का कहना होिा है कक 
‘दहस्से बराबर नहीं लर्ि े(दिखिे) हैं’। हाल ही में मुझे एक ववद्याथी द्वारा एक रोचक िवाब 
ममला— ‘यह बराबर कैसे हो सकिे हैं यदि यह समममि नहीं हैं?’, (समममति से उस ववद्याथी 
का आिय पराविीय समममति से था)। िो मैंने कफर कक्षा से पूछा कक उन्हें लया लर्िा है 
लया यह सही है कक अर्र िो दहस्सों को बराबर होना है िो उन्हें पराविीय समममि होना 
चादहए? कुछ िेर की चचाग के बाि, उनमें से कुछ ववद्याधथगयों ने कुछ ववरोिाभासी  उिाहरण 
सुझाए िहााँ िो चीज़ें बराबर िो थीं पर पराविीय समममि नहीं थीं। इस प्रकार वर्ग को बराबर 
दहस्सों में ववभाजिि करने की इस नई शे्रणी को उत्तर में िाममल कर मलया र्या। लेककन कफर 
भी कुछ ववद्याथी ऐसे थे, िो इस बाि को लेकर आश्वस्ि होना चाहिे थे कक िोनों दहस्स े
बराबर हैं। इसमलए उन्हें एक वर्ग बनाने और उसकी ककसी भुिा के एक बबन्ि ुसे एक रेखा इस 
प्रकार खींचने को कहा र्या कक िब वह रेखा ववपरीि भुिा से ममले िो कोने से प्रारजम्भक 
बबन्ि ुकी िरूी और ववपरीि कोने से अजन्िम बबन्ि ुकी िरूी बराबर हो। अब िो िो आकृतियााँ 
बनी थी,ं बच्चों को उनकी सारी भुिाओं और कोणों को मापना था या कफर िोनों आकृतियों को 
काटकर यह िााँचना था कक वे एक-िसूरे के ऊपर एकिम ठीक बैठिी हैं कक नहीं। कफर भी यह 
सवाल िो बना रहा कक ऐसी ककिनी सम्भावनाएाँ हैं? अधिकांि ने कहा ‘िो’, कफर कहा ‘चार’।   

 

                 
  चर्त्र-3.1      चर्त्र-3.2 
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चर्त्र-3.3      चर्त्र-3.4  

लेककन, थोड़ी ही िेर में ककसी ने कहा कक इसके और भी िरीके हो सकि ेहैं, लयोंकक वर्ग की 
भुिाओं पर ववभािक के स्थान को पररवतिगि ककया िा सकिा है यानी कक कोनों से ववभािक 
की िरूी को पररवतिगि ककया िा सकिा है। और ऐसा करने पर भी इसे बराबर दहस्सों में बााँटा 
िा सकिा है। इस प्रकार कक्षा इस बाि पर सहमि होिी है कक ककसी वर्ग को एक रेखा द्वारा 
बिुत सारे िरीकों से बराबर दहस्सों में ववभाजिि ककया िा सकिा है। 

 

दो रेखाओं द्वारा ककस़ी वगि को बराबर हिस्सों में बााँटिा  
इसके बाि अर्ला प्रश्न आिा है कक “आप िो रेखाओं की सहायिा से ककसी वर्ग को बराबर 
दहस्सों में ककिने िरीकों से बााँट सकिे हैं?” इसके िो िवाब प्राप्ि होिे हैं : 
शे्रण़ी-IV 

                              
चर्त्र-4.1      चर्त्र-4.2 

शे्रण़ी-V  
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चर्त्र-5.1      चर्त्र-5.2 

अधिकांि मामलों में, ववद्याथी या िो शे्रणी-IV का धचत्र बनािे हैं या शे्रणी-V का, पर िोनों 
नहीं। यह एक रोचक अवलोकन है। स्वाभाववक रूप से अर्ला सवाल आिा है– “िो रेखाओं 
द्वारा ककसी वर्ग को चार बराबर दहस्सों या िीन बराबर दहस्सों में बााँटने के ककिने िरीके हैं?” 
ववद्याथी इस पर िुरन्ि सोच-ववचार िुरू कर िेिे हैं।  

अर्र आपने ग़ौर ककया होर्ा िो वपछले प्रश्न िक हमने कभी भी बराबर दहस्सों की उस संख्या 
का जज़क़्र नहीं ककया जिसमें ववद्याधथगयों को वर्ग को ववभाजिि करना था। हर िफ़ा यही कहा 
कक ‘वर्ग को बराबर दहस्सों में ववभाजिि कररए’। लयों? िब हम ववद्याधथगयों को बराबर दहस्सों 
की संख्या नहीं बिलािे हैं, िब हम उनके सोचने पर कोई प्रतिबन्ि या ििग नहीं थोपिे हैं। 
यह उन्हें कल्पना करने की आज़ािी िेिा है िो र्णणि के ज़ररए रचनात्मकिा पैिा करने के 
मलए बेहि ज़रूरी है।  

आइए, सवाल पर वापस आिे हैं। अपनी खोिबीन के बाि अधिकांि ववद्याथी कहिे हैं कक 
शे्रणी-IV और शे्रणी-V में ववभािन के केवल िो-िो िरीके हैं। हालााँकक 30-35 ववद्याधथगयों की 
कक्षा में हमेिा ही िो-िीन ऐसे ववद्याथी रहिे हैं, िो नीचे दिए र्ए धचत्र बनािे हैं और कहि े
हैं कक उन्होंने एक नया िरीका खोिा है। 

शे्रण़ी-VI (a)       शे्रण़ी-VI (b) 

              
            चर्त्र-6.1        चर्त्र-6.2 
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(आर्े पढ़ने से पहले, यह सोचने की कोमिि कीजिए कक ववद्याथी इन्हें बराबर दहस्से लयों 
कहिे हैं। ध्यान िीजिए कक धचत्र-6.1 और 6.2 में भले ही ववद्याधथगयों ने िोनों रेखाखण्िों की 
लम्बाई स्पष्ट रूप से नहीं बिाई, पर वे यह मानकर चलिे हैं कक प्रत्येक वर्ग में रेखाखण्िों की 
लम्बाई बराबर है। साथ ही वे यह भी मानकर चलिे हैं कक धचत्र-6.1 में प्राप्ि हुए बत्रभुि 
समद्ववबाहु बत्रभुि हैं और धचत्र-6.2 में िो रेखाखण्ि हैं, वे वर्ग की भुिा के मध्य बबन्ि ुपर 
ममलिे हैं।) 

िी हााँ, शे्रणी-VI (a) में वे ऐसा इसमलए सोचिे हैं लयोंकक उन्होंने ‘बराबर’ का आिय बराबर 
मात्रा या बराबर क्षेत्रफल को माना है। वे पूरी िरह ग़लि भी नहीं हैं लयोंकक ‘बराबर’ िब्ि काफ़ी 
अस्पष्ट है। कई महत्त्वपूणग मुद्िों पर बाि करने के मलए यह एक उधचि मौका है। िुरुआि यह 
पूछकर की िा सकिी है कक आप ‘बराबर’ से लया समझिे हैं? जिन्हें शे्रणी-VI का अपना उत्तर 
सही लर्िा है, वे कहिे हैं ‘बराबर’ का मिलब है ‘बराबर मात्रा’। अन्य ववद्याथी कहिे हैं ‘बराबर’ 
का मिलब है ‘समान आकृति एवं माप’। कक्षा इस तनष्कषग पर पहुाँचिी है कक ‘बराबर’ को हम 
कैसे पररभावषि करिे हैं, इस आिार पर शे्रणी-VI को स्वीकार या अस्वीकार ककया िा सकिा 
है। हम बराबर की ‘समान आकृति एवं माप’2 वाली पररभाषा के आिार पर आर्े बढ़िे हैं।  

   

जिन ववद्याधथगयों को शे्रणी-VI (b) के भार् बराबर लर्िे हैं उन्हें वह बराबर इसमलए लर्िे हैं 
लयोंकक िीनों भार् बत्रभुि हैं, और वे बत्रभुिों की आकृतियों के बीच की असमानिा पर ग़ौर 
नहीं कर पािे हैं। आमिौर पर, इन ववद्याधथगयों को यह समझने में थोड़ा समय लर्िा है कक 
समकोण बत्रभुि समद्ववबाहु बत्रभुि की माप का आिा होिे हैं।  

आर्े, हम ववद्याधथगयों से पूछिे हैं कक लया शे्रणी-IV में वर्ग को ववभाजिि करने के और भी 
िरीके हो सकिे हैं? अधिकांि ववद्याथी और िरीके नहीं बिा पािे हैं, पर कक्षा में हमेिा ही 
एक या िो ऐसे ववद्याथी होिे हैं िो यह िरीका अपनािे हैं :   

शे्रण़ी-VII  

 
चर्त्र-7.1 
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अधिकांि बच्चों के मलए यह िेखना आसान नहीं होिा कक चारों दहस्से समान आकृति एवं माप 
के हो सकिे हैं। जिन्होंने छोटी उम्र से आकृतियों और पैटनग का नज़िीक से अवलोकन करने 
में अच्छा-खासा समय व्यिीि ककया होर्ा, वही यह पहचान पािे हैं कक चारों भार् समान हो 
सकिे हैं। िसूरे बच्चों से इन आकृतियों को काटकर (यह तनिेमिि करने के बाि कक रेखाओं 
को ककस प्रकार खींचना है िाकक चारों भार् बराबर हो सकें ) िााँचने के मलए कहा िा सकिा है। 
उच्च ववद्यालय के ववद्याधथगयों के मलए, यह मसद्ि करने से सम्बजन्िि एक अच्छा सवाल हो 
सकिा है। कुछ बच्चे यह भी ग़ौर कर सकि ेहैं कक अर्र चारों दहस्सों को बराबर होना है, िो 
रेखाओं को एक-िसूरे पर लम्ब होना होर्ा (ऐसा लयों?3)। एक बार कफर ववद्याधथगयों से पूछा 
िािा है कक ककिनी सम्भावनाएाँ हैं, िो उनका िवाब होिा है— बिुत सारी (क्यों?)। कुछ 
ववद्याधथगयों को यह भी लर्ने लर्िा है कक इसका उत्तर हमेिा ‘बिुत सारे’ होिा है और वे 
कहिे हैं कक एक वर्ग को िो रेखाओं द्वारा िीन बराबर दहस्सों में ववभाजिि करने के बिुत सारे 
िरीके होिे हैं। हालााँकक, कुछ ववद्याथी इस पर अपनी असहमति प्रकट करिे हैं, पर वे इस 
असहमति का कारण बिाने में असक्षम होिे हैं। हम इस सवाल की खोिबीन पाठकों पर छोड़ि े
हैं—मसद्ि करें या खण्िन करें कक ककसी वर्ग को िो रेखाओं की सहायिा से चार सवाांर्सम 
दहस्सों में ववभाजिि करने के अनन्ि िरीके होि ेहैं।  

 

कुछ ववद्याथी ऐसा धचत्र भी बनािे हैं : 

 
चर्त्र-7.2 

ऐसी जस्थतियों में हमें बराबर के समान आकृति एवं माप वाले अथग को िोहराना होर्ा। कफर 
भी कुछ ववद्याथी इन चार दहस्सों को समान आकृति और माप वाले ही समझिे हैं। ऐस े
नज़ररए वाले ववद्याधथगयों से यह कहना चादहए कक वे चारों दहस्सों का अवलोकन करें और िेखें 
कक ककस प्रकार की आकृतियााँ बनी हैं? आमिौर पर कक्षा में ऐसे ववद्याधथगयों की संख्या कम 
ही होिी है, पर िथ्य यह है कक वे चारों आकृतियों को बराबर दहस्सों के रूप में िेखिे हैं, यह 
बाि िायि मिक्षक ने सोची भी नहीं होर्ी। 
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त़ीि रेखाओं द्वारा एक वगि को बराबर हिस्सों में बााँटिा  
अर्ला सवाल जिसकी खोिबीन ववद्याथी करिे हैं, वह है— “एक वर्ग को िीन रेखाओं द्वारा 
बराबर दहस्सों में ककिने िरीकों से बााँटा िा सकिा है?” अधिकांि ववद्याथी यह िो िरीके 
सुझािे हैं :  

                
चर्त्र-8.1      चर्त्र-8.2 

कुछ बच्चे यह ग़ौर करिे हैं कक िीन रेखाओं द्वारा वर्ग को छह बराबर दहस्सों में ववभाजिि 
ककया िा सकिा है : 

 
चर्त्र-8.3 

इस पड़ाव पर िब हम ववद्याधथगयों से पूछिे हैं कक ‘अब आप ककन सवालों की खोिबीन करना 
चाहेंर्े?’, िो वे कहिे हैं, “एक वर्ग को िीन रेखाओं द्वारा छह बराबर दहस्सों और िीन रेखाओं 
द्वारा चार बराबर दहस्सों में ववभाजिि करने के ककिने िरीके हैं?” बबना मिक्षक के तनिेि के 
ही ववद्याथी िोनों प्रश्नों की खोिबीन िुरू कर िेिे हैं। िब वे अपना िवाब बिलािे हैं, िो 
मिक्षक कफर से पूछिे हैं, “आप ऐसा लयों सोचिे हैं?” यह प्रश्न मिक्षक और ववद्याथी िोनों के 
मलए ही काफ़ी महत्त्वपूणग है। मिक्षकों के मलए यह इसमलए महत्त्वपूणग है लयोंकक ववद्याधथगयों की 
सोचने की प्रकिया को समझने के मलए यह एक अच्छा मौका है। ववद्याधथगयों के मलए यह 
इसमलए महत्त्वपूणग है लयोंकक पूछे र्ए ‘लयों’ के कारण वे वववेचन (reasoning) करना िुरू करि े
हैं। 
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अर्र आप यह सवाल ककसी कक्षा में पूछिे हैं, िो यह सम्भव है कक ववद्याधथगयों द्वारा और 
भी अधिक हल सुझाए िाएाँ और उनमें से कई िवाब ग़लि हों। उनके िवाब को ‘ग़लि’ या 
सही कहने की बिाए, उनसे पूछने की कोमिि कीजिए कक उन्हें अपना िवाब सही लयों लर्िा 
है? 

इस खोिबीन को आर्े बढ़ाया िा सकिा है और ववद्याधथगयों से तनम्नानुसार एक िामलका 
बनाने को कहा िा सकिा है। साथ ही आप उन्हें रेखाओं की संख्या और बराबर दहस्सों की 
संख्या को पररवतिगि करके खोिबीन करने को भी कह सकिे हैं। 

 

आकृनत  रेखाओं की 
संख्या  

बराबर हिस्सों की 
संख्या  

ववभाजि के ककतिे तरीक़े िो सकते िैं? 

वर्ग  1 2 बहुि सारे (लयों?) 
वर्ग 2 3 िो (लयों?) 
वर्ग 2 4 बहुि सारे (लयों?) 
वर्ग 3 4 बहुि सारे 

(हााँ, यह सही है। पर कैसे?) 
वर्ग 3 5 ककिने िरीके हैं? लयों? 

(लया आप मसद्ि कर सकिे हैं?) 
वर्ग 3 6 ककिने िरीके हैं? लयों? 
वर्ग 4 8 ककिने िरीके हैं? लयों? 
वर्ग 5 8 ककिने िरीके हैं? लयों? 

(इसका एक हल है) 
वर्ग 6 8 ककिने िरीके हैं? लयों? 

(इसके 1 से ज़्यािा उत्तर हैं) 
वर्ग 7 8 ककिने िरीके हैं? लयों? 

 
अर्ली दिलचस्प र्तिववधि हो सकिी है ककसी वर्ग को िसूरी आकृतियों में बिलना, िैसे कक 
वतृ्त या आयि या समबाहु बत्रभुि और इस पर आिाररि एक िामलका बनाना। ग़ौर कीजिए कक 
रेखाओं की और बराबर दहस्सों की ककसी खास संख्या के मलए ववभािन करने के िरीकों की 
संख्या अब भी पहले जििनी ही रहिी है या नहीं। लया हम अवलोकन के आिार पर कुछ 
सामान्यीकरण कर सकिे हैं और इसके बाि यदि सम्भव हो िो कोई िाककग क सामान्यीकरण 
कर सकिे हैं? लया हम पिा (और मसद्ि) कर सकिे हैं कक ककसी आकृति में िी र्ई x रेखाओ ं
के मलए y बराबर दहस्से नहीं ककए िा सकिे हैं? यह खोिबीन अन्िहीन है।  
 
स़ीखिे के प्रनतफल 

1. ववद्याथी आकृतियों का ज़्यािा ध्यानपूवगक अवलोकन करना िुरू करिे हैं। 
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2. उच्च ववद्यालय की ज्याममिी में ‘सवाांर्समिा’ की अविारणा से ववद्याधथगयों को पररधचि 
करवाने के पहले ही ‘सवाांर्समिा’ की ववस्ििृ समझ ववकमसि की िा सकिी है। 

3. वववेचन िथा अवलोकन कौिल बेहिर होिे हैं।  
4. अवलोकन के आिार पर सामान्यीकरण करने और िावा करने की क्षमिा ववकमसि 

करने का प्रयास होिा है। 
5. सवाल हल करने के पूवग िब्िों (िैसे बराबर) को समझने और पररभावषि करने की 

महत्ता का आभास होिा है।    
   
उच्र् ववद्यालय के ववद्याचथियों के र्लए खोजब़ीि सम्बन्धधत अधय सवाल 

1. प्रत्येक ‘लयों’ के मलए ‘प्रमाण’ मलखने की कोमिि करें।  
2. एक वर्ग को हम िीन रेखाओं की सहायिा से अधिक से अधिक 7 दहस्सों में ववभाजिि 

कर सकिे हैं। लया वर्ग को साि बराबर क्षेत्रफल वाले दहस्सों में ववभाजिि करना सम्भव 
है? लया हम अपने उत्तर को सही साबबि कर सकिे हैं? 

3. अर्र n रेखाएाँ खींची िाएाँ, िो वर्ग और अन्य आकृतियों में ककिने बराबर दहस्से बनाए 
िा सकिे हैं?  
 

र्शक्षकों के र्लए : 
1. मैंने िेखा है कक माध्यममक स्िर पर ‘अनन्ि’ िब्ि का उपयोर् करने वाले अधिकांि 

ववद्याथी इसके अथग को लेकर भ्रममि होिे हैं और वे इसे ‘अनधर्नि’ या ‘बहुि बड़ी 
संख्या’ या ‘सबसे बड़ी संख्या’ समझिे हैं। इसमलए, मैंने उनके साथ एक नए िब्ि ‘बहुि 
सारे’ का प्रयोर् ककया है। इस लेख में मैंने ‘बहुि सारे’ िब्ि का उपयोर् ‘अनन्ि’ के 
मलए ककया है लयोंकक माध्यममक स्िर के अधिकांि ववद्याधथगयों को ‘अनन्ि’ िब्ि की 
स्पष्ट समझ नहीं होर्ी। 

2. हम ‘सवाांर्समिा’ िब्ि का उपयोर् इसमलए नहीं करिे हैं लयोंकक इस िब्िावली से 
ववद्याथी पररधचि नहीं रहिे हैं। लेककन ‘समान आकृति और समान माप’ ऐसी िब्िावली 
है जिसे माध्यममक स्िर के ववद्याथी पढ़कर समझ सकिे हैं।  

3. लेख में िहााँ कहीं भी ‘लयों’ पूछा र्या है, पाठक उसे एक प्रश्न के िौर लें और िेखें कक 
लया वे र्णणिीय दृढ़िा के साथ उसे मसद्ि कर सकिे हैं।  

.................................................................................................................................. 
वविय िायर ‘रेजिंर् अ मैथमेदटमसयन फ़ाउण्िेिन’ के सह-संस्थापक हैं। वह भारि के ववमभन्न 
दहस्सों में प्राचीन भारिीय र्णणि और र्णणि में खोिबीन सम्बन्िी अधिर्म के कई ऑनलाइन 
और ऑफ़लाइन कायगिम संचामलि करिे हैं। वह स्कूली ववद्याधथगयों के बीच एक िोिाथी िैसी 
मानमसकिा स्थावपि करना चाहिे हैं। उनसे vinay@sovm.org पर सम्पकग  ककया िा सकिा है।  
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