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र्तुर्ुिज के कोण समद्ववर्ाजक  
ए. रामर्न्द्रि  
 
मुख्य शब्द : चतुरु्जु, विकर्,ु कोर्-समद्विर्ाजक, स्पशरेुखीय चतुरु्जु, पतंग, समचतुरु्जु, 
िग,ु समद्विबाहु समलम्ब, ग़ैर-समद्विबाहु समलम्ब, चक्रीय, अन्तःितृ्त 

ककसी चतुर्ुजु के अन्त:कोर्ों के सर्ी समद्विर्ाजक या तो संगामी (एकबबन्दगुामी) होते हैं 
या चक्रीय चतुर्ुजु बनान ेकी ककसी र्ी पररस्स्ितत में िे जोड़ियों में 4, 5 या 6 बबन्दओुं पर 
ममलते हैं। ठीक तीन समद्विर्ाजक संगामी हों, ऐसी स्स्ितत सम्र्ि नह ं है। एक सम्र्ावित 
पररस्स्ितत के मलए चर्त्र-1 देखें। पाठकों को इन्हें और साि ह  नीचे उस्ललखखत कुछ विशेष 
प्रकरर्ों के अिलोकनों को साबबत करने के मलए आमंबित ककया जाता है। 

आखिर  अिलोकन से प्रारम्र् करें। मान लें कक एक चतुर्ुजु के तीन कोर् समद्विर्ाजक 
संगामी हैं। संगामी बबन्द ुको चौिे शीष ुसे जो़िें। मसद्ध कीस्जए कक यह रेखा चौिे शीष ुके 
कोर् को िास्ति में समद्विर्ास्जत करती है। एक सामान्य बनािट जो ददखाती है कक एक 
चक्रीय चतुर्ुजु EFGH कैसे बनता है। 

 

 
 

चर्त्र-1 : एक सामान्य बनािट जो ददखाती है कक एक चक्रीय चतुरु्जु कैसे बनता है। 
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                                 चर्त्र-2 : स्पशरेुखीय चतुरु्जु      

 

   चर्त्र-3 : यदद ABCD एक समान्तर चतुरु्जु है, तब EFGH एक आयत होगा। 

                       

स्जस चतुर्ुजु के चारों कोर्ों के समद्विर्ाजक संगामी होत ेहैं, स्पशरेुखीय चतुर्ुजु कहलाता 
है। ऐस ेचतुर्ुजु में चारों र्ुजाओं को स्पश ुकरते हुए एक ितृ्त होता है। यह ितृ्त चतुर्ुजु का 
अन्त:ितृ्त और इसका केन्र चतुर्ुजु का अन्त:केन्र कहलाता है (चर्त्र-2 देखें)। मसद्ध कीस्जए 
कक ऐसे ककसी चतुर्ुजु की सम्मुख र्ुजाओं की लम्बाइयों का योग बराबर होता है (अिाुत, 
चर्त्र-2 में, AB + CD = AD + BC )। इसका उलट र्ी मसद्ध कीस्जए : यदद ककसी चतुर्ुजु 
की सम्मुख र्ुजाओं की लम्बाइयों का योग बराबर हो, तो चतुर्ुजु स्पशरेुखीय चतुर्ुजु होता 
है। 

 

चर्त्र-4 : यदद ABCD एक आयत है, तब EFGH एक िग ुहोगा। 
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चर्त्र-5 : यदद ABCD एक समद्विबाहु समलम्ब है स्जसकी सम्मुख रु्जाओं कक लम्बाइयों का योग 
बराबर नह ं है, तब EFGH एक पतंग होगा। 

 
पतंग (kite) और समचतुर्ुजु (स्जसमें िग ुर्ी शाममल है) स्पशरेुखीय चतुर्ुुज के विशेष उदाहरर् 
हैं। पतगं में एक विकर् ुउसके द्िारा जो़िे जाने िाले शीषों पर बन ेकोर्ों को समद्विर्ास्जत 
करता है जबकक एक समचतुर्ुजु में यह दोनों विकर्ों के मलए सह  होता है।  

जब कोर्ों के समद्विर्ाजक युग्मों के रूप में ममलते हैं, तो िे एक चतुर्ुजु बनाते हैं। मसद्ध 
कीस्जए कक यह चतुर्ुजु चक्रीय है। साि में यह र्ी मसद्ध कीस्जए कक : 

1. ककसी सामान्य समान्तर चतुर्ुजु के कोर्ों के समद्विर्ाजक एक आयत बनाते हैं (चर्त्र-
3 देखें)। 

2. ककसी सामान्य आयत के कोर्ों के समद्विर्ाजक एक िग ुबनाते हैं (चर्त्र-4 देखें)। 
3. ककसी समद्विबाहु समलम्ब (विपर त र्ुजाओं का योग ग़ैर-बराबर) में कोर्ों के 

समद्विर्ाजक एक चक्रीय पतंग (स्जस े‘सम पतगं’ र्ी कहते हैं) बनाते हैं, जहााँ बराबर 
कोर् समकोर् होते हैं (चर्त्र-5 देखें)।  

4. चर्त्र-6 में एक ग़ैर-समद्विबाहु समलम्ब दशाुया गया है। इस स्स्ितत में हमें एक ऐसा 
चतुर्ुजु ममलता है स्जसके एक जो़िी सम्मुख कोर् समकोर् होते हैं। 

5. एक चतुर्ुजु स्जसमें सम्मुख कोर्ों का केिल एक युग्म बराबर होता है (सम्मुख र्ुजाओं 
का योग ग़ैर-बराबर), ऐसे चतुर्ुजु के कोर्ों के समद्विर्ाजक एक समलम्ब चतुर्ुजु 
बनाते हैं। (चर्त्र-7 देखें।) 

दटप्पर्ी : इस सिेक्षर् से हम पाते हैं कक ककसी चतुर्ुजु के चार कोर्ों के आन्तररक 
समद्विर्ाजक खींचने पर आकृततयों का िज़ाना ममलता है। हम यहााँ ककए गए दािों को मसद्ध 
करने के मलए पाठकों को आमंबित करते हैं। 
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चर्त्र-6 : जब ABCD एक ग़रै-समद्विबाहु समलम्ब है, तब EFGH एक चक्रीय चतुरु्जु होगा। स्जसमें  

F = H = 90° है। 
 

 

 

चर्त्र-7 : जब ABCD में B=D परन्तु A ≠ C, तब EFGH एक समद्विबाहु समलम्ब होगा  
(FG || EH और EF = HG) 

 
 
 
 
 
 
 

_______________________________________________________________________ 
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ए रामर्न्द्रि की गखर्त ि विज्ञान मसखाने में काफ़ी समय से रुचच रह  है। उन्होंने स्नातक 
स्तर पर र्ौततक शास्ि ि गखर्त की पढाई की और किर स्नातकोत्तर स्तर पर िे जीिविज्ञान 
की ओर बढ गए। उन्होंने दो दशक से अचधक समय तक ऋवष िैल  स्कूल में ममडिल स्कूल 
के विद्याचियुों को विज्ञान, गखर्त तिा र्ूगोल पढाया। िे चेन्नई में रहते हैं। उनकी अन्य 
रुचचयों में अाँग्रेज़ी र्ाषा और र्ारतीय संगीत शाममल हैं। उनसे archandran.53@gmail.com 
सम्पकु ककया जा सकता है। 
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