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_______________________________________________________________________________ 
Translation of Is a Parallelogram Ever Not a Paarallelogram?, From_Azim Premji University At 
Right Angles_March, 2018 

_______________________________________________________________________________ 

क् या कभ़ी कोई समान् तर र्तुभुिज  
समान् तर र्तुभुिज िही ंभ़ी होता है? 
कोमेक 
 
मुख्य शब् द :  चतुरु्जु, समान् तर चतुरु्जु, एसएएस (रु्जा-कोण-रु्जा) सर्ाांगसमता, एएसए 
(कोण-रु्जा-कोण) सर्ाांगसमता, एसएसएस (रु्जा-रु्जा-रु्जा) सर्ाांगसमता 
 
दिखने में तो एक समान् तर चतुर्ुजु, समतल ज् याममतत की एक बहुत सरल और बुतनयािी 
आकृतत लग सकती है, पर इसकी यह सरलता एक फ़रेब है; िरअसल, इसमें र्रपूर संरचनात् मक 
समदृ्धि समाई हुई है। इसकी यह समदृ्धि तब उजागर होती है जब हम यह सर्ाल पूछते हैं 
: समान् तर चतुर्ुजु की पहचान क्या है? िसूरे शब् िों में, ककसी चतुर्ुजु में कौन-से न् यूनतम 
गुणिम ुहोने चादहए जजनके आिार पर कहा जा सके कक यह एक समान् तर चतुर्ुजु है? 
  
समान् तर चतुर्ुजु की संरचनात्मक समदृ्िता का एहसास इसी तथ्य से हो जाता है कक इस े
कई अलग-अलग तरीक़ों से पररर्ाषित ककया जा सकता है और ये तरीक़े परस्पर समतुल्य होत े
हैं। ज् याममतीय आकृततयों का कोई ऐसा अन् य प्रकार नहीं है जो इतने अलग-अलग, किर र्ी 
समतुल् य तरीक़ों से पररर्ाषित ककया जा सके। 
 
समान् तर चतुर्ुजु की मूलर्ूत पररर्ािा है : — एक समतल चतुर्ुजुीय आकृतत जजसकी र्ुजाओं 
के सम्मुख जोडे एक-िसूरे के समान् तर होत ेहैं। अर्ाुत, चार-र्ुजाओं र्ाली एक समतल आकृतत 
ABCD एक समान् तर चतुर्ुजु है, अगर और मसफ़ु अगर AB ∥ CD और AD ∥ BC  

 
चर्त्र-1 
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यहााँ प्रस् ततु है समान् तर चतुर्ुजु की एक पररर्ािा जजसस ेपाठक अपररधचत हो सकते हैं, क्योंकक 
यह रूपान् तरण ज् याममतत की र्ािा में गढी गई है : — समान् तर चतुर्ुजु द्षर्तीय शे्रणी की 
घूणनु समममतत र्ाला एक चतुर्ुजु होता है। अर्ाुत यदि चतुर्ुजु ABCD के तल में एक ऐसा 
बबन्ि ुO मौजूि हो जजसे केन्र मानकर आिा घुमाने पर ABCD पुन: मूल चतुर्ुजु पर आरेखखत 
हो जाए तो र्ह समान्तर चतुर्ुजु है। 

अन् य वैकल्ल्िक िररभाषाए ँ
समान् तर चतुर्ुजु को पररर्ाषित करने के कुछ और तरीक़े िेखखए। इनमें से हरेक पररर्ािा 
ऊपर िी गई मूल पररर्ािा के सम तुल्य है। हरेक में हमने प्रमाण का एक-पंजक्त संकेत दिया 
है। हर जगह, हमन े‘if and only if’ (अगर और मसफ़ु अगर) को संक्षिप् त रूप iff में मलखा 
है। इसके अलार्ा, हर जगह 'चतुर्ुजु' से हमारा आशय 'समतल चतुर्ुजु' है। 

1. एक चतुर्ुजुी आकृतत ABCD एक समान् तर चतुर्ुजु है, iff AB = CD र् AD = BC। 
िसूरे शब् िों में, कोई चतुर्ुजु समान् तर चतुर्ुजु हो जाता है iff सम्मुख र्ुजाओं के िोनों 
जोडे समान लम्बाई के हों। प्रमाण — बिर्ुजों की एक उपयुक् त जोडी पर र्ुजा-र्ुजा-
र्ुजा (Side-Side-Side –– SSS) सर्ाांगसमता लागू करें। 

2. एक चतुर्ुजुी आकृतत ABCD एक समान् तर चतुर्ुजु है, iff ∡A = ∡C और ∡B = 
∡D।. िसूरे शब् िों में, — कोई चतुर्ुजु समान् तर चतुर्ुजु होता है iff सम्मुख कोणों की 
िोनों जोड़डयााँ बराबर माप की हों। प्रमाण — बिर्ुजों की एक उपयुक् त जोडी पर कोण-
र्ुजा-कोण (Angle-Side-Side –– ASA) सर्ाांगसमता लागू करें। 

3. कोई चतुर्ुजुी आकृतत ABCD समान् तर चतुर्ुजु है, iff AB ∥ CD र् AB = CD।. 
यानी कोई चतुर्ुजु समान् तर चतुर्ुजु होता है, iff सम्मुख र्ुजाओं की एक जोडी की 
र्ुजाएाँ परस् पर समान् तर हों और समान लम्बाई की हों। प्रमाण — बिर्ुजों की एक 
उपयुक् त जोडी पर र्ुजा-कोण-र्ुजा (Side-Angle-Side –– SAS) सर्ाांगसमता लागू करें। 

4. कोई चतुर्ुजुी आकृतत ABCD समान् तर चतुर्ुजु है, iff षर्कण ुAC र् BD एक-िसूरे 
को समद्षर्र्ाजजत करते हैं। िसूरे शब् िों में, एक चतुर्ुजु एक समान् तर चतुर्ुजु हो 
जाता है iff षर्कण ुएक-िसूरे को समद्षर्षर्र्ाजजत करते हैं। प्रमाण — बिर्ुजों की एक 
उपयुक् त जोडी पर एसएएस सर्ाांगसमता लागू करें। 
 

चूाँकक ये र्ैकजल्पक पररर्ािाएाँ जानी-मानी हैं, सो हम अब इन पर और षर्चार नहीं करेंगे। हम 
तो कुछ नई सम्र्ार्नाओं पर षर्चार करेंगे। 
 
 
क् या निम्िर्िखित शतें एक समान् तर र्तभुुिज को िररभाषषत करत़ी हैं? 
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नीचे हम एक समान् तर चतुर्ुजु के पााँच अलग-अलग गुणिमों का हर्ाला िेते हुए हरेक के 
सन्िर् ुमें पूछेंगे कक क् या षर्चारािीन गुणिम ुककसी समान् तर चतुर्ुजु की पहचान है; अर्ाुत, 
अगर ककसी समतल चतुरु्जु में र्ह गुणिम ु है तो क् या र्ह अतनर्ायतु: समान् तर चतुरु्जु 
होगा? 

1. यदि ABCD एक समान् तर चतुर्ुजु है, तो उसका प्रत् येक षर्कण ुउसे समान िेििल 
र्ाले बिर्ुज-युग् मों में बााँटता है। तो क् या यह तनयम एक समान् तर चतुर्ुजु को पररर्ाषित 
करता है? िसूरे शब् िों में, यदि ABCD एक ऐसा चतुर्ुजु है जजसका प्रत् येक षर्कण ुइस े
िो बराबर-बराबर िेििल र्ाले बिर्ुजों में बााँटता है तब क् या ABCD अतनर्ायतु: एक 
समान् तर चतुर्ुजु होगा? 

2. यदि ABCD एक समान् तर चतुर्ुजु है, और AB = CD र् AD ∥ BC है। क् या यह 
जस्र्तत ककसी समान् तर चतुर्ुजु को र्खणतु करती है? िसूरे शब् िों में, अगर ABCD एक 
ऐसा चतुर्ुजु है जजसमें AB = CD र् AD ∥ BC है तब क् या ABCD अतनर्ायतु: एक 
समान् तर चतुर्ुजु है? 

3. यदि ABCD एक समान् तर चतुर्ुजु है, तो AB = CD र् ∡A = ∡C है। क् या यह 
पररजस्र्तत एक समान् तर चतुर्ुजु को िशाुती है? िसूरे शब् िों में, यदि ABCD एक ऐसा 
चतुर्ुजु है कक AB = CD र् ∡A = ∡C है तो क् या ABCD तनजचचत ही एक समान् तर 
चतुर्ुजु है? 

4. यदि ABCD एक समान् तर चतुर्ुजु है, तो उसकी र्ुजाओं के र्ग ुका योग, उसके 
षर्कणों के र्ग ुके योग के बराबर होगा। क् या ऐसा होने से र्ह एक समान् तर चतुर्ुजु 
हो जाता है? िसूरे शब् िों में, यदि ABCD एक चतुर्ुजु है, कुछ इस तरह कक 
AB2 + BC2 + CD2 + DA2 = AC2 + BD2 तो क् या ABCD अतनर्ायतु: एक 
समान् तर चतुर्ुजु है? 

5. यदि ABCD एक समान्तर चतुर्ुजु है तो उसके ककसी र्ी आन्तररक बबन्ि ुसे र्ुजाओं 
की लम्बर्त िरूरयों का योग उस बबन्ि ुकी जस्र्तत से स्र्तंि होता है। क् या यह जस्र्तत 
एक समान् तर चतुर्ुजु की षर्मशष् टता है? िसूरे शब् िों में, यदि ABCD एक ऐसा चतुर्ुजु 
है कक उसके ककसी अन्िरूनी बबन्ि ुसे उसकी र्ुजाओं तक की लम्बर्त िरूरयों का योग 
उस बबन्ि ुकी जस्र्तत पर तनर्रु नहीं करता, तो क् या ABCD अतनर्ायतु: एक समान् तर 
चतुर्ुजु होगा? 

आपको यह जानकर आचचय ुहोगा कक इन पााँच पररजस्र्ततयों में से तीन समान् तर चतुर्ुजु को 
की र्ास्तषर्क षर्शेिताएाँ हैं; लेककन बाक़ी िो नहीं! अब हम यह आप पर छोडते हैं कक आप 
उन िो 'गडबड' पररजस्र्ततयों का पता लगाएाँ जो 'कफ़ट नहीं बैठतीं'। (हााँ, इनमें से हरेक मामले 
में पहले र्ाक् य में ककया गया िार्ा सही है। हो सकता है आप क्रमांक 4 र् 5 में ककए गए 
िार्ों स ेर्ाकक़फ़ न हों।) 
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