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स्कूल में हम आमतौर पर 2 से 12 (कुछ पाठ्यक्रमों में 7 को छोड़कर) तक के भाजकों द्िारा विभाजन 

का अध्ययन करत ेहैं। 12 के बाद के भाज्यभाजकों (composite divisors) के मामले में हमें बस 
इतना करना है कक भाजक को सह-अभाज्य (co-prime) गुिनखण्डों के गुिनफल के रूप में दशााना 
है और और कफर उन सभी गुिनखण्डों में से प्रत्येक स ेविभाज्यता की जााँच करनी है। उदाहरि के 

ललए, हम सखं्या 20 को लेते हैं; चूाँकक 20 = 4 × 5 है (ध्यान दें कक 4 और 5 सह-अभाज्य हैं), इसललए 
कोई भी संख्या 20 से विभाज्य है यदद और केिल यदद िह 4 और 5 दोनों से विभाज्य हो। यह 

महत्त्िपूिा है कक गुिनखण्ड सह-अभाज्य हों। उदाहरि के ललए, हालााँकक 20 = 10 × 2 भी होता है पर 

क्योंकक 10 और 2 सह-अभाज्य नह ं हैं, इसललए यह दािा नह  ंककया जा सकता है कक यदद कोई संख्या 
10 और 2 दोनों से विभाज्य है, तो िह 20 स ेभी विभाज्य होगी। आपको इस कथन का प्रत्युदाहरि 
(counterexample) खोजने में सक्षम होना चादहए । 
 

आमतौर पर स्कूल की पाठ्यचयाा में 7, 13, 17 और 19 जैसी अभाज्य संख्याओं से विभाज्यता की 
जााँच की चचाा नह ं की जाती है। हालााँकक िैददक गणित (जजस े"हाई स्पीड मैथेमैदटक्स" के नाम स ेभी 
जाना जाता है; बॉक्स  देखें) में इस तरह की अभाज्य संख्याओं स ेविभाज्यता की जााँच की तकनीकों 
की चचाा की गई है, पर बबना कोई प्रमाि ददए। इस लेख में इन तकनीकों के प्रमाि पर चचाा की गई है। 
 
 

9 पर समाप्त होिे वाली संख्याओं के र्लए ववभाज्यता की जााँच 

िैददक गणित के लेखक ने भाजक 19, 29, 39,… (इन सभी संख्याओं के अन्त में 9 आता है) के ललए 

विभाज्यता की जााँच के ननयम ददए हैं। इन सभी जााँचों का एक ह  स्िरूप है। हम संख्या 19, 29, 
39,… में 1 जोड़ते हैं (‘एकाधिकेनपूिेि’ सूत्र के अनुसार, जजसका अथा है : "वपछले िाले से एक 

ज़्यादा")। ऐसा करने पर हमें संख्या 20, 30, 40 लमलती हैं। संख्या 19, 29, 39 के ललए ऑस््युलेटर 



2 |  अज़ीम प्रेमज़ी यूनिवर्सिटी एट राइट एंगल्स, अगस् त, 2017    

 

क्रमश: 2, 3, 4 हैं (20, 30, 40 में से 0 को हटाने के बाद बचे हुए अंक)। ऑस्क्युलेटर का उपयोग 

कैसे ककया जाए इसे नीचे समझाया गया है। 
 

संकेति : ककसी भी िनात्मक पूिाांक N को 10a + b के रूप में ललखा जा सकता है, जहााँ b इकाई का 
अंक है (इसललए b ∈ {0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9}) और a एक पूिाांक है। हम a को ' बची हुई’ संख्या 
(इकाई के अंक को हटाने के बाद) के रूप में प्रस्तुत करते हैं । उदाहरि के ललए, यदद N = 2356 है, तो 
b = 6 और a = 235 होगा। यदद d भाजक है, तो हम d के ऑस्क्युलेटर को k द्िारा ननरूवपत करते हैं। 
 

उदाहरण 1 : हम जााँचते हैं कक क्या संख्या 114, 19 से विभाज्य है। हम नीचे ददए गए चरिों का पालन 

करते हैं : 
 

चरण 0 : यह "प्रारजभभक चरि" है। यहााँ भाजक d = 19 और इसका ऑस्क्युलेटर k = 2 है। 
N, b, a के प्रारजभभक मान हैं : N = 114 (द  गई संख्या), b = 4 (इकाई का अंक), a = 11 (बची हुई 

संख्या)। N, b, a के मान बाद के चरिों में अद्यतन (update) होते जाएाँगे, जैसा कक नीचे ददखाया 
गया है। 
 

चरण 1 : c की गिना करने के ललए ननभन सूत्र का उपयोग करें : 
c = N का इकाई िाला अंक × 19 का ऑस्क्युलेटर यानी कक c = bk । यहााँ हमें c = 4 × 2 = 8 लमलता 
है। 
 
 

चरण 2 : चरि 1 में प्राप्त संख्या c को a यानी कक चरि 1 में संकक्रया के ललए विचाररत अंक b को 
छोड़ने  के बाद N की बची हुई संख्या में जोड़ें। यहााँ a + c = 11 + 8 = 19 हुआ। यह N का अद्यतन 

मान (updated value) है। अब हम N के अद्यतन मान का उपयोग करते हुए a और b के मानों को 
अद्यतन करते हैं। 
 

चरण 3 : मानलसक रूप से जााँचें कक क्या N का अद्यतन मान 19 स ेविभाज्य है। यदद हााँ, तो आप यह 

ननष्कर्ा ननकाल सकते हैं कक मूल संख्या भी 19 स ेविभाज्य होगी। यदद आप यकीन से यह नह ं कह 
सकते तो चरि 1-2–3 को तब तक दोहराएाँ जब तक कक आपको एक ऐसी संख्या न लमल जाए 

जजसके बारे में आप मानलसक रूप से जानते हैं कक िह 19 से विभाज्य (या विभाज्य नह ं) है। कृपया 
ध्यान दें कक हर बार इस चक्र से गुज़रने पर आपको N, a, b के मानों को अद्यतन करना होगा। 
 

उदाहरि 2 : हम जााँचते हैं कक क्या संख्या 2356, 19 स ेविभाज्य है।  

 

चरण 0 : प्रारजभभक मान हैं : d = 19; k = 2; N = 2356 (द  गई संख्या); b = 6 (इकाई का अंक) और 

a = 235 (बची हुई संख्या) । 

 

चरण 1 : c की गिना करें। c = bk = 6 × 2 = 12 । 
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चरण 2 : a + c की गिना करें। यहााँ a + c = 235 + 12 = 247 है। अब यह N का अद्यतन मान है। 
तो N, b ि a के अद्यतन मान होंगे : N = 247, b = 7, a = 24 । 
 

चरण 3 : क्या 247, 19 से विभाज्य है? क्योंकक हम यकीन से यह नह  ंकह सकते, इसललए हम 

चरि 1-2 को दोहराते हैं। 
 

चरण 1 : c की गिना करें। यहााँ c = bk = 7 × 2 = 14 । 
 

चरण 2 : a + c  की गिना करें। यहााँ a + c  = 24 + 14 = 38 । 
 

चरण 3 : क्या सखं्या 38, 19 से विभाज्य है? हााँ। इसललए संख्या 2356 भी 19 से विभाज्य है। 
 
 

वैददक गणणत के बारे में 
िैददक गणित संस्कृत के 16 सूत्रों (aphorisms) का उपयोग करके गिना करने का एक तर का है। यह 
सूत्र 1911-1918 ईस्िीं के दौरान शंकराचाया क्रम के एक सन्त स्िामी भारती कृष्ि तीथा द्िारा 
खोजे गए थे। विभाज्यता की जााँच के ललए संस्थापक जजस चीज़ का उपयोग करते हैं, उस े

ऑस्क्युलेटर कहा जाता है। 
 

सभपादक की ओर से दटप्पिी : इसके बारे में अधिक जानने के ललए पाठक ननभनललणखत 

विककपीडडया [सन्दभा 1] देख सकते हैं। इसका प्रारजभभक अनुच्छेद ननभनललणखत है : 
िैददक गणित भारतीय दहन्द ूपुजार  भारती कृष्ि तीथा जी द्िारा ललणखत एक पुस्तक है 

जो पहल  बार 1965 में प्रकालशत हुई थी। इसमें मानलसक रूप से गिना करने की तकनीकों 
की एक सूची शालमल है। इन तकनीकों के बारे में दािा ककया गया था कक यह िेदों 
पर आिाररत हैं। पुस्तक में उजललणखत मानलसक गिना प्रिाल  को इसी नाम से या "िैददक 

गणित" के रूप में भी जाना जाता है। "िैददक" गणित के रूप में इसके ििान की उन 
लशक्षाविदों द्िारा आलोचना की गई है, जजन्होंने भारतीय स्कूल पाठ्यचयाा में इसे शालमल 

करने का भी विरोि ककया है। 
 

सन्दभि 
i. Wikipedia, “Vedic Mathematics (book)”, 

      https://en.wikipedia.org/wiki/Vedic_Mathematics_(book)  

 

 

 

 

उदाहरि 3 : हम जााँचते हैं कक क्या संख्या 1234, 19 स ेविभाज्य है। 
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चरण 0  : प्रारजभभक मान हैं : d = 19; k = 2; N = 1234 (द  गई संख्या); b = 4 (इकाई का अंक) और 
a = 123 (बची हुई संख्या)। 
 

चरण 1 : c की गिना करें। c = bk = 4 × 2 = 8 । 
 

चरण 2 : a + c की गिना करें। यहााँ  a + c = 123 + 8 = 131 । 
अब N = 131, b = 1, a = 13 

 

चरण 3 : क्या सखं्या 131, 19 से विभाज्य है? क्योंकक हम इस बारे में यकीन से कुछ नह ं कह सकते 
हैं, अत: हम चरि 1-2-3 को दोहराते हैं। 
 

चरण 1 : c की गिना करें। c = bk = 1 × 2 = 2 । 
 

चरण 2 : a + c की गिना करें। यहााँ a + c = 13 + 2 = 15 । 
 

चरण 3 : क्या संख्या 15, 19 से विभाज्य है? नह ं। इसललए संख्या 1234, 19 स ेविभाज्य नह ं है। 
 

एक सन्देह : हो सकता है कक कोई यह समझ नह ं पाए कक प्रकक्रया को कब रोकना है। जब तक हम 

एक ऐसी संख्या नह ं खोज लेते जो कक इतनी छोट  है कक उसके बारे में हम स्पष्ट रूप से यह 
जानते हों कक िह संख्या 19 का गुिज है या नह ं, तब तक 1-2-3 चरि जार  रखने होंगे। संख्या 
1121 पर विचार करें। पहल  पुनरािवृि के बाद हमें 114 लमलता है। यदद आप जानते हैं कक संख्या 
114, 19 स ेविभाज्य है तो प्रकक्रया को यहााँ रोका जा सकता है। यदद नह ं जानते हैं, तो 114 को N के 
अद्यतन मान के रूप में लेकर चरिों को उदाहरि 1 की तरह जार  रखा जा सकता है। 
 

29, 39, 49, 59,… के ललए भी यह  प्रकक्रया है और ऑस्क्युलेटर क्रमश: 3, 4, 5, 6,… हैं।  
 

प्रक्रिया के प़ीछे का तकि  
संख्या 114 पर विचार करें। जब हम 4 × 2 = 8 करते हैं और इसे 11 में जोड़त ेहैं तो हमें 11 + 8 = 19 

प्राप्त होता है। ‘िास्ति में’ हम यहााँ 110 + 80 की गिना कर रहे होते हैं। अब हमारे पास है : 
 
110 + 80 = 114 − 4 + 80 = 114 + 76 = 190 
 

िास्ति में, हमने मूल संख्या में 76 जोड़ ददया है। यहााँ महत्त्िपूिा बबन्द ुयह है कक 76, 19 का एक गुिज 

है। चूाँकक 190 और 76 दोनों ह  19 के गुिज हैं, इसललए मूल संख्या 114 भी 19 की गुिज होनी चादहए। 

 

114 के बजाय अंक 1 पर समाप्त होने िाल  ककसी संख्या के बारे में सोचें; जैसे कक 171 । जब हम 

इकाई के अंक को ऑस्क्यलेुटर 2 के साथ गुिा करत ेहैं और गुिनफल को बची हुई संख्या में जोड़ते 
हैं, तो हम िास्ति में 20 जोड़ रहे होते हैं और 1 घटा रहे होते हैं (क्योंकक हम इकाई के अंक 1 को 
अनदेखा करते हैं)। इसललए हम िास्ति में संख्या में 20 − 1 = 19 जोड़ रहे हैं; और संख्या 19, 19 का 
एक गुिज है। इसी तरह जब इकाई के स्थान पर कोई और अंक होता है, जैस ेकक 5, तो गिना इस 
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प्रकार होती है 5 × 2 = 10 । इसका मतलब है कक हम 100 − 5 = 95 जोड़ रहे हैं, जो कफर स े19 का एक 

गुिज है। 
 

इसी तरह 29, 39, 49,… द्िारा विभाज्यता की जााँच के ललए प्रत्येक जस्थनत में मूलत: यह  तका  
काम करता है। 
 

अन्य अभाज्य संख्याओं के र्लए ऑस््युलेटर खोजिा 
 

एक बार जब ऑस्क्युलेटर ज्ञात हो जाते हैं, तो विभाज्यता की जााँच की प्रकक्रया समान ह  रहती है। हमें 
केिल यह समझने की ज़रूरत है कक ऑस्क्युलेटर कैसे खोजें। 

 

ककसी ऐसी अभाज्य संख्या पर विचार कीजजए जो अंक 9 पर समाप्त नह ं होती है, जैस ेकक 7। ऐसी 
जस्थनतयों में हम 7 के एक ऐसे गुिज को लेते हैं जो 9 पर समाप्त होता हो। ऐसा सबस ेछोटा गुिज 

49 है। हम सूत्र एकाधिकेन पूिेि  का उपयोग करते हैं और इसमें 1 जोड़ते हैं, तो हमें लमलता है 50। 

अब 0 को अनदेखा करें और 50 के शेर् भाग 5 को ऑस्क्युलेटर के रूप में मानें। इसललए संख्या 5, 7 से 
विभाज्यता की जााँच के ललए ऑस्क्युलेटर है। 

 

यदद हम ध्यान से देखें तो यह प्रकक्रया सरल है। ऑस्क्युलेटर को 5 लेने से हम िास्ति में यह जााँच 

कर रहे होते हैं कक क्या द  गई संख्या 49 से विभाज्य है। चूाँकक संख्या 49 स ेविभाज्य है, इसललए यह 

ननजचचत रूप से 7 से भी विभाज्य है। 

 

इसी तरह संख्या 13, 17, 23,… के ललए ऑस्क्युलेटर प्राप्त ककए जा सकते हैं जो क्रमश: 4, 12, 
7 हैं। 

 

 

1 पर समाप्त होिे वाली सखं्याओं के र्लए ववभाज्यता की जााँच  

आइए 21, 31, 41… जैसी संख्याओं द्िारा विभाजन की जस्थनतयों पर विचार करें। यहााँ संख्याओं में 
1 जोड़ने की बजाय (जैस ेकक हमने अंक 9 पर समाप्त होने िाल  संख्याओं द्िारा विभाजन की जस्थनत 
में ककया था) हम 1 घटाते हैं।यह ननदेश सूत्र एकन्यूनेन पूिेि ("वपछले िाले से एक कम") में ददया 
गया है। तो 21, 31, 41 से विभाजन के ललए विचार की जाने िाल  संख्याएाँ क्रमश: 20, 30, 40 हैं। पहले 

की तरह हम 0 के अलािा अन्य अंकों को ऑस्क्युलेटर मानते हैं यानी कक 20, 30 और 40 के ललए 

ऑस्क्युलेटर क्रमश: 2, 3 और 4 हैं। इसके बाद हम उसी प्रकक्रया का पालन करते हैं जजसका उपयोग 
हमने 9 पर समाप्त होने िाल  संख्याओं द्िारा विभाजन की जस्थनत में ककया था; लेककन अब हम 

जोड़ने के बजाय घटाते हैं। एक उदाहरि इसे स्पष्ट कर देगा। 

 
 

उदाहरण 4 :  हम जााँचते हैं कक क्या संख्या 441, 21 से विभाज्य है। 
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चरण 0 : प्रारजभभक मान : d = 21; k = 2; N = 441 (द  गई संख्या); b = 1 (इकाई का अंक) और a = 

44 (बची हुई संख्या)। 
 

चरण 1 : c की गिना करें। c = bk = 1 × 2 = 2 । 

 

चरण 2 : a − c की गिना करें। यहााँ a − c = 44 − 2 = 42 । 

 

अब N = 42; b = 2; a = 4 

 

चरण 3 : क्या संख्या 42, 21 से विभाज्य है? हााँ। इसललए संख्या 441, 21 से विभाज्य है। 

 

तकि : तका  पहले जैसा ह  है। जब हम इकाई के अंक 1 को 2 से गुिा करते हैं और 44 में स ेघटाते हैं; तो 
हम िास्ति में 440 − 20 = 441 − 1 − 20 = 441 − 21 कर रहे होते हैं। 

 

तो हमने संख्या से 21 घटा ददया है। चूाँकक 441 − 21 = 420 और संख्या 420, 21 का एक गुिज है 

इसललए मूल संख्या 441 भी 21 का एक गुिज है। 

 

यदद ककसी संख्या का इकाई का अंक 3 होता है और यदद हम उसे 2 स ेगुिा करते हैं और बची हुई संख्या 
में से घटात ेहैं, तो िास्तविक प्रकक्रया 3 × 2 = 6 हो रह  होती है। जब इकाई के अकं 3 को नज़रअन्दाज़ 
कर ददया जाता है, तब हम मूल संख्या में से 3 घटा रहे होते हैं। जब 6 को बाकी संख्या में स ेघटाया 
जाता है, तो दशमलि स्थानीय मान प्रिाल  के कारि हम िास्ति में 60 घटा रहे होते हैं। पररिामस्िरूप 

हम कुल लमलाकर 63 घटा रहे होते हैं। चूाँकक 63, 21 का एक गुिज है और जब अजन्तम संख्या 21 का  
गुिज है, तो मूल संख्या भी 21 का गुिज होनी चादहए। इकाई के ककसी भी अन्य अंक के ललए यह  
प्रकक्रया लागू होगी। 

 

दटप्पण़ी : जैसा कक ऊपर देखा गया है कक हम 7 के ललए ऑस्क्युलेटर खोजने के ललए 49 के ऑस्क्युलेटर 
का उपयोग कर सकते हैं। लेककन हम 21 के ऑस्क्युलेटर का भी उपयोग कर सकते हैं क्योंकक संख्या 21, 
7 का एक गुिज है। इस प्रकार प्रत्येक अभाज्य संख्या के ललए दो ऑस्क्युलेटर होंगे, यह इस बात पर 

ननभार करता है कक हम गुिा और जोड़ या गुिा और घटाि में से ककसका उपयोग करते हैं। नीचे 

ताललका में कुछ भाजक और उनके दो ऑस्क्युलेटर ददए गए हैं। 

 

भाजक  7 13 17 23 27 37 

9 पर अन्त 

होने िाला 
गुिज 

 

अनुरूपी 
ऑस्क्युलेटर  

 

49 
 
 
 
 
5 
 
 
 

39 
 
 
 
 
4 
 
 
 

119 
 
 
 
 
12 
 
 
 

69 
 
 
 
 
7 
 
 
 

189 
 
 
 
 
19 
 
 
 

259 
 
 
 
 
26 
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1 पर अन्त 

होने िाला 
गुिज 

 

अनुरूपी 
ऑस्क्युलेटर 

 

21 
 
 
 
 
 
2 

91 
 
 
 
 
 
9 

51 
 
 
 
 
 
5 

161 
 
 
 
 
 
16 

81 
 
 
 
 
 
8 

111 
 
 
 
 
 
11 
 

 

 

ताललका के अध्ययन से पता चलता है कक ककसी भाजक के दो ऑस्क्युलेटर का योग स्ियं भाजक ह  
है। उदाहरि के ललए संख्या 13 के ऑस्क्युलेटर 4 और 9 हैं और 4 + 9 = 13 है। आपको जो भी अधिक 

सुवििाजनक लगता हो, उसे चुनने की आपको स्ितंत्रता है। उदाहरि के ललए संख्या 17 के मामले में 
यदद हम ऑस्क्युलेटर 12 चुनते हैं, तो गिना करना मुजचकल होता है। इसके बजाय, ऑस्क्युलेटर 5 

इसे आसान बनाता है। 

 

िैददक गणित के इस तर के से ककसी भी संख्या द्िारा विभाज्यता की जााँच तैयार की जा सकती है। 

 

वविय िायर राइजजं़ग अ मैथमेदटलशयन फाउण्डेशन के सह-संस्थापक हैं। िह गणित को खोजपूिा तर के 

स े सीखने और प्राचीन भारतीय गणित पर भारत के विलभन्न दहस्सों में ऑनलाइन और ऑफलाइन 

कायाक्रम आयोजजत करते हैं। िह स्कूल  बच्चों में शोि करने की मानलसकता पैदा करने की इच्छा रखते 
हैं। उनसे vinay@sovm.org पर सभपका  ककया जा सकता है। 

 

अिुवाद : ररधि अग्रिाल   पुिरीक्षण एव ंकॉप़ी एड़ीदटगं : कविता नतिार      

सम् पादि : राजेश उत् साह   
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