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णडम णडणजट्स” नामक खले उचच सतरीय णचनतन कौिल की माँग 
करता ह ै। यह खले सभी णखलाणडयों के णलए एक साझा बोडथि के 
सा् िरुू होता ह ै। बोडथि मकूलतः दो बहु-अकंीय पकूिथि संखयाओ ंके 

सा् जोड, घटा या गिुा करने के णलए ह ै। इसमें संणरियाए ँणनधाथिररत होती हैं । 
सा् ही यह भी णनधाथिररत होता ह ैणक संणरिया के णलए इसतेमाल होने वाली प्रतयेक 
पकूिथि संखया णकतने अकंों की होगी । अलबत्ता, इन संखयाओ ंके अकंों की जगह 
खाली छोड दी जाती ह ै। जैसे ही सगुमकताथि प्रतयेक अकं का नाम बताता ह,ै 
णखलाडी तरुनत उनहें बोडथि पर रखते हैं । एक बार रख ेजाने के बाद अकं की णस्णत 
नहीं बदली जा सकती । अग्िी (पहला) अकं िकूनय नहीं हो सकता; अ्ाथित 
इसे णकसी भी संखया के सबसे बाए ँखाने में नहीं रखा जा सकता । यणद णकसी 
णखलाडी को ऐसा करने के णलए मजबकूर णकया जाता ह,ै तो उसे अयोगय घोणरत 
कर णदया जाता ह ै। यणद णखलाडी योग, अनतर या गिुनिल को अणधकतम करने 
का णवकलप चनुते हैं, तो णवजेता वह होता ह ैणजसका पररिाम अणधकतम ह ै
 (योग, अनतर और गिुनिल) । अलबत्ता, णखलाडी नयकूनतम पररिाम का लक्य 
भी चनु सकते हैं । दोनों ही मामलों में, णखलाणडयों को यह सोचना पडता ह ै
णक अपने पररिाम को इष्टतम बनाने के णलए प्रतयेक अकं को कहाँ रखा जाए । 
प्रतयेक खले के बाद सववोतम पररिाम पर चचाथि करना एक अचछा णवचार होगा । 
खले पर अणधक णववरि https://shorturl.at/hkxV3   पर दखेा जा सकता 
ह ै। 

हम 2-अकंीय × 2-अकंीय गिुन के णलए उक्त खले खले 
रह े ्े और गिुनिल को अणधकतम करना चाहते ्े । 
णदए गए अकं 2, 5, 8 और 9 ् े, हालाँणक ज़रूरी नहीं णक 
इसी रिम में हों । अणधकतम समभव गिुनिल पर चचाथि 

की-वर्ड : ति्भ  िरना, स्बनि बनाना, रिनीकत बनाना, गकित िे खले
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गिुनफल को इटितम बनयानया
पयाशश्वविक सोच करे  कुछ शयानदयार उपयोग

स्पातदी सरकपार “रै
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णचत्र-1

https://shorturl.at/hkxV3
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करते समय, यह णबलकुल सपष्ट ् ा णक 2 और 5 को इकाई के स्ान पर होना चाणहए, जबणक 8 और 9 को दहाई के स्ान पर होना 
चाणहए । उचच अकं अग्िी (पहले) अकं होने चाणहए और णनमन अकं इकाई स्ान पर होने चाणहए, यह णनषकरथि हमें ऐसी चचाथिओ ं
से णमल जाता ह ैलेणकन 95 × 82 या 92 × 85 में से कौन-सा बडा ह?ै णब ना गिना णकए हम इसका पता कैसे लगा सकते हैं?

एक णखलाडी ने तकथि  णदया णक 92 × 85 बडा होगा कयोंणक 92 – 85 = 7 का अनतर छोटा ह ै(95 – 82 = 13 के अनतर की 
तलुना में) । उसने तकथि  णदया णक गिुनिल को अणधकतम करने के णलए, संखयाओ ंके बीच के अनतर को कम-से-कम णकया 
जाना चाणहए ।

कया यह सही ह?ै

1. कया आप णनमनणलणखत की जाँच कर सकते हैं?

 क. 73 × 52 = ---------------- बनाम 72 × 53 = ----------------

 ख. 61 × 84 = ---------------- बनाम 64 × 81 = ----------------

 ग. 92 × 41 = ---------------- बनाम 91 × 42 = ----------------

 घ. 85 × 72 = ---------------- बनाम 82 × 75 = ----------------

2. कया यह 2-अकंों से आगे सामानयीकृत होता ह?ै 

 क. 95 × 3 = ----------------  बनाम 93 × 5 = ----------------

 ख. 84 × 2 = ----------------  बनाम 82 × 4 = ----------------

 ग. 743 × 12 = ---------------- बनाम 123 × 74 = ----------------

 घ. 854 × 23 = ---------------- बनाम 234 × 85 = ----------------

3. कया यह तब भी सामानयीकृत होता ह ैजब सबसे बडा अकं (पहला) अग्िी अकं नही होता?

 क. 36 × 4 = ----------------  बनाम 34 × 6 = ----------------

 ख. 59 × 28 = ----------------  बनाम 58 × 29 = ----------------

 ग. 190 × 46 = ---------------- बनाम 140 × 96 = ----------------

4.  27 × 35 = ----------------के अनतराल के सा् 35 - 27 = ---------------- बनाम 73 ×  52 = ---------- के 
अनतराल के सा् 73 – 52 = 21? इस मामले में यह काम कयों नही करता?

यह णवचार उस जाने-माने पररिाम से णलया गया ह ैणक णकसी आयत का क्षेरििल अणधकतम होता ह ैयणद वह एक वगथि ह ै।  
खोज-बीन करके कोई भी दखे सकता ह ैणक वासतव में, जैसे-जैसे कोई आयत, एक वगथि के करीब आता जाता ह,ै उसका क्षेरििल 
बढता जाता ह ै। अब एक आयत एक वगथि के करीब तभी पहुचँता ह ैजब रिमागत भजुाओ ंके णकसी भी जोडे की लमबाई अणधक- 
से-अणधक बराबर हो जाती ह ै। या दकूसरे िबदों में, जब दो रिमागत भजुाओ ंकी लमबाई के बीच अनतर कम-से-कम होता जाता ह ै।

लेणकन इष्टतम बनाने के इस काम को करने के णलए एक और ितथि ह ैणजसे पकूरा णकया जाना चाणहए । ितथि ह ैणक भजुाओ ंकी 
लमबाईयाँ बदलने के सा् आयत का पररमाप नहीं बदलना चाणहए ।

इसका हमारी समसया से कया समबनध ह?ै

दो आयतों पर णवचार करें ।
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सिाती सर्ार अज़ीम पे्रमजी णवश्वणवद्ालय के सककू ल ऑि कंटीनयकूइगं एजकेुिन एडं यकूणनवणसथिटी ररसोसथि सेंटर में सहायक 
प्राधयापक हैं । गणित उनके जीवन का दकूसरा ्पयार ह ै(पहला णचरिकला ह)ै । वे भारतीय सांणखयकी संस्ान से बी.सटैट-एम.
सटैट और वाणिगंटन णवश्वणवद्ालय णसऐटल से गणित में एमएस हैं । वे एक दिक से अणधक समय से बचचों और णिक्षकों 
के सा् गणित णवरय पर काम कर रही हैं । णविरे रूप से ओररगामी आधाररत णकसी भी चीज़ में उनकी गहरी रुणच ह ै। 
सवाती से swati.sircar@apu.edu.in पर समपकथि  णकया जा सकता ह ै।

अनुिाद : णहमांि ुबावनकर     पुनरीक्ि : सिुील जोिी     ्ॉपी एणिटर : प्रणतका गपु्ता

1. 2, 5, 8, 9 के णलए नयकूनतम गिुनिल कया होगा?

2. यणद आप 2-अकंीय × 2-अकंीय के णलए गिुनिल को इष्टतम करना चाहते हैं तो आप कैसे रिनीणत बनाएगँे?

3. आप 2-अकंीय × 3-अकंीय के गिुनिल को इष्टतम करने की रिनीणत कैसे बनाएगँे?

सोचने ्े णलए

आयत ् आयत ख

लमबाई-चौडाई 95 सेमी × 82 सेमी 92 सेमी × 85 सेमी 

पररमाप 2 (95 सेमी+82 सेमी) = 2 × 177 सेमी 2 (92 सेमी + 85 सेमी) = 2 × 177 सेमी

क्षेरििल 95 सेमी × 82 सेमी = 7790 सेमी2 92 सेमी × 85 सेमी = 7820 सेमी2

चकूणँक हमने पहले ही 2 और 5 को इकाई के रूप में त्ा 8 और 9 को दहाई के रूप में तय कर णलया ्ा, जोड के रिम-णवणनमय 
और साहचयथि गिुों के संयोजन का उपयोग करते हुए हमें एक ही योग प्राप्त होता ह,ै अ्ाथित 

                 95 + 82 = 90 + 5 + 80 + 2

                        = 90 + 2 + 80 + 5

                        = 92 + 85

यह योग और कुछ नहीं बणलक आयत A और B के पररमाप का आधा ह ै। इसणलए इस मामले में णनणचित पररमाप की ितथि पकूरी 
होती ह ै। अब क्षेरििल और कुछ नहीं बणलक इन संखयाओ ंका गिुनिल ह ै। इसणलए, जब संखयाए ँक़रीबी होती हैं तो क्षेरििल 
अणधकतम हो जाता ह ै।

इसणलए सामानय तौर पर कहें तो यणद दो संखयाओ ंका योग समान ह,ै तो उनका गिुनिल तब अणधकतम होता ह ैजब उनका 
अनतर सबसे कम होता ह ै।

नोट : कया ऊपर णदए प्रश्न 4 में संखयाओ ंकी दो जोणडयों के णलए योग समान रहता ह?ै

एक टॉणपक से आगे जाना आसान नहीं होता । लेणकन इस णखलाडी ने धयान णदया णक 2-अकंीय × 2-अकंीय गिुा के खले में 
(जब बडे अकंों को दहाई के स्ान पर रखा गया हो) संखयाओ ंका योग बराबर रहता ह ै। अत: वह इसे णनणचित पररमाप की ितथि 
से जोड पाया । उसने धयान णदया णक गिुनिल और कुछ नहीं बणलक आयत का क्षेरििल ह ै। और इस आधार पर उसने क्षेरििल 
के पररिाम को गिुनिल को अणधकतम करने में उपयोग कर णलया । णकसी अकंगणितीय सवाल को हल करने में यह क्षेरिणमणत 
का बेहतरीन उपयोग ह!ै!

खलेों के इस समकूह का मकूल णवचार णवद्ाण थ्ियों को बेईमानी (cheating) करने या एक-दकूसरे से नक़ल करने से रोकना ्ा । 
अलबत्ता, यह उससे कहीं अणधक साणबत हुआ ।


