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भाजयता णनयम सककू ली गणित में, णविरे रूप से उचच प्रा्णमक 
कक्षाओ ंमें, अधययन के महत्वपकूिथि णवरयों में से एक ह ै। इनकी 
मदद से हम तरुनत पहचान सकते हैं णक कया एक संखया दकूसरे 

से णवभाजय ह ै। हम णकसी संखया की 2, 3, 4, 5, 6, 8, 9, 10 आणद से 
णवभाजयता जाँचने की णवणभनन णवणधयाँ जानते हैं । यह भी सपष्ट ह ै णक कुछ 
संखयाओ ंकी णकसी संखया से णवभाजयता की जाँच करना काफ़ी आसान ह,ै 
जबणक कुछ संखयाओ ंके णलए यह ् ोडा जणटल ह ै। 7 से णवभाजयता चनुौतीपकूिथि 
होती ह ै। णनयम को सरल बनाने के कई प्रयास णकए गए हैं । णचका ओणिली का 
7 से णवभाजयता णनयम (णचका का णनयम) हाल ही में खोजा गया एक णनयम 
ह ै। यहाँ, हम मौजकूदा तरीक़ों का उपयोग करके 7 के णलए तीन अलग-अलग 
णवभाजयता णवणधयों पर चचाथि करेंगे, जो इस अवधारिा में नए आयाम जोडती 
हैं ।

की-वर्ड : गिुनखणड, कवराज्ता, जाँर, कन्म, औकरत्

णिणध-1 : इ्ाई ्े अं् ्ो दुगना ्रना
दी गई संखया  
लीणजए

इकाई अकं 
को हटा दें 
और छँटी 
(बची) हुई  
संखया णलखें

हटाए गए 
इकाई अकं 
को दगुना 
करें

छँटी हुई संखया में 
से दगुना णकया गया 
अकं घटाएँ

यणद घटाने पर िरे 0 ह ैया 7 का गिुज 
ह,ै तो मकूल संखया 7 से णवभाजय ह ै। (यणद 
आवशयक हो तो इस प्रणरिया को दोहराए)ँ

532 53 2 × 2 = 4 53 − 4 = 49 49, 7 से णवभाजय ह ैइसणलए 532 भी 7 
से णवभाजय है

427 42 2 × 7 = 14 42 − 14 = 28 28, 7 से णवभाजय ह ैइसणलए 427 भी 7 
से णवभाजय है

29792
2975
287

2979
297
28

2 × 2 = 4
2 × 5 = 10
2 × 7 = 14

2979 − 4 = 2975
297 − 10 = 287
28 − 14 = 14

िरे संखया 2975 के णलए प्रणरिया को 
दोहराए ँ

287 के णलए प्रणरिया को दोहराए ँ

14, 7 से णवभाजय ह ैइसणलए 29792 भी 
7 से णवभाजय है

अब 2308012 
को हल करें 

7 सरे विरयाज्यतया करे  ननयम
जितेन्द्र वमपामा णव
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उपरोक्त उदाहरिों से समझ में आता है ण् यह णिणध तीन-अं्ीय सखंया ्े णलए लमबे णिराजन ्े णबना 7 से 
णिराजयता ्ी जाँच ्रने ्े णलए उपयोगी है, लेण्न 4 या ज़यादा अं्ों िाली सखंयाओ ं्े णलए ्ाफ़ी लमबी है ।

णनयम ्ा आधार   

माना ण् N = 1000 a3 + 100  a2 + 10 a1 + a0 

(जहाँ a0, a1, a2, a3 4 अकंों की संखया N के अकं हैं) 

णनयम ्े अनुसार, हम N ्े इ्ाई अं् ्े णबना, यानी छँटी हुई सखंया (जैसे NT) णलखते हैं, और णफर छँटी हुई 
सखंया (NT) में से इ्ाई अं् ्ा दुगना घटा्र ए् नई सखंया (M) प्राप्त ्रते हैं । 

NT = 100 a3 + 10 a2 + a1 (संखया के छँटने के बाद स्ानीय मानों में पररवतथिन पर धयान दें ।) 

M = NT – 2a0 = 100 a3 + 10 a2 + a1 – 2a0

हमारा कन्म िहता ह ैकि ्क्द M, 7 का गिुज ह,ै तो N भी 7 का गिुज ह ै। 

मान लें णक M, 7 का गिुज ह,ै यानी णकसी पकूिथि संखया k के णलए M = 7k । 

इसणलए, M = 7k = 100 a3 + 10 a2 + a1 – 2a0 

या 100 a3 + 10 a2 + a1 = 7k + 2a0 

N में इस मान को रखने पर, 

N = 1000 a3 + 100 a2 + 10 a1 + a0

N = (1000 a3 + 100 a2 + 10 a1) + a0 = 10 (100 a3 + 10 a2 + a1) + a0

   = 10 (7k + 2a0) + a0 = 70k + 21a0 = 7 (10k + 3a0)

इसणलए, यणद M, 7 का गिुज ह,ै तो N भी 7 का गिुज ह ै। इसे आसानी से णकतने भी अकंों वाली संखया के णलए सामानयीकृत 
णकया जा सकता ह ै।

णिणध-2 : इ्ाई अं् ्ो 5 से गुिा ्रना
दी गई संखया  
लीणजए

इकाई अकं 
हटा दें और 
छँटी (बची) हुई  
संखया णलखें

हटाए गए 
इकाई अकं को 
5 से गिुा करें

पररिाम को छँटी हुई 
संखया में जोडें

यणद योग या तो 0 ह ैया 7 का गिुज ह,ै तो 
मकूल संखया 7 से णवभाजय ह ै(यणद आवशयक 
हो तो इस प्रणरिया को दोहराए)ँ

378 37 8 × 5 = 40 37 + 40 = 77 77, 7 से णवभाजय ह ैइसणलए 378 भी 7 से 
णवभाजय है

2464 246 5 × 4 = 20 246 + 20 = 266 266 के णलए प्रणरिया को दोहराएँ
266 26 5 × 6 = 30 26 + 30 = 56 56, 7 का गिुज ह,ै इसणलए 266 और 

2464 दोनों संखयाए ँ7 से णवभाजय हैं
29792

2989

343

2979

298

34

2 × 5 = 10

9 × 5 = 45

3 × 5 = 15

2979 + 10 = 
2989

298 + 45 = 343

34 + 15 = 49

2989 के णलए प्रणरिया को दोहराए ँ

343 के णलए प्रणरिया को दोहराए ँ

49, 7 का गिुज ह ैइसणलए 343, 2989 
और 29792, तीनों संखयाए ँ7 से णवभाजय हैं

अब 2308012 
को हल करें 
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इस णिणध ्े णलए, ्ोई री णनमनानुसार औणचतय प्रदान ्र स्ता है, जो बहुत हद त् णपछले िाले ्े समान ही है ।

माना णक N = 1000 a3 + 100 a2 + 10 a1 + a0 

(जहाँ a0, a1, a2, a3, 4 अकंों की संखया, N के अकं हैं) 

णनयम ्े अनुसार हम N ्े इ्ाई अं् ्े णबना, यानी छँटी हुई सखंया (जैसे NT) णलखते हैं, और णफर NT में इ्ाई 
अं् ्ा पाँच गुना जोड्र ए् नई सखंया (मान लें M) प्राप्त ्रते हैं । 

NT = 100 a3 + 10 a2 + a1 (संखया छाँटने के बाद स्ानीय मानों में पररवतथिन पर धयान दें ।) 

M = NT + 5a0 = 100 a3 + 10 a2 + a1 + 5a0

हमारा कन्म िहता ह ैकि ्क्द M, 7 का गिुज ह,ै तो N भी 7 का गिुज ह ै। 

मान लें णक M, 7 का गिुज ह,ै यानी णकसी पकूिथि संखया k के णलए M = 7k ।

इसणलए, M = 7k = 100 a3 + 10 a2 + a1 + 5a0 

या 100 a3 + 10 a2 + a1 = 7k – 5a0

N में इस मान को रखने पर, 

N = 1000 a3 + 100 a2 + 10a1 + a0

N = (1000 a3 + 100 a2 + 10a1) + a0 = 10 (100 a3 + 10 a2 + a1) + a0

   = 10 (7k – 5a0) + a0 = 70k – 49a0 = 7 (10k – 7a0)

इसणलए, यणद M, 7 का गिुज ह,ै तो N भी 7 का गिुज ह ै। इसे आसानी से णकतने भी अकंों  वाली संखया के णलए सामानयीकृत 
णकया जा सकता ह ै।
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यह 7 से णवभाजयता की जाँच करने का एक और तरीक़ा ह ै। आइए इसे चरि-दर-चरि समझते हैं । 

1. संखया के इकाई स्ान से आरमभ करते हुए तीन अकंों के समकूह बनाए ँ। िरे अकं अणनतम समकूह में िाणमल होंगे । 
रिमिः पहला समकूह णवरम, दकूसरा समकूह सम, तीसरा णवरम वग़ैरह होंगे ।

2. प्रतयेक समकूह में सबसे दाए ँअकं को 1 से, अगले वाले को 3 से और सबसे बाए ँवाले अकं को 2 से गिुा करें ।

3. प्रतयेक समकूह में प्राप्त सभी गिुनिल को जोडें । 

4. णवरम और सम समकूहों का योग ज्ञात कीणजए । 

5. यणद इन दोनों योगों का अनतर, 7 से णवभाजय ह ैया 0 ह,ै तो मकूल संखया 7 से णवभाजय होगी ।

णनयम ्ा आधार 

मान लीणजए N = 100000 a5 + 10000 a4 + 1000 a3 + 100 a2 + 10 a1 + a0 

(जहाँ a0, a1, a2, a3, a4, a5, 6 अकंों की संखया, N के अकं हैं) 

S1 = a0 × 1 + a1,× 3 + a2 × 2          S2 = a3 × 1 + a4 × 3 + a5 × 2

M = S1 – S2

कोई भी संखया 
लीणजए 

इकाई अकं 
से आरमभ 
करते हुए 
तीन अकंों 
के समकूह 
बनाएँ

प्रतयेक समकूह में सबसे दाए ँवाले 
अकं को 1 से, अगले वाले को 
3 से और सबसे बाए ँवाले अकं 
को 2 से गिुा करें

सभी णवरम 
समकूहों को 
जोडें

सभी सम 
समकूहों को 
जोडें

(c-d) का अनतर 

a b c d e
N1 = 672 672 6 × 2 + 7 × 3 + 2 × 1 = 35 35 0 35
पररिाम |c–d|= 35, 7 से णवभाजय ह ै। अतः संखया N1 भी 7 से णवभाजय ह ै।
N2 = 4704 004 704 4 × 1 = 4

7 × 2 + 0 × 3 + 4 × 1 = 18

18 4 |18 – 4| = 14

पररिाम |c–d |= 14, 7 से णवभाजय ह ैइसणलए, संखया N2 भी 7 से णवभाजय ह ै।
N3 = 32921 032

921

3 × 3 + 2 × 1 = 11

9 × 2 + 2 × 3 + 1 × 1 = 25

25 11 |25 – 11| = 14

पररिाम |c–d|= 14, 7 से णवभाजय ह ैइसणलए, संखया N3 भी 7 से णवभाजय ह ै।
N4 = 197526 197

526

1 × 2 + 9 × 3 + 7 × 1 = 36

5 × 2 + 2 × 3 + 6 × 1 = 22

22 36 |22 – 6| = 14

पररिाम |c–d |= 14, 7 से णवभाजय ह ैइसणलए, संखया N4 भी 7 से णवभाजय ह ै।
N5 = 
164953525268

164

953

525

268

1 × 2 + 6 × 3 + 4 × 1 = 24

9 × 2 + 5 × 3 + 3 × 1 = 36

5 × 2 + 2 × 3 + 5 × 1 = 21

2 × 2 + 6 × 3 + 8 × 1 = 30

30+36 = 66 21+24 = 45 |66 – 45| = 21

पररिाम |c–d|= 21, 7 से णवभाजय ह ैइसणलए, संखया N5 भी 7 से णवभाजय ह ै।

णिणध-3 : अं्ों ्ा समकूह बनाना (णनयम 1-3-2) 
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हमारा णनयम कहता ह ैणक यणद M, 7 का गिुज ह,ै तो N भी 7 का गिुज ह ै। 

मान लें णक M, 7 का गिुज ह,ै यानी णकसी पकूिथि संखया k के णलए M = 7k । 

7k = (a0 × 1 + a1× 3 + a2 × 2) – (a3 × 1 + a4 × 3 + a5 × 2) = (-2a5 – 3a4 –a3 +  2a2 + 3a1 + a0)

N = (100002a5 – 2a5) + (10003a4 – 3a4) + (1001a3 – a3) + (98a2 + 2a2) + (7a1 + 3a1) + a0

N = 7(14286a5 + 1428a4 + 143a3 + 14a2 + a1) + (–2a5 – 3a4 – a3 + 2a2 + 3a1 + a0)

N = 7(14286a5 + 1428a4 + 143a3 + 14a2 +a1) + 7k

इसणलए, यणद M 7 िा गिुज ह,ै तगो N भी 7 का गिुज ह ै। इसे आसानी से णकतने भी अकंों वाली संखया के णलए सामानयीकृत 
णकया जा सकता ह ै।

नोट : णनयम 1-3-2 का उपयोग 2 या अणधक अकंों वाली णकसी भी संखया के णलए णकया जा सकता ह ै। यह हमें णकसी भी संखया 
की 7 से णवभाजयता आसानी से और िीघ्रता से ज्ञात करने में मदद कर सकता ह ै।

तुलना
तरीक़ा आिशय् सणंरियाए ँ णटपपिी 

इकाई अकं को दोगनुा करना ×, – 2 या 3 अकंीय संखयाओ ंके णलए उपयोगी ।

इकाई अकं को 5 से गिुा करना ×, + 2 या 3 अकंीय संखयाओ ंके णलए उपयोगी ।

णनयम 132 ×, +, –, समकूहीकरि तीन अकं से अणधक अकं वाली संखयाओ ंके णलए 
उपयोगी ।

इस तरह की खोजबीन से णिक्षकों को ऐसे पािों की योजना बनाने में मदद णमलती ह,ै कजससे कवद्ाकर्भ्ों में समस्ा समािान, 
ताकि्भ ि सगोर और गिनातमि (अकरिलनातमि) सगोर िी क्मता कविकसत हगोती ह ै। कवद्ारमी गकित और गिनातमि सगोर िी 
अमतू्भताओ ंऔर अन् मखु् तिनीिों, जैसे घटनाओ ंिी गकिती् मॉडकलंग और समस्ाओ ंिगो हल िरने िे कलए िलन िे 
कविास िे सार िाम िरने में सहज हगो जाते हैं । (एनसीएफ़-एसई 2023) ।

यणद णवभाजयता णनयमों का णिक्षि संखया कौिल का अभयास करने पर ही रुक जाता ह,ै तो हम ऐसे समधृि णवरय की क्षमता 
को, गमभीर रूप से सीणमत कर रह ेहैं । यह पकूछना णक णनयम कयों काम करता ह,ै इसका सामानयीकरि करने का प्रयास करना, 
णवणभनन णनयमों की तलुना करना और णिर अपने सवयं के णनयम बनाने का प्रयास करना, णवद्ाण थ्ियों में न केवल गणितीय क्षमता 
णवकणसत करेगा बणलक णवरय का आननद और सौनदयथि की समझ भी प्रदान करेगा । 

Reference
1. http://publications.azimpremjifoundation.org/2306/1/3_Chika%27s_test_for_divisibility_by_7.pdf

2. https://ncert.nic.in/pdf/NCFSE-2023-August_2023.pdf

णजतेनद् िमाया णज़ला धार, मधय प्रदिे में अज़ीम पे्रमजी फ़ाउंडेिन में स्ोत वयणक्त हैं । उनहोंने इगनकू नई णदलली से णवत्त में 
एमबीए णकया ह ै। णजतेनद्र ने मधय प्रदिे के पणबलक सककू लों में गणित णिक्षक और णपं्रणसपल के रूप में काम णकया । वतथिमान 
में वे वैचाररक समझ के सा्-सा् गणित पढाने में उपयोग की जाने वाली िकै्षणिक प्रणरियाओ ंपर धयान केणनद्रत कर रह े
हैं । वे 5 वरभों से अणधक समय से णिक्षकों और बचचों के सा् गणित पर काम कर रह ेहैं । वे गणित से जडुी भ्राणनतयों को 
दकूर करने और गणित को आसानी से सीखने और समझने के णलए णिक्षि संसाधनों की खोज और णडज़ाइन करने में संलगन 
हैं । उनसे Jitendra.verma@azimpremjifoundation.org पर समपकथि  णकया जा सकता ह ै।

अनुिाद : यिोधरा कनेररया       पुनरीक्ि : सिुील जोिी     ्ॉपी एणिटर : अनजु उपाधयाय

http://publications.azimpremjifoundation.org/2306/1/3_Chika%27s_test_for_divisibility_by_7.pdf
https://ncert.nic.in/pdf/NCFSE-2023-August_2023.pdf
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एट राईट एगंल्स निमबर 2023 अं् में प्र्ाणशत चुनौती

हमने एक सवाणदष्ट चॉकलेट केक को 12 टुकडों में बाँटा और प्रतयेक टुकडे को 
आधी ्पलेट में परोसा! 

आपकी चनुौती ह ैणक इस णस्णत से आप गणित के णकतने प्रश्न बना सकते हैं? 

अपने प्रश्न AtRiA.editor@apu.edu.in पर भजेें ।

दो पािकों की प्रणतणरियाए ँहम यहाँ प्रकाणित कर रह ेहैं ।

गणित बहुत आसषान कषाम है!

पाठ् ्ी प्रणतणरिया 

रोणहिी खापडधे 

rohin.haparde@mgsnagpur.org 

सककू ल ऑि सकॉलसथि, अकोला । 

समबधिता संखया 1130166

1.  दो-णतहाई केक परोसने के णलए णकतनी 
्पलेटों की आवशयकता होगी? 

2.  यणद 12 टुकडों में से केवल 8 को ही 
परोसा जाना ह,ै तो इतने केक को परोसने 
के णलए आवशयक ्पलेटों की संखया और 
पकूरे केक को परोसने के णलए आवशयक 
्पलेटों की संखया का अनपुात कया ह?ै

पाठ् ्ी प्रणतणरिया 

आणसतक यादव 

astikyadav@mgsnagpur.org 

सककू ल ऑि सकॉलसथि हुडकेश्वर, नागपरु

1. यणद काटने से पहले मकूल गोलाकार केक की णरिजया ‘r’ ह ैऔर 
केक को 12 बराबर टुकडों में काटा जाता ह ैऔर प्रतयेक को ‘p’ 
णरिजया वाली आधी ्पलेट पर परोसा जाता ह ै। केक के एक टुकडे 
के क्षेरििल और एक आधी ्पलेट के क्षेरििल के अनपुात की 
गिना ‘r’ और ‘p’ के रूप में करें ।  

2. यणद णकसी ने एक णतहाई केक खा णलया, तो केक का णकतना 
भाग िरे रह गया? 

3. यणद आप पकूरे केक को 100% मानें तो प्रतयेक ्पलेट पर केक का 
णकतना प्रणतित ह?ै

4. यणद कोई केक के 3 टुकडे खाता ह,ै तो उसने पकूरे केक का णकतना 
भाग खाया ह?ै 

5. यणद हम केक को 4 लोगों में बराबर-बराबर बाँटना चाहें तो 
प्रतयेक वयणक्त को णकतने टुकडे णमलेंगे?

बत्दी गदुल! के ललए सवपालों के हमपार ेसदुझपाव 

1. मान लो णक घर 3 × 3 का एक वगथि ह ैणजसमें 9 कमरे हैं । यणद िरुुआत में सभी कमरों की सभी बणत्तयाँ ‘चालकू’ हों तो 
कया आप सारी बणत्तयों को बनद कर सकते हैं? ऐसा करने के णलए आपको कम-से-कम णकतने प्रयास करने होंगे?

2. कया आप n × n के एक वगथि के णलए इसका सामानयीकरि कर सकते हैं?

3. अगर घर की आकृणत  m × n के एक आयत जैसी हो, तो इस णस्णत के णलए कया आप इस सवाल को णवसतार द े
सकते हैं? 

4. कया आप 2 × 2 × 2 के एक घन के णलए इस सवाल को णवसतार द ेसकते हैं?

आप और णकस तरह के णवसतार व सामानयीकरिों के बारे में सोच सकते हैं? इन सवालों को आप कैसे हल करेंगे?

आप अपने जवाब और/या आपके द्ारा बनाई गई कोई भी पहलेी AtRightAngles.editor@apu.edu.in पर भजे 
सकते हैं । 

mailto:rohin.haparde@mgsnagpur.org
mailto:astikyadav@mgsnagpur.org

