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समाधान :

न लीणजए णक A वह णबनद ुह ैजहाँ भाला णगरता ह,ै α वह वतृ्तीय 
चाप ह ैजो A के सबसे नज़दीक ह,ै और O α का केनद्र ह ै। सही 
माप सणुनणचित करने के णलए टेप को A और O को जोडने वाली 

रेखा की सीध में होना चाणहए । माना णक C वह णबनद ुह ैजहाँ रेखा AO और 
वतृ्तीय चाप α एक-दकूसरे को काटती हैं । अगर णिणक्षका (जो णक रेिरी की 
भकूणमका णनभा रहीं हैं), α पर सही स्ान पर C णबनद ुनहीं ढकूँढ पाती हैं तो मापने 
में गलती हो सकती ह ैऔर उपणवजेता द्ारा उिाया गया सवाल सही णसधि हो 

मोहन आर.
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जाएगा । रेिरी एकदम सही जगह पर णबनद ुC कैसे पता कर सकती हैं?

णचत्र-1

टकूटरे हुए टरेप सरे 
रयालया फें क को मयापनया
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यणद हम α पर कोई अनय णबनद ुB चनुते हैं, तो णरिभजु असणमका (triangle inequality) के अनसुार हमारे पास OB + BA 
> OC + CA = OA होगा ।
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इसणलए, यणद B चाप α पर C से अलग कोई णबनद ुह ैतो हम A को केनद्र और AB को णरिजया रखकर एक और वतृ्तीय चाप β 
खींच सकते हैं । अब β, α को मकूल णबनद ुB पर और एक अनय णबनद ुD पर काटता ह ै। (कया ऐसा तब भी होगा जब B और C 
दोनों णबनद ुिीक एक ही जगह होंगे?)
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नीच ेणदए गए णवसताररत (चरम णस्णत के) णचरि पर नज़र डालते हैं । मान लीणजए णक B और D को जोडने वाली रेखा O और 
A को जोडने वाली रेखा को णबनद ुM पर काटती ह ै। इस णस्णत में [SSS (भजुा-भजुा-भजुा सवाांगसमता से)] णरिभजु BOA 
और DOA सवाांगसम हैं । इसका मतलब ह ैणक ∠BOA = ∠DOA ह,ै और इसणलए णरिभजु BOM और DOM सवाांगसम हैं 
[SAS (भजुा-कोि-भजुा सवाांगसमता से)] । इसका तातपयथि ह ैणक ∠OMB = ∠OMD हैं और समकोि हैं । इस प्रकार, रेखाए ँ
BD और OA एक-दकूसरे के लमबवत हैं ।
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णचत्र-2 

णचत्र-3

णचत्र-4 
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मोहन आर. अज़ीम पे्रमजी णवश्वणवद्ालय में गणित पढाते हैं । मकूलत: वे एक बीजगणितज्ञ हैं । वे गणित णिक्षा और गणित 
संवाद में रुणच रखते हैं । वे कनाथिटक के गणितीय ओलणमपयाड के क्षेरिीय समनवयक हैं । उनस ेmohan.r@apu.edu.in 
पर समपकथि  णकया जा सकता ह ै।

अनुिाद : िौयाथि बरताररया          पुनरीक्ि : प्रणतका गपु्ता        ्ॉपी एणिटर : अिसाना पिान
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इसणलए, यणद रेिरी वतृ्तीय चाप α पर कोई भी णबनद ुB चनुती हैं, तो वह माधयणमक कक्षा में पढाई जाने वाली बणुनयादी 
जयाणमतीय का उपयोग करके BD का लमब समणद्भाजक (या ∠BAD का कोि समणद्भाजक) खींच सकती हैं । इस तरह, चाप 
α को यह समणद्भाजक णजस जगह काटेगा वह णबनद ुC होगा ।

समपाद् टीप : जब हम जयाणमणत को वासतणवक दणुनया के अनभुवों से जोडते हैं तो यह अणधक रोचक बन जाती ह ै। यहाँ चचाथि 
णकए गए णसधिानत गोला िें क, हमैर थ्ो और णडसकस थ्ो जैसे खलेों में दकूरी को मापने में, णविरेकर ताणकथि कता, रिणुट णवशे्रि और 
प्रमाणिकता णसधि करने में मदद करते हैं ।

इसके अणतररक्त, यह चचाथि वतृ्त की सपिथि-रेखा की अवधारिा की ओर भी ले जाती ह ै। यणद रेिरी णबनद ुB के बजाय णबनद ुC को 
चनुती हैं, तो सपष्ट ह ैणक नया वतृ्तीय चाप β वतृ्तीय चाप α को णकसी अनय णबनद ुपर नहीं काटेगा । इसणलए, णबनद ुC से गज़ुरने 
वाली, AO की लमबवत रेखा C के सपिथिणबनद ुको दिाथिती ह ै। यह अवधारिा णनमनणलणखत प्रमये को भी छकू ती (या रेखांणकत 
करती) ह,ै णजसे आमतौर पर णवद्ाण थ्ियों को बाद में पढाया जाता ह ै:

प्रमये : वतृ्त के णकसी णबनद ुपर सपिथि रेखा सपिथि णबनद ुसे गज़ुरने वाली णरिजया पर लमब होती ह ै।

आरार
एट राइट एगंलस सयुि णतवारी के प्रणत आभारी ह ै। वे अज़ीम पे्रमजी सककू ल, धमतरी में गणित णिक्षक हैं । भाला िें क में दकूरी को मापने पर 
णलखी उनकी णट्पपिी ने इस लेख के णवचार को जनम णदया ।

णचत्र-5 


