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Translation of DADS Rule! : Swati Sircar & Sneha Titus From_Azim Premji 
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DADS नियम! 
स् वात़ी सरकार और स् िेहा टायटस  

हम एक 10 × 10 के ग्रिड में क्रमानुसार लिखी ग्रिनती से शुरुआत करते हैं और 11 के िुणज 
को रंि करते हैं। जैसा कक आप देख सकते हैं, वे एक ववकणण (diagonally) में होते हैं और 100 

तक की संख् या में अंक दोहराए जाते हैं। 

 

जब हम 11 के उन िुणजों को देखते हैं, जो 100 से अग्रिक हैं, तो अंकों को दोहराए जाने वािा 
पैटनण बदि जाता है। कोई और सामान्य पैटनण खोजने के लिए, इसी 10 × 10 ग्रिड में रंिीन 
ववकणण के समानान् तर ककसी भी अन्य ववकणण को देखें। उदाहरण के लिए, यदद हम 3 से शुरू 
होने वािे ववकणण को िें, तो हमें 3, 14, 25, 36, 47, 58, 69, 80 संख्याएँ लमिेंिी। थोडा ध् यान स े
देखने पर हम पि भर में ही यह जान जाते हैं कक हर संख् या में इकाई के अंक और दहाई के 
अंक के अन् तर में एक पैटनण है, लसर्फण  इस ववकणण की अन्न्तम संख् या के अन् तर (जो कक −8 है) 
को छोडकर, अन् य सभी संख् याओं के इकाई और दहाई में 3  का एक ननयत अन् तर है। इसी 
तरह यदद हम 2 से शुरू होने वािे ववकणण को देखते हैं, तो हमें अन् तर क्रमशः 2 और −9 लमिता 
है।   

की-वर्ि : िुणनखण् ड , िुणज , पहाडे, पैटनण , ववभेददत लशक्षण, अन्वेषण  
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हम यह देख सकते हैं कक ककसी भी ववकणण के लिए अंकों के अन् तर के रूप में हमें जो पूणाांक 
प्राप् त होते हैं वे एक-दसूरे से 11 के अन् तर पर होत ेहैं। अब 11 के िुणजों वािे ववकणण की हरेक 
संख् या में इकाई और दहाई के अंकों के अन् तर पर ध्यान दें; हम पाते हैं कक 100 से कम वािे 
11 के सभी िुणजों के लिए यह अन् तर शून्य है। 

अब हम 3-अंकीय संख्याओं पर एक नज़र डािते हैं। न्जसमें हमें 11 के िणुज 110, 121, 132, 

143 . . . . लमिते हैं। ददिचस्प बात यह है कक 209  तक पहँुचने तक,  इकाई के अंक और सैकडे 
के अंक के योि में से दहाई के अंक को घटाने पर पररणाम 0 आता है। 209 पर यह अन् तर 
11 हो जाता है। ऐसा ििता है कक अब केवि 11 के िुणजों पर ध्यान केन्न्ित करने का समय 
है। ऐसा करने के लिए, हम 11 के िुणजों की इन पंन्ततयों को बनान ेके लिए ककसी भी स्प्रेडशीट 
(हमने एतसेि का उपयोि ककया है) के उपयोि की सिाह देते हैं। यदद आवश्यक हो, तो लशक्षक 
कक्षा में इनका वप्रटंआउट िा सकते हैं। न्जसमें ववद्याथी पैटनण को देख सकते हैं और उन 
संख्याओं में रंि भर सकते हैं न्जनमें (U + H) - T = 11 है। 

चर्त्र-2 को देखें। यहाँ हमें 209, 308, 407 . . . 902 का एक ददिचस्प त्रिभुज लमिता है जो एकान् तर 
(alternate) अंकों के योि का अन् तर 11 देता है, जबकक 11 का हर दसूरा िुणज एकान् तर अंकों 
के योि के अन् तर के रूप में शून्य देता है। 

11 के 4-अंकीय िुणजों के बारे में आप तया सोचते हैं? चर्त्र-3 देखें। हम देखते हैं कक (U + H) - 

(T + Th) = 0 या 11 या -11 है। इस त्रबन् द ुपर, हमन ेइस अन् तर को DADS (Difference of Alternate 
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Digit Sums यानी एकान् तर अंकों के योि का अन् तर) नाम देने का ननणणय लिया। यह देखना 
ददिचस्प है कक कैसे DADS 11 वािे त्रिभुज बडे त्रिभुजों के रूप में शुरू होते हैं िेककन किर 
लसमटकर केवि एक संख्या 7909 तक रह जाते हैं। इसी तरह, DADS -11 वािी संख्याएँ शुरू में 
समान ववन् यास के त्रिभुज के रूप में ददखाई देती हैं, िेककन किर उनका ववन् यास बदिता है 
और ििता है कक वे ग्रिड के अन्न्तम छोर तक िैिती हैं। 

तया होिा यदद हम ककसी बेहतर पैटनण की खोज में कॉिम की संख्या बदि दें? हमने 9 कॉिम 
का उपयोि करने की कोलशश की, यानी पहिी पंन्तत 11 . . . 99, दसूरी पंन्तत 110 . . . 198 आदद। 
तुरन् त ही, हमें त्रिभुज का एक स्पष्ट पैटनण ददखने ििा। चर्त्र-4 देखें। DADS 11 वािे त्रिभुज 
लसकुडते हैं और DADS -11 वािों के लिए जिह बनाते हैं, जो तब तक बढ़ते हैं जब तक कक व े
ििभि पूरी पंन्ततयों को कवर न कर िें। 

इस त्रबन् द ुपर, हम वणणनात्मक तरीके से हटकर 'िो फ्िोर हाई सीलििं' (Low Floor High Ceiling) 

पैटनण पर आिाररत कुछ प्रश्न पूछना चाहेंिे। 
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-----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------

लो फ्लोर हाई स़ीर्लगं का एक संक्षिप्त पररर्य : एक िनतववग्रि को चुना जाता है जो सरि व उम्र के 
दहसाब से टास्क देने से शुरू होती है। ऐसा टास्क न्जसे करने का प्रयास, कक्षा के सभी ववद्याग्रथणयों 
द्वारा ककया जा सकता हो। इन टास्कों की जदटिता बढ़ती जाती है ताकक प्रत्येक ववद्याथी को अपनी 
अग्रिकतम क्षमता पर काम करने का प्रयास करने के लिए प्रेररत ककया जा सके। इसमें सभी के लिए 
पयाणप्त काम होता है; िेककन जैसे-जैसे िनतववग्रियों का स्तर जदटि होता जाता है, कम ववद्याथी ही 
इन टास्कों को पूरा करने में सक्षम हो पाते हैं। हािाँकक, यहाँ महत्त्वपूणण यह है कक सभी ववद्याथी व्यस्त 
रहते हैं और वे सभी पूरे टास्क के कम-से-कम एक दहस्से को पूरा करने में सक्षम होते हैं। 

----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 
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अब तक के हमारे ननष्कषों का सार इस प्रकार है : 
1. 11 के सभी 2-अंकीय िुणजों में दहाई और इकाई के स्थान पर अंक दोहराए जाते हैं। 

2. 11 के 3-अंकीय िुणजों के लिए, इकाई के अकं और सैकडे के अंक के योि में से दहाई 
के अंक को घटाने पर पररणाम या तो 0 आता है या +11 प्राप् त होता है। 

3. DADS (Difference of Alternate Digit Sums - एकान् तर अकंों के योि का अन् तर) को 
एकान् तर स्थानों पर न्स्थत अंकों के योि के अन् तर के रूप में पररभावषत ककया िया 
है। 

4. 11 के 4-अंकीय िुणजों के लिए, DADS 0, +11 या −11 था। 

5. वे संख्याएँ न्जन्होंने एक ववलशष्ट DADS मान ददया, वे एक त्रिभुज के रूप में ददखाई दीं, 
जो 9 कॉिम वािे ग्रिड में स्पष्ट रूप से ददखाई दे रही थीं। 
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खोज-ब़ीि के र्लए प्रश्ि : 

1. तया ऐसी संख्याएँ हैं न्जनका DADS 22 के बराबर है? 

2. वह सबसे छोटी संख्या कौन-सी है न्जसका DADS 22 के बराबर है? 

3. तया ऐसी संख्याएँ हैं न्जनका DADS −22 के बराबर है? वह सबसे छोटी संख्या कौन-सी 
है न्जसका DADS −22 के बराबर है? 

4. वह सबसे छोटी संख्या कौन-सी होिी न्जसका DADS 11n के बराबर हो? इस संख्या में 
ककतने अंक होंिे? 

5. n के ककसी ददए िए मान के लिए, 11n के बराबर DADS वािी सबस ेछोटी संख्या के 
अंकों की संख्या के लिए एक सामान्य सूि खोजें। 

6. तया 11 के सभी िुणजों के लिए, DADS  हमेशा 11 का एक िुणज होिा? 

 

र्ििकों के र्लए िोट्स :  

1. ववद्याथी DADS 22 वािी संख्या प्राप्त करने के लिए 

1010101010101010101010101010101010101010101 के रूप में संख्याएँ बना सकत े
हैं। यहाँ से, वे जल्द ही संख्या को छोटा करके  2020202020202020202020 करना शुरू 
कर देंिे और यह देखेंिे कक तया वे इससे भी छोटी संख्याएँ प्राप्त कर सकते हैं। 

2. यह ववद्याग्रथणयों के लिए इस खोज-बीन में व्यवन्स्थत रूप से आिे बढ़ने का एक अच्छा 
अवसर है। चरण-1 के तकण  का पािन करते हुए, व ेबहुत छोटी संख्या 909 प्राप्त करते हैं 
न्जसका DADS 18 है (यह 11 का िुणज नहीं है)। 22 का DADS प्राप्त करने के लिए, 

संख्या 40909 होनी चादहए। 

3. यह एक बहुत ही ददिचस्प बदिाव है — ऊपर ददए िए चरणों के तकण  का पािन करते 
हुए, हम देखते हैं कक 409090 एक ऐसी संख्या है न्जसका DADS -22 है। तया यह सबस े
छोटी संख्या है? स्पष्ट रूप से, यदद इकाई के स्थान के साथ एकान् तर स्थानों पर गैर-
शून्य (non-zero) अंक हैं, तो अन्य स्थानों के अंकों को बडा होना होिा ताकक अंतर -22 

बना रहे। ववद्याथी यह देख सकते हैं कक ऋणात्मक DADS वािी सबसे छोटी संख्या में 
अंकों की संख्या सम (even) होिी और िनात्मक DADS वािी सबसे छोटी संख्या में 
अंकों की संख्या ववषम (odd) होिी। ककसी ववशेष DADS मान वािी सबसे छोटी संख्या 
को दजण करने वािी तालिका उन्हें यह अविोकन करने में मदद करेिी। 

4. आिे बढ़ते हुए, हम पूछ सकते हैं कक ककसी भी प्राकृत संख्या के लिए 11n DADS वािी 
सबसे छोटी संख्या के अंकों की संख्या तया होिी। तकण  त्रबल्कुि पहिे जैसा ही है। 
उदाहरण के लिए, DADS 55 वािी सबसे छोटी संख्या में इकाई अंक से शुरू होने वािे 
प्रत्येक एकान् तर स्थान पर छह 9 होन ेचादहए और किर सबसे आिे वािे अंक में 1 होना 
चादहए (55 ÷9 = 6, शेषिि 1)। इसलिए, यह 13 अंकों की संख्या 1090909090909 होिी।  
अतः 11n के DADS वािी सबसे छोटी संख्या का सामान्य सूि इस प्रकार होिा : यदद q 
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और r ऐसी प्राकृत संख्याए ँहैं कक 11n ÷9 = q और शषेिि r है (यानी r < 9), तो वह संख्या 
होिी : 

r × 102q + 9 × (102(q−1) + 102(q−2) + . . . + 1). 

यह 2q + 1 अंकों वािी एक संख्या होिी। हम इसे DADS ननयम (DADS Rule) कहते हैं! 

5. र्सद्ध करें कक यदद N, 11 का गुणज है, तो DADS भ़ी 11 का गुणज होगा, और इसके 
ववपरीत भ़ी सही होगा : 

मान िें (2n + 1) अंकों वािी कोई संख्या N है : a0 + 10a1 + 100a2 +. . . .+ 102n× a2n 

इसके एकान् तर अंकों का योि a0 + a2 +. . .+ a2n और a1 + a3 +. . .+ a2n-1 है। 

इसलिए N के लिए DADS है : (a0 + a2 +. . .+ a2n) - (a1 + a3 +. . .+ a2-1) 

आइए N - DADS पर ववचार करें जो कक है : 
a0 + 10a1 + 100a2 +. . . .+ 102n× a2n − [(a0 + a2 +. . .+ a2n) − (a1 + a3 +. . .+ a2n−1)] 

= a0 + 10a1 + 100a2 +. . . .+ 102n× a2n − (a0 + a2 +. . .+ a2n) + (a1 + a3 +. . .+ a2n−1) 

= 11a1 + 99a2 + 1001a3 + 9999a4 +. . .+ (102n−1 + 1)a2n−1 + (102n − 1)a2n 

= ∑ [𝑛
𝑘=1  (102k−1 + 1)a2k−1 + (102k − 1)a2k] 

अब 102k−1 + 1 = (10 + 1)(102k−2 − 102k−3 +. . . .+ 1) = 11b जहाँ b कोई प्राकृत संख् या है, यानी 
102k−1 + 1 ववभाज् य है 11 से।  क्रलमक अपघटन (decomposition) के इस चरण को ववद्याग्रथणयों 
के लिए समझना आसान हो सकता है यदद हम एक उदाहरण का उपयोि करें, जैसे कक...  
105 + 1 = 10 · 104 + 1 = 11 · 104 − 1 · 104 + 1 

= 11 · 104 − 10 · 103 + 1 = 11 · 104 − 11 · 103 + 1 · 103 + 1 

= 11 · 104 − 11 · 103 + 10 · 102 + 1 = 11 · 104 − 11 · 103 + 11 · 102 − 102 + 1 

= 11 · 104 − 11 · 103 + 11 · 102 − 10 · 10 + 1 

= 11 · 104 − 11 · 103 + 11 · 102 − 11 · 10 + 1 · 10 + 1 

= 11 · 104 − 11 · 103 + 11 · 102 − 11 · 10 + 11 − 1 + 1 = 11(104 − 103 + 102 − 10 + 1) 

जो 11 का िुणज है।  

इस चरण से, ववद्याग्रथणयों को सामान्यीकरण (generalise) करना आसान िि सकता है। वे यह 
भी जाँच कर सकते हैं कक तया 10n + 1 सभी nके लिए 11 का िुणज है या केवि ववषम n के 
लिए। 

इसी तरह 102k - 1 = (102) k - 1 = 100k - 1 = (100 - 1) (100k-1} +. . . + 1) = 99c ककसी प्राकृत संख्या c 

के लिए, 102k - 1 संख्या 99 से ववभाज्य है और इसलिए 11 से भी ववभाज्य है। 
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चँूकक N - DADS संख्या 11 से ववभाज्य है, इसलिए या तो N और DADS दोनों 11 से ववभाज्य होंिे 
या दोनों में से कोई भी नहीं होिा; अतः यदद DADS संख्या 11 का िुणज है, तो मूि संख्या N भी 
होिी, और यदद DADS नही ंहै, तो N भी नहीं होिी। 

निष्कर्ि : 'िो फ्िोर हाई सीलििं' िनतववग्रियों के लिए िणणतीय जाँच-पडताि एकदम सटीक 
होती हैं। यहा ँ हमने बताया है कक कैसे एक सािारण पैटनण को पहचाना जा सकता है, उसकी 
जाँच-पडताि की जा सकती है, उसके साथ खेिा जा सकता है और उसका सामान्यीकरण ककया 
जा सकता है। यदद आपके ववद्याग्रथणयों ने 'DADS ननयम' (DADS Rule) का आनन् द लिया है, तो 
उन्हें अन्य संख्या पैटनण के साथ भी इसी तरह की ववग्रियों से प्रयास करने दें; हमें उम्मीद है 
कक वे इसमें मादहर हो जाएँिे! 

अपने ववद्याग्रथणयों के ननष्कषों को 'एट राइट एंिल्स' (At Right Angles) के साथ साझा करना न 
भूिें। 

 

स्वात़ी सरकार अज़ीम प्रेमजी यूननवलसणटी के स् कूि ऑर्फ कंटीन् यूइंि एजूकेशन एंड यूननवलसणटी 
ररसोसण सेंटर में वररष् ठ प्राध्यापक के पद पर कायणरत हैं। िणणत उनके जीवन का दसूरा प्यार 
है (उनका पहिा प्यार ग्रचिकिा है)। उन्होंने भारतीय सांन्ख्यकी संस्थान से सांन्ख्यकी में स्नातक 
और स्नातकोत्तर उपाग्रि तथा वालशिंटन ववश्वववद्यािय, सीएटि स ेिणणत में एमएस की उपाग्रि 
हालसि की हैं। वे 15 से अग्रिक सािों से ववद्याग्रथणयों और लशक्षकों के साथ िणणत पर काम 
कर रही हैं, और उनकी हर प्रकार की व्यावहाररक िनतववग्रियों में िहरी रुग्रच है — खासकर 
ओररिामी में। उन्होंने अज़ीम प्रेमजी यूननवलसणटी के बेंििूरु पररसर में िणणत की प्रयोिशािा 
‘मैथ स्पेस’ की शुरुआत की है। यह प्रयोिशािा ववद्याियों, लशक्षकों, अलभभावकों, ववद्याग्रथणयों, 
ववद्याियी लशक्षा में कायणरत गैर-सरकारी संिठनों और लशक्षक प्रलशक्षकों को सेवाए ँप्रदान करती 
है। उनसे swati.sircar@apu.edu.in पर सम्पकण  ककया जा सकता है। 

 

स्िेहा टाइटस अज़ीम प्रेमजी यूननवलसणटी के स् कूि ऑर्फ कंटीन् यूइंि एजूकेशन एंड यूननवलसणटी 
ररसोसण सेंटर में सहायक प्राध्यापक के पद पर कायणरत हैं। िणणत की सुन् दरता, तकण  और 
प्रासंग्रिकता को साझा करना उनका जुनून है। स्नहेा िामीण और शहरी ववद्याियों में िणणत 
के लशक्षकों की मेन्टर हैं और उनके साथ कायणशािाएँ आयोन्जत करती हैं न्जसमें वे िणणत के 
लशक्षण में समस् या-समािान के साथ-साथ पठन-पाठन की रणनीनतयों के माध्यम से कौशि 
ववकास पर ध्यान केन्न्ित करती हैं। उनसे sneha.titus@azimpremjifoundation.org  पर 
सम् पकण  ककया जा सकता है।  
 
अिुवाद : प्रमोद मगै्रथि     सम् पादि : राजशे उत् साही  
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