
ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿ ಕಟ್ಟೆ – ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳು ಬರಟದ ಲಟೇಖನಗಳು 

 

ಗುಣಲಬ್ಧ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು 

ಮೂಲ: ವಿಶಾಖ್ ವಿಕಾರಂತ್ 

ಅಂಕಗಣಿತದಲ್ಲಿ ‘ಸಮತೂಗಿಸುವ ಲಟಕಕ’ ಎಂಬುದ್ಟೂಂದಿದ್ಟ. m ಮತುು n ಜಟೂೇಡಿ ಸ್ಯಾಭಯವಿಕ ಸಂಖ್ಟಾಗಳಯಗಿರಲ್ಲ. 

1ರಂದ m-1ವರಟಗಿನ ಸ್ಯಾಭಯವಿಕ ಸಂಖ್ಟಾಗಳ ಮೊತುವು, m+1ರಂದ nವರಟಗಿನ ಸ್ಯಾಭಯವಿಕ ಸಂಖ್ಟಾಗಳ ಮೊತುಕ್ಟಕ 

ಸಮನಯಗಿರುವಂತಟ, m ಮತುು nಗಳ ಬಟಲಟ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಬಟೇಕು.  (ಈ ಲಟಕಕವನುು ಸಮತೂಗಿಸುವ ಲಟಕಕ ಎಂದು 

ಹಟೇಳಬಹುದು. ಇಲ್ಲಿ m ಎನುುವುದು ಸಮತಟೂೇಲನ ಬಂದು ಆಗಿದ್ಟ). ಈ ಸಮಸ್ಟಾಯು ಸ್ಯರಂಡ್  ಎಂಬ ಇಂಗಿಿಷ್ 

ನಿಯತಕ್ಯಲ್ಲಕದಲ್ಲಿ 1914ರ ಡಿಸ್ಟಂಬರ್ ನಲ್ಲಿ ಮೊದಲು ಪ್ರಕಟಗಟೂಂಡಿತು. ಇದನುು ಪಿ. ಸಿ. ಮಹಯಲನಟೂಬಸ್ 

ಎನುುವವರು ಸತತ ಪ್ರಯತುದಿಂದ ಬಡಿಸಿದರು. ರಯಮಯನುಜನ್ ಇದಕ್ಟೂಕಂದು ಸ್ಯವಿತ್ರರಕ ಪ್ರಹಯರವನುು 

ಕಂಡುಹಿಡಿದರು. ಈ ಲಟಕಕದ ಅತ್ರ ಸರಳ ಪ್ರಹಯರ ಹಿೇಗಿದ್ಟ: 

1+2+3+4+5 = 7+8 

ಈ ಪ್ರಹಯರದಲ್ಲಿ ನಡುವಿನ ಪ್ದ (ಸಮತಟೂೇಲನ ಬಂದು), m = 6 ಆಗಿದ್ಟ ಹಯಗು ಜಟೂೇಡಿಯ ಇನಟೂುಂದು ಸಂಖ್ಟಾ  

n = 8 ಆಗಿದ್ಟ.  

 

ಗುಣಲಬ್ಧವನ್ುು ಸಮತೂಗಿಸುವ ಲಯಕ್ಕ: 

ಮೇಲ್ಲನ ಲಟಕಕದಂತಟಯೇ ಗುಣಲಬಧ ಸಮತೂಗಿಸುವ ಲಟಕಕವಂದನುು  ಈರೇತ್ರ ನಿರೂಪಿಸಬಹುದು. 1ರಂದ m-

1ವರಟಗಿನ ಸ್ಯಾಭಯವಿಕ ಸಂಖ್ಟಾಗಳ ಗುಣಲಬಧವು, m+1ರಂದ nವರಟಗಿನ ಸ್ಯಾಭಯವಿಕ ಸಂಖ್ಟಾಗಳ ಗುಣಲಬಧಕ್ಟಕ 

ಸಮನಯಗಿರುವಂತಟ m ಮತುು n (m < n) ಇವುಗಳ ಬಟಲಟಯನುು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರ. 

ಉದ್ಯಹರಣಟಗಟ, m = 7 ಮತುು n = 10 ಆದಲ್ಲಿ, 

1 x 2 x 3 x 4 x 5 x 6  = 8 x 9 x 10 

ಆಗಿರುವುದನುು (ಎರಡೂ ಕಡಟ 720) ನಯವು ಗಮನಿಸಬಹುದು. ಹಯಗಯಗಿ, m = 7 ಮತುು n = 10 ಈ ಲಟಕಕದ 

ಒಂದು ಪ್ರಹಯರ. ಆದರಟ, ಈ ನಿಯಮಕ್ಟಕ ಒಳಪ್ಡುವ ಇನೂು ಹಟಚ್ಚಿನ ಜಟೂೇಡಿ ಸಂಖ್ಟಾಗಳನುು ಹುಡುಕುವುದು 



ಬಹಳ ತಯರಸದ್ಯಯಕ ಕ್ಟಲಸವಯಗಿದ್ಟ. ಏಕ್ಟಂದರಟ, ಈ ಲಟಕಕಕ್ಟಕ ಬಟೇರಟ ಇನಯುವ ಪ್ರಹಯರಗಳೂ ಇಲಿವಲಿ! ಅಂದರಟ, 

ಪ್ರಸುುತ ಲಟಕಕಕ್ಟಕ (7,10) ಎಂಬೇ ಜಟೂೇಡಿಯೇ ಏಕ್ಟೈಕ ಪ್ರಹಯರವಯಗಿದ್ಟ.  

 

ಈ ಹಯೇಳಿಕಯಯ ಸಾಧನಯ: 

m < 7 ಆಗಿದ್ಯಾಗ, ಈ ಲಟಕಕಕ್ಟಕ ಯಯವುದ್ಟೇ ಪ್ರಹಯರ ಇಲಿ ಎಂಬುದು ಎಲಿ ಸ್ಯಧ್ಾತಟಗಳನೂು ಪ್ರಶೇಲ್ಲಸಿದ್ಯಗ 

ಗಟೂತಯುಗುತುದ್ಟ. ಇನುು m = 7 ಮತುು n = 10 ಈ ಲಟಕಕಕ್ಟೂಕಂದು ಪ್ರಹಯರವಟಂದು ಈಗಯಗಲಟೇ ಅರತ್ರದ್ಟಾೇವಟ.  

 

ಈಗ, ಈ ಲಟಕಕಕ್ಟಕ ಇನಟೂುಂದು ಪ್ರಹಯರವಯಗಿ m > 7 ಆಗಿರುವಂತಟ ಜಟೂೇಡಿ (m, n) ಇದ್ಟ ಎಂದ್ಟೇ ಭಯವಿಸ್ಟೂೇಣ. 

ಈ mಗಿಂತ ಚ್ಚಕಕದಿರುವ ಅತ್ರದ್ಟೂಡಡ ಅವಿಭಯಜಾ ಸಂಖ್ಟಾಯನುು p ಎಂದು ಗುರುತ್ರಸ್ಟೂೇಣ. ಇಲ್ಲಿ p ≥ 7 

ಆಗಬಟೇಕು. ಹಯಗಯಗಿ, 1ರಂದ m-1 ವರಟಗಿನ ಸ್ಯಾಭಯವಿಕ ಸಂಖ್ಟಾಗಳ ಗುಣಲಬಧ pನ ಗುಣಕ ಆಗಿರಲಟೇಬಟೇಕು. 

 

ಗುಣಲಬಧವನುು ಸಮ-ತೂಗಿಸುವ ನಿಬಂಧ್ಕ್ಟಕ m ಮತುು n ಒಳಪ್ಟ್ಟೆದ್ಟಾೇ ಆದಲ್ಲಿ m+1ರಂದ n ವರಟಗಿನ ಸ್ಯಾಭಯವಿಕ 

ಸಂಖ್ಟಾಗಳ ಗುಣಲಬಧವೂ pನ ಗುಣಕವಟೇ ಆಗಿರಬಟೇಕು. ಇದು ನಿಜ ಆಗಲು, m+1ರಂದ nವರಟಗಿನ ಸಂಖ್ಟಾಗಳಲ್ಲಿ 

ಯಯವುದ್ಯದರು ಒಂದು ಸಂಖ್ಟಾ  pನ ಗುಣಕ ಆಗಿರಬಟೇಕು. ಇದನುು ಗಮನದಲ್ಲಿರಸಿ, p ಸಂಖ್ಟಾಯ ನಂತರ 

ಬರುವ pನ ಗುಣಕವೂ ಆಗಿರುವ ಸ್ಯಾಭಯವಿಕ ಸಂಖ್ಟಾಗಳಲ್ಲಿ ಕನಿಷ್ಠದುಾ 2p ಎಂಬುದನುು ಪ್ರಗಣಿಸಿದರಟ, n ≥ 2p 
ಎಂಬ ತ್ರೇಮಯಿನಕ್ಟಕ ಬರಬಹುದ್ಯಗಿದ್ಟ.  

 

ಮೇಲ್ಲನ ತ್ರೇಮಯಿನವನುು ಬದಿಗಿರಸಿ ಈಗ ಇನಟೂುಂದು ಸ್ಯಧಿತವನುು ಚಚ್ಚಿಸ್ಟೂೇಣ. k ≥ 2 ಒಂದು ಸ್ಯಾಭಯವಿಕ 

ಸಂಖ್ಟಾ ಆಗಿದಾಲ್ಲಿ, k ಹಯಗು 2k ನಡುವಟ  ಒಂದು ಅವಿಭಯಜಾ ಸಂಖ್ಟಾ q ಇದ್ಟಾೇ ಇರುತುದ್ಟ (k < q < 2k) ಎಂಬ 

ವಿಷ್ಯ ನಮಗಟ ತ್ರಳಿದಿದ್ಟ. ಸಂಖ್ಯಾ ಸಿದ್ಯಧಂತದಲ್ಲಿ ಬಟ್ಯರಿಂಡ್ ನ ಪ್ರತ್ರಪಯದನಟ ಎಂದು ಹಟಸರುವಯಸಿಯಯಗಿರುವ 

ಈ ಗಣನಿೇಯ ಸ್ಯಧಿತವನುು ತ್ರಳಿಯಲು ಈ ತಯಣಕ್ಟಕ ಭಟೇಟ್ಟನಿೇಡಿ: 

https://en.wikipedia.org/wiki/Bertrand’s_postulate . 

 

https://en.wikipedia.org/wiki/Bertrand's_postulate


ಇದಕ್ಕಂತಲೂ ಪ್ರಣಯಮಕ್ಯರಯಯದ ಸ್ಯಧಿತಗಳು ತ್ರಳಿದಿವಟ. k ≥ 6 ಒಂದು ಸ್ಯಾಭಯವಿಕ ಸಂಖ್ಟಾ ಆಗಿದಾಲ್ಲಿ, k 

ಹಯಗು 2k ನಡುವಟ ಕನಿಷ್ಠ ಎರಡು ಅವಿಭಯಜಾ ಸಂಖ್ಟಾಗಳು q1,q2 ಇರುತುವಟ (k<q1< q2<2k) ಎಂದು 

ರಯಮಯನುಜನ್ ತಟೂೇರಸಿದರು.  

 

ಈಗ, ಮರಳಿ ನಮಮ ಮೂಲ ಸಮಸ್ಟಾಗಟ ಬರಟೂೇಣ. ರಯಮಯನುಜನ್ ರವರ   ಈ ಸ್ಯಧಿತವು p ಹಯಗು 2p ನಡುವಟ 

ಎರಡು ಅವಿಭಯಜಾ ಸಂಖ್ಟಾಗಳು q1,q2 ಇರಬಟೇಕು ಎಂದು ಹಟೇಳುತುದ್ಟ. ಈ ಎರಡು ಅವಿಭಯಜಾ ಸಂಖ್ಟಾಗಳಲ್ಲಿ q1 = 

m ಆಗಬಹುದು. (m ಸಾತಃ ಅವಿಭಯಜಾವಯಗಿದಾಲ್ಲಿ ಈ ಇದು ಸ್ಯಧ್ಾ. ಇಲಿವಯದರಟ, q1 > m ಆಗುತುದ್ಟ). ಇದು ಏನಟೇ 

ಇದಾರೂ, (q2 > m). ಹಯಗಯಗಿ, m+1ರಂದ nವರಟಗಿನ ಸ್ಯಾಭಯವಿಕ ಸಂಖ್ಟಾಗಳ ಗುಣಲಬಧವು q2ನಿಂದ 

ಭಯಗಿಸಲಪಡಬಟೇಕು .  

 

ಆದರಟ, 1ರಂದ m-1ವರಟಗಿನ ಸ್ಯಾಭಯವಿಕ ಸಂಖ್ಟಾಗಳ ಗುಣಲಬಧವು q2ನಿಂದ ಭಯಗಿಸಲಪಡುವುದಿಲಿ. ಏಕ್ಟಂದರಟ, q2 , 

mಗಿಂತ ದ್ಟೂಡಡದಿರುವ ಒಂದು ಅವಿಭಯಜಾ ಸಂಖ್ಟಾ.. ಆದಾರಂದ, 1ರಂದ m-1ವರಟಗಿನ ಸ್ಯಾಭಯವಿಕ ಸಂಖ್ಟಾಗಳ 

ಗುಣಲಬಧವು m+1ರಂದ nವರಟಗಿನ ಸ್ಯಾಭಯವಿಕ ಸಂಖ್ಟಾಗಳ ಗುಣಲಬಧಕ್ಟಕ ಸಮನಯಗಿರಲು ಸ್ಯಧ್ಾವಟೇ ಇಲಿ.  

 

ಹಯಗಯಗಿ, ಪ್ರಸುುತ ಸಮಸ್ಟಾಗಟ m = 7 ಮತುು n = 10 ಹಟೂರತಯದ ಇನಯಾವ ಪ್ರಹಯರವೂ ಇಲಿ.  

 

ವಿಶಾಖ್ ವಿಕಾರಂತ್ ಅವರು ಬಜಿಎಸ್ ನಯಾಶನಲ್ ಪ್ಬಿಕ್ ಸೂಕಲ್ಲನ 11ನಟೇ ತರಗತ್ರಯ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿ. ಇವರಗಟ 

ಸಂಖ್ಯಾ ಸಿದ್ಯಧಂತದಲ್ಲಿ ಒಲವಿದುಾ ಮುಂದ್ಟ ಸಂಖ್ಯಾ ಸಿದ್ಯಧಂತ್ರಯಯಗುವ ಗುರಯನುು ಹಟೂಂದಿದ್ಯಾರಟ. ಇವರನುು 

vishak20903@gmail.com  ಇಲ್ಲಿ ಸಂಪ್ಕ್ಿಸಬಹುದು.  

 

ಗಣಿತದ ಮಗಿಿ ಕ್ಲಿಸಲು ಬಿಹಾರ್ ಶಿಕ್ಷಕಿಯ ನ್ವಿೇನ್ ತಂತರ 

ಆನಂದ್ ಮಹಿೇಂದರ, ಶಯರುಖ್ ಖ್ಯನ್ ಅಂಥವರಟೇ ಓವಿ ಶಕ್ಷಕ್ಯ ಅಭಿಮಯನಿಗಳಯದರು ಹಟೇಗಟ ಎಂದು 

ತ್ರಳಿಯಿಲು ಕ್ಟಳಗಟ ಕ್ಟೂಟ್ಟೆರುವ ಕ್ಟೂಂಡಿಯನುು ಒತ್ರುರ. ಇಲ್ಲಿ ಗಮನಸಿಬಟೇಕ್ಯದ ಅಂಶವಟಂದರಟ, ಈಕ್ಟ ಬಹಯರದ 

ಬಂಕ ಎಂಬ ಪ್ುಟೆ ಹಳಿಿಯಲ್ಲರಿುವ ಸರಕ್ಯರ ಶಯಲಟಯಲ್ಲಿ ಶಕ್ಷಕ್. ತಂತರಜ್ಞಯನವನುು ಬಳಸಿಕ್ಟೂಂಡು ಉತುಮ 

mailto:vishak20903@gmail.com


ಗುಣಮಟೆದ ಶಕ್ಷಣ ನಿೇಡುವ ಸರಕ್ಯರದ ಯೇಜನಟಯ ಯಶಸಿಿನ ದ್ಟೂಾೇತಕವಟಂಬಂತ್ರದ್ಟ ಈ ಹೃದಯಂಗಮ 

ನಿದಶಿನ. 

ಇಂಥದ್ಟಾೇ ಹಲವು ಚಳಕಗಳ ಕುರತು ಓದುಗರು ಕಮಂಟ್ ವಿಭಯಗದಲ್ಲಿ ಬರಟದಿದ್ಯಾರಟ. ಗಣಿತಪಿರಯರಯದ ನಮಮ 

ಓದುಗರು, ಆ ಎಲಯಿ ಗಣಿತ ತಂತರಗಳು ಹಟೇಗಟ ಕ್ಟಲಸ ಮಯಡುತುವಟ ಎಂದು ಕೂಡಲಟ ವಿಶಟಿೇಷಿಸುವವರೂ 

ಆಗಿರುತಯುರಟ. ಹಯಗಯಗಿ, ಇಂಥಯ ಆಕಷ್ಿಕ ಗಣಿತದ ತಂತರಗಳನುು ತರಗತ್ರಗಳಲ್ಲಿ ಹಟೇಗಟ ಕಲ್ಲಸಬಹುದು ಎಂಬುದರ 

ಕುರತು ತಮಮ ಅನಿಸಿಕ್ಟಗಳನುು ಹಂಚ್ಚಕ್ಟೂಳಿಬಟೇಕ್ಟಂದು ನಮಮ ಓದುಗರನುು ಕ್ಟೂೇರುತಟುೇವಟ. ನಿಮಮ 

ಅಭಿಪಯರಯಗಳನುು AtRiA.editor@apu.edu.in ಇದಕ್ಟಕ ಕಳಿಸಿರ. 

 

https://www.hindustantimes.com/education/biharteacher-s-innovative-math-teaching-goes-viral-

onsocial-media-srk-anand-mahindra-appreciate/storyPmdNIDGBYEp6pcK6wePOxM.htm 

 

       

    

 

 


